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Tueris eorumque aetats cenfet ( Tlato ) tonvenire 
bas Matbematicas dijciplinas^ quae animarn 
ftatforant , defaecant , ut ipla ad Tbilofo' 
fbiam capejpendam idones nddatur • 
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PRAEFATIO. 




UM in Euclideis EJemeu* 

tis crebro occurrant Vropo* 
fitiones paullb prolixius^ at^ 
que cttam objcurius dtmon'' 
ftratae^ quae negotium ple* 
rijque ita face^unt y ut vet ud Geome" 
triam animum non convertant^ vel fi ad 
dijciplinae bujus jludium alacri fortaf* 
fe animo fe eontulerint^ pauUb poft ope- 
r/s difficultate commott ^ faftidioque af 
fedi 9 a Jufcepto itinere foleant decli" 
nare ^ jure idcirco optabatur TraHatus 
ahquis mole parvus^ Tyronumque ca^ 

ptid 




Digitized by Google 



VI 

ptui accom^Qiochtus^ qut ^ hngmes Eu^ 
clidis demofjjirationes contraheret 9 Gf 
quod fibi ^r.obandum^ atque inveniendum 
proponerety meridiana luce clarius exhi* 
beret . Vtrumque vero ^ ni falfor , in hoc 
Tra^atu me arbitror priieji ti^^e^ TSLan^ 
ea in brevibus C oro/lariis fohuntur paf^ 
fim Troblemata^ Tbeoremata demon^ 
ftrantur^ quae apud Euclidem prolixo in* 
digent rattocinio^ ac practerea ^ cum ferm 
tne ubique Tropofittones iia mutub fint 
connexacy ut vel immediate inferatur una 
ex altera^ vel ex confeMariis ejusfluat^ 
omais demonftratio nitida plane erit^ Tyro^ , 
numquecaptui magis accommodata. Id de* 
tnum commodi ex boc traMatu coUtgt etiam 
poteft , quod nempe in nonnul/is Tropofitio^ 
nibus principia Geomefriae VraBicae de* ^ 
fnonftrentur ^ in Scholiis verb^ quorum \ 
non exigua copia eft , abftraBae Tropofi- 
tiones EucUdis ^grimenfurae ^ yiftrono^ 
miae^ atque Mecbanicae applicentur ^ ut 
inde fciant Tyrones^ fe po[je earum opey 
ac beneficio locorum diftantias nojcere^ 
inacceffas , ahitudines menfuran > atqu§ 

s 

I 

/ 
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VII 

^grorum areas i & ^oJiditates corporum 

invenire. 

Hic autem TraBatus in tres divij^us 
eft pattes , quarum prima T^eMarum m- 
terjcMiones tum inter fe y tum etiam cnm 
Circuh contempfatur , praecipuaque Fi^ 
gurarum planarum fymptomata j atque. 
areas eomprehendn. In altera vero parte 
qBo proporttonum ^egulae expluantur ^ 
quibus tota fermi Gc<^metranum Dtale* 
Bi(^ eft tnmxay exhtbenturque I^eMarumy 
& Ftgurarum etiam fimtlium proportio^ 
iies. Ad tertiam partem quod fpe^Jtj ea 
de Vlanorum octurfu tim inter fe , tiim 
eum Lineis '^eHts agtty Corporum fym^ 
ptomata^ foliditates , ^ proportionem mu^ 
tuam contemplatur. 

7 andem lum noftra baee methodus ah 
E^ucltdeamaxime dtjiet , neceffumfuit^ut 
e^do Vropofitionum Euclidis^ quae in Ma^ 
tbefi citan jolenty penttus verteretur. Oua» 
re^ ne quid incommodi patiantur qui hifce 
elementts operam navant^ Elembum Vro* 
pofitionum Eucltdis ad bujus TraBatus 
cahem pofuimusy ut locjus^ quam babent 

JingiUae 
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VIII 

ftngulae in hoc TraBatUy uno iHu oculi 
confpiciatur . i^emtm autem mirum ni- 
di fi Jrhtt^ fi quaedam Vropofitiones Eu^ 
elidis in loc Tr^ciatufuerint praetermi^- 
y novimus tnim illas nullum fer^ 
me hahere ufum , netfue ejje t» nofira iwr- 
tho^o neceffarias. Ouae omnia eum in ftu^ 
diojae juventutis commodum fuerint a nth 
bis excogitata , henigne euipienda ejfe 
confidimus > ac jp^ramus % 
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P A R S F R I M A 

DE FTOURARUM PLANARUM 
SVMPTOMATISp^AC MENSURIS 

C.A P V. T I. 

De principiis^ Gcometriae • 



D £ F I N I T I o I* 



1. 




eometrta - eft Scie&tia » quae demoiu 
ftr.'it proprietites quantttatls conti- 
nuae » ieu exteniae x hoc eft 5W/<//| 
L Superficiei « & tintae • ^ 

S C H O L I O N. . 

V 

2. Cum dicimus- qMntitatim , id omne intelligi-^. 
IQtts ,„quod e partibus . compoiitum poteft concipi , & 
quidquid augmenti , vel decrementi capax eft. Porra 
quaiititss confiderari poteft, feu ut compofita h partl-». 

bus fepn-ritis inttr 1'e , fcu ut conftans pnrtibus uni- 
tis , nrque invicem connexis . Exf mpli C2U j , ace^^vns 
arenne efl quintitas, cujus partts lepnrafie lunt; b^- 
culus cft qu ntit.?5 parribus unitis, ccntinui/que prae- 
dit\ Qiantir s compofita e partibus reparntis , expri- 
JUucur uuwcris» & Aiitbmetiees Qbjcdum . cci.flicuit^ 



I 
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2 ParsPrima 

qu^^mltds vero, cujus partes ccntinnae fimt t vocatnr 
€xt9»fi f eftqut; objedum Geometriae • 

DfFINiTlO IL 

3« Solidum quantitis in longumy latum» 6c 
profundum exteiifa. 

SCUOLION^ 

Tab. I. 4» Q^^3 quantltas AH extenditur iuxta longttu- 
FiG. 1. t^J^*^"^ > Jf^^xti latitudinem RO, 6c iuxta protundi- 
* t ttm , five nltitudinem RA; utique ipfa in longum» 
latuni, & profundum extcMifa eft , atque adto eric 

D E F I N i T I O in, 

Superficies eft foli li terminus, feu quantitas 
in longuiu cancum , & iacum exceiUa • 

SCUOLION. 

6. Cum foiidum idem AH fit undique terml- 
n'»tum , hibebit pro terminis luperficies , live facies 
lateriits AS , FH , VO , LR , ima cum fupremaLF^ 
infimaque OS , quae longae qiiideni,ac latae func, 
ficn autem prcfundie; alioquin non foium termiiUf 
fed parces quoque eflent foUdi AH. 

D E F I N I T I o IV. 

7. tlnea eft terminus itiperficiei^ ieit quantitas 
in longum tantam extenfa* 

S C H O L I O N. 

8. Quoniam fuperficie* AS, FH, VO, LR, LF, 
OS fnnt finitae » utique earum quaelibet » ut LF , . ha- 
bet pro terminb iineas AF» FV^ VL » LA , q^ae 
Icn j-^e quidem fiint , fed non latie ; alioquin non ter« 

' fn6u fQiai&y ifed parceis ^uo^ue eiK^nc fuperficiei FL« 
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GEOMETaiAE* 3 
DEflNITIoV. 

5^ PmBum eft terminus Utieae» ac proindQ qoI^' 
h praeditam ^xteniione • 

S c u. o L I o N« 

10- QuaHititae (unt lineae AF^FV, VL» LA». 
tttique iii^rum qunelibet,. ut AF > pro terminis habec 
punda A,.&F, quie longiefle non poflunt ; aiioquin 
lion iblum tcrmiui , fei partes quo^uc eHluL rc\dae 
-AF. 

Deftnitio VL 

11. linea AO dicitur r^^if/^z , fi breviilima flt o- Tah. i, 
miiium iiiicarum lubentium eoidem termiiios A, &:0. 

CorollariumL 

12. Qaare fi intcr omncslinc s AEO,ASO, AO. 
&c. Inbcntes tc' em ternjuios A oc 0,uni AOb^^evi-?. 
uce caeceris anteceilat y.liaec iinea reda erii;*. 

COROLLARIUM IL 

15. Ergo a pun£^o ad punclum unica tantum re- 
£la linc^a duci poteft , quiope inter h:iec pundiii uni-> 
ca tantum Unea omnium breviiuma elle pQfeft.«. 

CoROLLARIUM IIL 

14. Cum a punSo ad pun£lum unica tantumre- 
linea duci (13) pcilit » feqiiitur duas re£ias per- 
eadem duo pund^ tradudas t mutuo coincidere ; Vifi^ 
fle puA^ta duo potitione daca iii^iant « .u^ deterQUr^ 
lietttr poiitio lineae« 

CoROLLLA&IUM LV« 

i;* Duae er^o reilae fpatium minim* cbndunr. Tab^i» 
ircemiu duae iiofiaeji velttti AEO » ASO» fpatiam clau- Fjg. ^ 

A 2 dant ^ 
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4 ParsPrima 

danr , ambie tr.infire debent pcr duo puncl:i A , & 0, 
qiiiii miituo coincidant , quod duabus ri^clis iiaeis 
coay^mr^ non (14) potell^ * 

GoiiollariumV, 

^ 16. Ad fpatium ergo claudendum. tres faltem 
I 'l^* iieceflkrine limt redae EF, EA, AF, qusrum una 
^^' quaevi^ EF minor erit fumma reliquarum EA , AF; 
nam r^da £F brevior (11) erit inflexa linea EAF» 
iiaben^e ^Qfdem termlnps £ » & F ^ 

D E F I N I T I O VIT. 

17. Planum feu P/ana fuperficies, cft breviiCnu| 
Omniam. habentiam eofdem terminos • 

• D E F I N I T I O VIIL 

.4^AB, I. 18.^ Angulus planus reQiUneus efl dqanim reda*. 

I iG. 4^ Fnm AE, ACin plrtno nmtuole tangentium, alterius 
ad altcram inclinitio . Pun^m A anguli verux di- 
^tur ; re^ae vero AE , AC vocantur ejufdem crura^ 

C O R O L L A R I Lf M L 

ip. Igitur eadem crurum inclinatione manente, 
nec augetiir, nec niinaitur an^Ius , cjuamvis eiuf* 
dem, ^rura 9^ vel latera augeantur » vei miiittantttr* 

COROLLARIVM II. 

_ 20. Equales ergo erunt ana"nli EAC , FOR , fl 

* AB« ii ^urii fibi vertices A,& O mutuo imoonuntur , cru- 
iiG.4.5.. ,.3 t^y.^ coincid.mt cum crurilnis 01-, OR ; 

lunc fiiim crura .mguii utriuTque iUnt aequaiiter ad 
fe iuyicem inclinatv 

ColtoLLARIt/M ni. 

Tab, I, 21. Si vero dum fibi imponiintur vertices A 
FiG.5.d, ciLis qoidexx) unoiA UF «oia«idac ^um AE , fe^t 

reli- 
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reliqnum cfus OR cadat intra angulum EAC ; his 
aiijiuus maior erit altero FOIl . 

Dfii^iKiTiolX* 

22. Si recla \inea RA fupef rednm lincam CF Tah. r. 
cofifiltens , ddos qui funt dcinceps , nnirulos RAC, Uig* 7. 
RAF acquales intcr fe fecerit , re&us tll uterque 
ncqunlium ani^ulorum , 6i quae infiHit reda linea RA> 
ferpendicularis vocatuf ad aliam redam CF^ cui 
inililit * 

CoRO LL ARIUM* 

2^. Si re£la RA perpendicularis fit ad aliam re- 
dam AC , feu fi rcclus fuerit (22) anG^iiIus R \C ; 
produda CA ad F , angulus deiuceps poiicus IIAF 
aequabitur (22) alteri RAC. 

DEf^lN^ITlO 

14» Angulus acfttus dicitur 9 qui minor eit "re^ Tab. ii 
) ut £AC ; obfufus autem > qui re^o maior > ut Fig. 7« 
£AF> 

DBFltilTlO XU 

25* Difiahtia pun£li a linea re£la » eAlinea b^e-* 
vii&ma onmiumt quae ex ilio ad hanc duci pof^ 
funt> 

DEViKiTio XIL 

2^« Lineae reda^ AR > CF dicuhtn^ mutuo pa^ 
taileiae^ fi in eodem plano jacentes> & utrinqi^e in i "^^* 
iiifinitum proiu<lae> eandenl femper diilantianl ler- ^^^' * 
Vent intet fe» 

CbROLtARIUM 1* 

27. Emnt ergo paralldae AR 9 CP ^ ^ pun£la 

lingula unius AR enndem femper ubique dij(l:.intiani 
ferveut ab aiia recla CF, Ai Co- 
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S PAksPftlMA 

CoROLLAftlUM V» -^» 

28. Parallelae igitur AR , CF nTin<piaiii pote- 
« roiit converiire ; alio<|uih non leandem ubique aabe«* 
renc diftantidm inter ^e • 

DCFINITIO XIIL 

ip. Lincne , quae corcurfu fuo fpatium compre* 

^hcndiint , /j^uraf/i cfiiciant. Haec autem dicitur r^- 
{fiii/iea yfi linQ-^e cl.iuder.tes fpatium , redae luerint ; 
• curvilinea autexii > ii curvac • 

Defjnitio XIV. 

Tab. U -50. Clrcnliis efl figura plana unica curva linea 
^comprthenla , quae vocatur cirmmferentta ^ ad quam 
omnes re£^ae lineae CA , CS , CH &c. a piindo me- 
dio C quod centrum dicitur , duclae , aequales lunt 
. inte*- fe . Hae autem aequalcs redae radii , vei yie- 
tntdUnnetri xirculi nuncupantur • 

CoROLLARlUM I. 

51, Igltar circumferefitiae idem centrum ha- 
bentest vel iibi invicem nunquam occurrent, vel & 
occurrant» Tnutuo coincidant oponebit. Nam fi cir- 
cnmftfrenti^e radios habeant inaequales, illa ^cujus 
minor elb radius , tota intra reliquam ca fet » cujtw 
radius miior*eft, i'1eoque fibi invicem non occur- 
rent . Si vero circumfe"entiae aequales habeant ra* 
dios, tunc ambae a commnni centro aeqic difta- 
buut, ac prohide mutuo coincidant oportebit. 

CorollariumIL 

52. Du'^? i^itvr ci^cumfe^ent-ae ita fihl occur- 
rejires , nt nc»i oinciUnt, commune ceTifum non 
h-bepr ; tmm fi h be-cnt , utlque vel ^bi ni7mquam 

(31) occurieient» veL ambae mutuo coinciderent . 

• Co^ ♦ 
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CfiOMETRIAE* f 
COROLLARIUM lH* 

33* Qaarecirculi fe fecantes » auc etiam m\itao 
fc taiigenccs , comnaiiie ccntrum non habent « 

D £ F I N I T I o X V. 

34. Linea re&i AH per centntm dtt£la > & u- ^^** ' 
trlnque ad circumferentiam circuli termimta f 
«^•^^r dicitur , quae circiilum, & circiunferentiiUH 

ia daas as^qualcs diviJic partes . 

Definitio XVL 

3<r. Recla SH utrinque ad circumferentiam circii* 
li terrninita, ieX non traduct.i per cius centruni» 
vocatur cbyrda circuli» aut Jubtenfa m 

D EF INITIO XVIL 

^6* Circuli anus eil pars quantalibet circumfe* 
yentiae; gradus autem eft pars eiufdem tercentefi^ 
wa. iexagenma . Singulos gradus partimnr in 60 ae- 
quales partes didas minuta prsma^ & quod vis mi* 
nntum in .60 mhuta feeunda ^ atque ita femper. 
Qiare circumferentia erit gradum 3<$o , dtiiiidi:i ve* 
ro circumferentia graduum 180 , quadrans demum 
graduum ^o. 

D E p I N 1 T I o xvm. 

* 

^7. Pcrtio circuli SHV comn-ehenra 3 chor* 
da SH , & nrcu SVH, dicitur fcgmcntum ci'-culi« 
SeG^mentum SMV , quod femicircu'o minus eH: , vo- 
catur fegmentum minHs , reliquui^ vero fegm^ntum 
SHA fegmentum ma]us . ' 

Dbfinitio XTX. 



3S. Angnlus ad circiimfrycntuim cfl: , cujus vef- 
» ^ crura ad circumferentiaiu ciicuu tcrminan* 
' A4 tur. 



TA9. U 
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r9 ParsPrima 

tu»-, veluti efl irii^nilus AHS . Aigtibis vero ceH" 
trum efl: ille , cujus ve^-tex in cent^o ci- cuii eft- , 
cura nutein kI circunifcreuciiin circuU ternuiiaii- 
Y tur f veluti eft itnguius ACS • 

Definitio XX, 

Tah. f. j^g^r^j LQ circulum w»//> in il ita ipfi 

4)ccurrat>ut extra circulum tota cadat. 

D E P I N I T 4 O XXI. 

Tab. 1. 4X). Circulns:ACF alium ARS/«^//x W»^/V, fiita 

Fic. lo. illi occur-it , ut totus intra ipfum caiu . Circulus 

ji. vero ARS aiium OSE txtra tangit.^ liitaiili occur- 

rit, ut totus extra Jpfumxadat. 
« 

D .fi I N I T 1 o XXII. 

Tab. 1. 41. Tnanguium re&tlineum EAF eft figura tri- 
FiG» 3. bus reclis Hneis terminata , quje eiufdem latera dici 

folent. Haec autem Ir.tera fi a^quaentur , tnangulum, 
dicitu nequil^terum ; fi duo tatitum latera fint aequa- 
]h , triancrulum vocatur ifofce/es; demum fi latera 
oninii faeriiin iniecja ili.i .', trian^ulum 7^4/f»ffW 
dicitur-. • . :* - 

Depinitio 'XXIIL 

4-. Tnqno-is r-i^nc^u^o E AF htus AF,n'l quod 
f^TVin.^rtur Curn I' A , FE anjjuli f , dicitur c//o- 
fitum anguio eidem 

D E F I N I T i o XXIV. 

4<;. T^-iintTulum rrff/ingffhn^j tllud efT- , quod u- 
tium anfTulum -e^^^uni habet i ohtu^^nngnltnn ve-o , quod 
unum obtufumhabet ; deniqu'' acutangulum appeilatur, 
quod tres angulos acutos habet» 



De- 



Digitized by Google 



G«0M8T1tIAE» 

D E F I N I T l O XXV. 

44. Incer flgu^as quad*-i'ateras trapezium eft» 
^od habee inequalia latera , ^ angulos tnaequales» 

■ 

D E F 1 N I T I O XXVI. 

45. ReBangulum AEFC eft ligu^a quadriltter;?, Tab. i. 
quae quatuor an^los re^ Juibet ; (Ivelatera ae^ua- I ig. iz. 
ila iint» five non. 

D E r I N I T I O XXVII. 

/^6, Quadratum RCLH eft %u^a quidnlaten, Tar. 1. 
quac quaciio'" angulos hnbet rtclos , & omnii latcra I-ig, 13, 
aeqmlia ; un le ouiiie quadratumeil (^^jredauguiiMHi.. 
fed nou 4:oiura^ ^ 

Dbfihitio XXVni. 

47. Rhombns AEFC eft figura qundrihte^a , quie Tab. a. 
habet quidem x^moi^ larera aequaiia « ied aiigulos inae« f ig. 
quales* 

15 E F I N I T 10 XXIX. 

# 

.48. Umf^ides ALSO efV flgura- quadrilaterfly^TAB. i* 
^ae advedbs anguios»&oppoiita latera habecaequa- Fig. 15« 
& 9 ied neque aeqmangula 9 neque aequiotera eft « • 

De FINITIO XXX. 

49. ParaJlehgrammum AEFC eft /igura quadri- Tar. i. 
latera , quae bina oppofita latera AF , CF , & AC , EF ,Fig. i 2. 
habet paralleln . Refta autem AF jungens oppofitos^ 
angulos A , & F , vocatur diagonalis . 

D E P I N I t I o XXXI. 

fo. Flgura CRHL dicitur circulo circumfcrrpta\ Tab. i. 
nntrula ejus latera circuluni tingant i figuri autem FiG. i6m 
AEOS vocntur circu/o i^Jcr/pta , li oinnes ejufdem» 
angaii faeriuc in circumferenua • De- 
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fd. P A R 9 F & I M A ^ 

D E F I N I T I O XXXII. 

51. Figu-a polygona efl: , qu:?e plu^-ibns, quim 
quatuo^ latei ibus tcrmin.itur . Si :nte* ;i fuerint quin- 
qiie , fi u , feptcm <Scv.iigura penfagonum, Hexagonunjf 
lieptagonum dici roiet . 

D B F I N I T I o XXXIIT. 

52. Figura polygonH eft regularh , aut crdinatd^ 
quae aequilatera > & aequiangula eft f 

D E F I N I T I O XXXIV. 

53. Menfura qua-ttitattt??! efl: qu. intitn.? , qiiae alf^ 
quoties fumpta illam nd.iequat. Sic longitudo uniuspe- 
dis ell mcnlura longicudinis dcccm peduni , quia iila 
decies fumpta , hanc adaequat Ita unitas quoque eft 
jnenfura numeri iiitegri cujufcunque tnaoi ilia aiiquo* 
ties repetita, nuinerum integrum quemvis. aequac • 

D E F I N I T I O XXXV. 

Mfnjifra iinearum eft linea. reda arbitrariae 
longitudiius in partes minores pro iubitu dividenda, 
U uibdi viden44 • Divi^icor ^utem hodie a Geometrij 
in decem aequales ptrtes 1 quss fedet dicunt » nnde 
ipffl decempfda^ auc eti^m pertka appeliacor. Pes 
fnbdividitur in-deoeni 'digltos , digiais in decem //• 
neas , & (ic porro • Summ^ autem omnium decempen* 
daruai > pedum » digitorum &c* y qui accurate in re« 
£ta linea coutinentur , ejufdem m^gnitudineiQ reprae-* 
ffiic^« 

SCHOLION' 

55. Longitudo , & divifio menfhrae linearumnofi 
eft eadem uMque gentium. Aiiquas celebriani nien« 
fnramm varietates exponet Tabula iVquens in parti- 
cuJis iftiufTOdi , qualium Pes Kegius Pai iliiius efl 1 440. 

Coii- 
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Geometriab, 



Connnet is iiem"»e 12 digitos, diginis. 12 linc^s, lU 
Tie:> 10 paniculas, idtcque Desinteger parifinus coiw" 
tjncbir pi-rirulas 1440. Paffus eft pedum s , ^ WU 
. Uart elt paaaum 1000* 











Parlfina* 


■440» 


Cobiiai FlQroBilon 




Romaant 
Bhenaottt 


f i 

»19». L 
10 


Brachfum Floreatloaoi A^ri. 

tr-eaforurn 
Btachiuia Seoeoff 


t4|o» 

'i 


Loodiacnns 


Brtchiooi McdSoIaoeoft 


1166« 


Sycricot- 


1 j I 6. 


Brachiooi Parneofa 




Veoeitti 




Brachiuoi B^aoaicof« 


»640« 


BooooieaOt 


i«t». L 


Bfichioa Parifieofa 


f »sS. 



P E . I N I T I O XXXVI. 

^6» Qnantttates comfjienfitrahiles illie /iiiir , qiTae 
allqnam communem menlurnm habjnt. Sic pes rom - 
nus, & parifinus commtnilirabiA s luiit , tum p'*ocom- 
rnuiii menfurn hjbcant particulnm , Teu d<.cimnm par- 
tem lineac . Pes fiquiflem parifinus hujurmo li p.irti- 
culas continct 1440 ; '•om;mis nutem 1320. Sic etiim 
numeri integri quaicicumque commtnllr* biies funt, 
h^bent cma] ad minus prp communi meiiiUra uuica- 
tem« 

D B F I N I T I o XXXVIL • 

.57 • Quantttates incommen^itrabiles illae funt , quie 
tmllam habent communem menluram. Has autem -quan 

ti- 



tlt.ites revefa dari in Geometria ^ iiifcrius oHende- 
Defint iTi 9 XXXVIIL 

58. Menfitra fiiperjicientrn eft quadratum , cnjus 
latus cfl: perticae requaic , diciturque /xrrr/t^ qnadra' 
ta . Haec dividitur in pedes qundratos , ^ pes qua- 
dr itus in dit^iccs quadrntcs , & flc porro . vSummaau- 
T<rm omnium pc ticarum , pedum , digitorum &c. qun- 
d'-arorum, qui accurate in alicujus figurae ruperiicie 
ccitinenrur , rep-acftntat ejufdem aream , aut magni«' 
^udinem i^acii ab ejus lateribus ^omprdiienii « 

; Et fhne ficut lifiearum menfur.i cfl (54) llnei ^ 

•fta menfura ruperiiciemni cl]: luperficies . Si quis cnim 
rnetiri velit in p*?rticis fuperficiem , adhibenda ab ipfo 
^it fuperficies unias.perticae # Jaio vero nequit ex-^ 
qogitari fuperficres unius perticae $ niij coAciplatur 
figitra y quae in longtim , & latrim contineatunjtiirpeiv 
ticamy feu nifi concipiatur (4^5) pertica quadrata j 
crgo quadrata pertica eft adhibenda . Tdem de aliis 
menliirisy iive de pedibugy digitis efV dicendaibs. 
tttide menlura iuperiicierum erit qnadratttin« 

D E F i N l T I O XXXIX. 

4 

<^o. Theorema efl: propofitio , quae? proponitali^ 
quld demonftraudum . Problema efi propofitio t, quae 
proponit aliquod eificiendum r temma eit propo*' 
fitio praemifia alteri ea fine » ut hujusf demonftra-r 
tjo evadat brevior . 'Quaeljbet propofitio hypGtefim- 
continet , atque 'thefim : Uh recenlet condidionest fiilr 
quibus aliquid nfiirm^tur » aut negatur i haec aiicei» 
comp(e(licur quod afiirmatur , aut negatar'» 
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l>EPINITIO XL. 

6i. Poftnlata fiir.t quaedim operatianes , qua§ 
Gpomet-ia ex M^chanicis miituatur. Conftat autem, 
h^^s perfici po:^c,& rcipla per circinum,& regulaui 
£icile perficiuntur . Sunt autem (^uaiuor , quae leciu- 
imtur» 

L • 

6if A pundo pu^iclaiii re<aam lineam du- 
^erer 

II. 

6i. Re£lim linenm ^erminatana in diredum pro- 
4ucere quantuu^ Ubet t 

IIT. 

6^. Ex dnto punaovelutl centro,dato interval- 
\o p tam^uan^ radio » circul^um delcribere • 

• iv. ■ • * ' . 

65. Ex re^a majori auferr^ partem minori ae- 
qaalem. 

b K F I N I T I o XLf, 

66, Axhmata funt yeritates tam certae , tam- 
que perfpicuae , ut folia terminis inteliedis , a{ren« 
|nm meiitis extorgtteaot « Sunt antem Tequtntja^ 

■ ■ ■ : ■ I, 

^7, si aequalibu|5 aequalia ^dcUs » tota ^runt ae- 

qualia. . * " • - j 

11, 

68. Si ab aequilibu§ aequali^ demas, quae re- 
inanent | fun^ aequaiia . 



III. ' 

dp. Si ab aeqailibas demas inaequalia» quaem 
jnanehc > iuoc inaequdiia • 

IV. 

70. Si inaequalibus acqualia addas » tota erunc 
inaei^uaiia • 

yi, Si ab innequallbus aequalia denus, quae re« 
maiient i fuct inaequaua • 

VI. ' 

72. Toeum fua parte maius eft ; aequale ell: ati. 
tem partibus ilmui fumpti^ • 

VIL 

7). Qiae fiiper impQfica 'mumo fibi congniunt^ 
liinc aequaiia. 

viri. 

74. Aequalea reftae, aequales lemicirculiv & ae- 
^ales arcus eiufdem circuU mncuo fibi congruunt , 

7^. Qiiae eiJem fuiit aequalia, funt quoque ae- 
qualia inter fe • 

76. Quae eiufdem; vel aequalium func dupbtj 
tripla f fimc quoque aequalia inter fk • 
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C A P V T IL 

J)e Mutua reSlarum cum curvis ctrcularibus in^ 
tcrJc£iione 9 & triangulorum fymftomatis 

principaltbus • 

PROPOSITIOI. 

77. ex eodem pun&o A extra cir-culi centnm fttm- Tab. 1; 

^ ptOf ducantur quotvis reQa AEti4Sf AR^fiG^ij» 
AO ad.cavitatem circumferentid terminat£ ; omnium i8* 
maxima erit AH per ejns centrum C traduQa • Et fi 
etrcus RO fit arcui RS aegualisf etiam reSa AO ae* 
^uabitur ipfi AS» 

L Dacatar ex centro C radlus (62) C0« Cma 
radius CR fic aegiialis (30) radio CO» addita tttrin-i 
qve AC » luinin? AC , & CR, feu reda AR aequalis 
erit du.bus (67) fimul AC, CO. Sed in trianguio 
ACO duae flniul AC , CO lunt (16) m.iiores tertia 
AO ; ergo eti m AR nnior erit AO. Simili rntio- 
citiio eadcm AR m.ior oftendenir ^nncur.q"*» alia ; 
ergo omnium nnxinn eft AR. 

II. Cnm n^-cus RO neqnnlis fit (ex byp,) iwcni 
RS , fi leniiu-culus fOR pcnntur fupra alium FFR , 
Utique arcus RO cohgrutt cuni( 74 ) fibi aequali RS, 
puncl 'nique O cadet in S^igirur eriviiu AO conGfruec 
cum (14) AS , idtcque (73) iia aeq^ualis erit. Qaod • - 
«rgc dcflugnftriindum. . ... 

COROLLARIUM 

78. Ergo in circulo EFOR ofluuum chordarum J'^'** 
. «vuiAia cll diawfiter tCR, • ^**^- 

PKO- 
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^xS ParsPrimA, 
PROPOSITIO IT. 

Tab. X. 70.1*7»« pofitis ^fi arcus RO fif^ minor arcuREf 
FiG. 1 7. 1 viciffim teQa AO mapr ert$ Ac. 

Slt arcui RO aequalis alter RS , lunaaque AS » 

quae (77) ncquabitur ipfi AO,. agatur CE , lecans AS 
in I In t-u n^^u.o CIS duae finmlreaae C1,1S lunc 

ri6)*maiortsttrtia CS. Sed eft(5o)CSipfi CE aequa- 
lis; io-itur duae (imul Cl, IS imiores. quuque erunt 
ipfi LE,unde hinc iiule abiata CI,.erit. IS ('/0^,^"^- 
ior lE Si er^TQ tam maiuri IS , quam minon lli aa- 
' " datur lA, tou AS m^jor (70J erit duabus limulIEt 
lA- fed hae in t"ian<Tu:o El A func (16) mhioresAh; 
'ergo AS, vel fibi af4^alis -AO. maito.iiuior ent AE.. 

Qj E. D. 

COROLLARIUM* 

Tab. 1.. 80. Hincexeodempun:1o A ext-a circuli cenfum 
Fic 17- fumpto , poOunt. quidem.(7y). duci ad cavit^tem ci- 
cumferenti^^ duae re^ae aequaies vel iti AO , \b , 
' tres vero ^79). nunq" ni; idccque purxlum , ex qua 
. tres TeOae aeq.tiales ikI ci-cunifereraiam circuU d\ivA. 
' pb^nt 9 S?rit ciuldem. centrum 

PROPOSITIO m.. 

Tab. 1. 81. T Ifdem pofitiSrfi reaa AO aequalis fitjpfi AS$; 
FiG. 17. 1 etiam. arcus. »0 aequaiis eru arcm RS.^ 

'^* Arcus RO nequit efle minor arcu RS; inro & 
ha, refla AO m.ior fc-et (7P) AS, cont;a hypQte- 
. fim.S.d neque arcus iWm RO niaior efle «)teft ar- 
cu RS, Quia 11 eflVt.naa AOminor {79) fo«»AS, 
' •• - iterumcontra hypotef.m. Cum crgo. a^-cus _RO nec 
majo-, nec nunor fic artii RS, hwc ae^uaiW er«. 
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Geometrjae» IJt 

Su Hinc ez eodemcrcainierefitiae pafido A 
ope circini capiantiir atrinq[iie duae chordae eqaa-'^i^'P* 
les Ab, AS; fubtcnlenc iplae aeqaales a«%af AO» 
AS« Lhida enim chorda maxima « 11 ve (78) dt^imetro 
ACR » dimiaia qircumferentia AOR aequatur (j4)al-- 
ten ASR: fed pb aeqaales( ^r/> )• reftas AO , AS 
arcus RO (9i) adaequat arcum RS ; ergo& rt^Uquua' 
^r^{x$ AO reU(juo AS cric aequaiis« 

PROPOSITIOIV. '-^ 

Q/ iatera fi^qula AC , CO y OA trtanguU ACO Tab. I. 

i3 aequentur lateribus fif^gulis AC^CS^ SAtrian^ FiG. 17. 
guli ACS ; ettiim auguli aeqnalHfUS. laterilfus efpifiti ^ 
^ (gta tnangulfi amquabmttir . 

Cenrro C, & intervallo COdefc-ib^tur (<^4)cir- 
culu$ QEF , qui ob aequales ( ex hyp. ) CO t CS » tran- 
libit qugque per S. Producatur (65) AC ad R. Quia 
AO ponitur aequalls AS, aequrbuntur (81) arcus 
RO, RS , un lc li femicirculus FOR »uperim.>onHtur 
rciiquQ FSH , pundlam O cadet (74) in S 1 totumque 
t.rian^um AQC congruet aiteri A$C ; iaeoque(73) 
huiQ aequale erit» & angulus ACO aeqoabitur ACS» 
«ngulus AOC aequabitur ASC , ac rtiiqaus CAO 
ae^uaiis erit reliq^o GAS. Q. £• D« 

' CoROtLARIUMl* 

84« Hinc fi duo circaii LBH , BGH h^bentes 
centri in A » & C t nmtao (e fecuerint ; ipii in 
duobus oundis B, ^ H tantanmiodo fe fecabant. 
Nam fi &eri poteft t fe qaoqae (ecent in tertio 
pUnAo G; tam duda AG jungente iUorum centrat 
Igaatur AJBt AGsCBfCG.Cum ergocircalas LBH 

' B tran- 

/ 
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tranieat quoque per punclum G , redae AB , AG enint 
iliius radii ,& propterea aequales (30) eclam inter fe • 
Sunc vero etiam aequales (}o)CB, CG , qaia Aint radli 
circuUBGH ; igitur duo htera A6 , BC crianguU A3C 
Hequabt^ntur duobus AGt GC trlanguii AGC* Sed cer«i 
tiumlatus AC utrique criangulo eil; commune; ergo tri«i 
aiigulum ABC aequabicur alceri AGC , & angiilus 
BQA aequabitar anjruio GCA • pars toti » quod eft ab« 
fttx^am» 

^ . CorollariumIL 

T As T 

Fiq. *2j! 8;. Inde novinms bifecare datum re^illnenm 
* angulum EAL. Samptis enim (6$) aequaUbus AC» 
AS » & ion&a CS « centris C » & S »dc radio iS , de* 
fcribancur duo circuU SOH , COF fe fecances in O» 
jc junganxr AQ , qu%e biftcabit angulum EAL • Cum 
enim C fit centrom circiiii SOH» radiua CO (50) 
aequilis erit radio CS : atqui ob centrum S circull 
COF , etinm radius OS aequatur (30) radio CS ; er- 
go & CO aequabitar (75) ipii QS. Sed reliqua etiam 
larera CA, AO trianguli OCA funt (ex (onftr) ae» 
qualia reliquis SA , AO trianguli OSA ; ergo triin- 
gulum OCA (83) aequabitur alteri OSA, & ai^gu- 
lus CAO angulo SAO, unde AO biftcat anguluai 
•CA3 t v^l datum aiterum £AL« . . 

' CoRnLLARIVM UL 

8<S. Quia reftae CO, OS , CS , oftenfae (85) 
Amt aequales, aequilnterum (41) erit triingulum 
COS. Igitur liquec modus fupra datam quamcunque 
Ire^am CS crAanguium aequilatcrum deCcrib^udi» 

CoROLLAltlVM IV. 



Tab. T. 

Fl6. 22. 



87. Similirer ex dato in re£b OR quolibetpun- 
flo H erigetur ad illam perpendicularis HA. Sump* 

4tis enim uuin^ue a jiuii^o H actj^uaUbus x^Qls TiS^ 
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GeOMETltlAE* tp 

TTL, fliperqiie SL f^ao triangalo (8^) aequilatero 
SAL f jttngatur AH , qaae perpeTidicuUris quaefita 
«rit. Cum enim fingala latera HS , SA, AH trian- 
guli SAH aequentur (ingulis lateribas HL » LA , 
AH cnanguli LAH» utique (85) angabis AHS ae«* 

Soalis erit angulo AHL 9 ideoque erie AH perpen* 
icoUrii (ix) ad redUm OR» 

CorollariumV. . 

Tab. L 

38« Dennim ad punQum A. redae AV pronumpiG. 23. 
eft angolum effbrmire aeqaalem alteridato O* Cen-i^. 
tris iiqa^Hem O , ^ A , radiifque aeqanlibas OR # 
AE delcribantar arcas RC , EL , junaaque chorda 
RC9 Iiuic aequaUs capiatur circino cborda EFt per* 
que F traiiciatar AS , quae cum AV qnaeiitam an- 
gulum efTormsblt. Sin^ula quippe latera trianguli 
AFE aequantur ( fx confir ) (ingulis lateribus alterius 
trianguli OCR ; iJeoque (83} angulus A aequaliserit 
angu.o dato O. 

PROPQSITIOV. 

8p. TV/^ ^^A^**^ cuyjfvts tid ccntrum aTjguli ASV efi Tab. L 
Jjrl. arcus ^U^ ^ inter crura anguli incerceptus.YiQ^ z%» 

Du£la chorda VA , huic aequalis circino capia- 
lur alia chorda VR , c-iintque (82) aequales quoque 
'.arcus VA , Vll ; ideoque arcus AK dup us crit ar- 
cus AV. Igitur liuera llngula SA , A V , VS trian- 
guli ASV a^^quantur finguiis Interibus SR , RV , VS 
trianguli RVS , ac proinde anojulus ASV (S^jaequa- 
bitur RSV , unde angulus ASR duplus erir anguli 
ASV. Vi'liQiiis autem etiam arcuni AR dupliim ef- 
Xe arcus AV; eriro fi arcus AR fit duplus arcus 
i\V , etiim angulus ASR eft duplus aiiguii ASV, 
^imi i modo fi arcus AF fit triplus arcus AV , an- 
gttltts ASF tripltts oftendetur anguli ASV \ ergo ar<« 

B 2 Ctts 
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20 PARtPftlMA 

€Uf AV exprtinic qnanritacem ^nguli ASV » fiVe eft 
inenfUra anguU AS V i fi enim ica non Ibret » dupU« 
catOft aut triplicato arcn AV, non dnpliGaxecdr • aat 
afipUcarecur anguln» ASV. Q. D« 

Cqrollarium L 

po. Hinc quando dicitur arcum AV menfhrani 
efle anguli ASV t non intelligitur menfura in eo fcn- 
fu , quem fuperius (s^) explicavi, fed ejus iioniine 
folum qu:intitas intelUgitur , quie quantitatem anguli 
repraefentat ; adeo ut dici ponit , tot graduum efle 
angulum ASV • quoc conunentur in intercepto arcu 

CoRQLtARlUM 11« 

Tab. !• 91. ReQns ergo angulus KLA erit graduum po, 
f 10*169 Centro enim L defcripto femicirculo AKE , produ«* 
catur AL ad E, ut novus emergnt anguius KLE^ 
jtqualis (23) re6^o KLA, Cum ergo aequentur an- 
guli KLA » IvLE , utique aequnbuntur quoque illorum 
nien^urae , nempe (8p) arcus AK , KE , ideoque ar- 
cus AK fcniinis erit dimidiae ci^cumferentiae AKE : 
hr.ec lutem eil (36) graduum iSo « crgQ arcua AK 
cric gradttum 570« 

C0R0LX.ARIVM 111« 

ps* Cum redci anguli cujufvii menfiira fit (91) 
graduum po» omnea redii anguii aequari debenc^ 
lc duorum redonim menfura eric graduum 180 • 
menfura Tero redonimqoatnor •erit graduum |6o« 

CoROLLARIUM IV. 

9^. Quiaangulus acutus eft reQo (24) mioor» 
cuti viiii&m obtufus (24) majbr eft re£^o; angnlnt 
acuttts minoreric (pi) gradiimd ^•obtufiis vero po 
gradibua major eric^ 

Co* 
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GvOliBTRIAS* St 

COROLLARIUM V. 

P4. Mtnc ope remicircuU AOL in i8o gradus Tab« L 
dlvin, detegentur gradusdati anguli KfQ. Nam d Fui>27« 
femiciruli ejufdeni centrum icii ponatur fupra verti- 
cem P anguU RFQ, ut iiiins radius PL cidat fuper 
hujus htoi unum FQ» tunc arcus LO cruribus an- 
^li^incerceptasf oftendec gradoa (8p) dati angoli 

CoROL&AltlVM VI« 

pfm Novinms qQoqne ad pundum P datae re£be 
PQ.efficere angulom RPQ graduam quonimcunque • 
Sic enim faciendas angulus RPQ^ graduam 40 ; tum 
femicirculi ejafdem centro iic nofito fupra P » ac 
ejus radias PL qoincidat cum PQ» numerentur 40 
gradiis ab L ^id O > notaco^jae pundo O , per hoc tra« 
itciatar reda PR> qu^e com PQ^ edbrmibic (8p) 
i|iiaeiicam angulam RPQ. 

COROLLARIVM VIL 

Demum fi duae reftae RO, CF (ecucrint T*** 
le in E» anguli ad verticem E oppof?ti aequnles e- *• 
runt. Cum enim femicircumferentia CKF aequetur 
(34) alteri RCO » utrinque abiato arcu CR , reliquus 
arcus RF aequalis (68) crit reliquo CO, & proinde 
angulus REF aequabitur (8p) CEO . Eodew modo 
Vftendetitur aequales anguU R£C » F£0 • 

Sciio|,ioifL 

P7. Pronnm ex di£lis eft altitudinum , & diftan- Tab.TL 
liarum angulos invenire. Efto imprimis detegendus ^ a« 
angulus CAB fub quo apparet ex A altitudo turris 
CB. Baculum folo in£ge^ tum quadrantem AFL in 
90 gradus» & minuta divifum ea lege ipfi impone ^ 
ttS radius unut AF fic perpeadicularis » ^(er vero 

Bj AL 
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ii IParsPaima 

AL pnnllelus ad hcrizontem, Dciride regiilam AO 
convertibilem circa A , ita ntcolle , aut deprime , do- 
liec oculus centro Aadmorus,& per utramque dio- 
ptram regulae AO collineans , vident apicem C alti- 
tu:linis menfurandne. JVletire demum quadranris ar- 
cum LO.notamque habebis qu intitatem anguli C AB. 
Quot enim gradus & minuta continet idem arcus 
LO, tot graduum & iiunutorum prit altitudinis an- 
gulus («p) CAB. 
Tab.il Simili modo invenles altinidinem apparentem 
¥lG» 3. fideris dati S. Sumoto quadrante LCV in gradus & 
' minuta divib, ipfum fic colloca , ut filum CD , cui 
appenfum eft: pondus D, eju$ lijibum contingat in 
pundo E. Tum circa *xem C ita quadrantem ver« 
te , ut oculus in L pofitus , collineanfque per tubuin 
radio LC aptatum,aut etiam per dioptras , videat 
dus S. Metlre denique arcnm E V 9 qui indicabit quan- 
titatem auguli SCO, fub qtxo apparet fideris nltita* 
do. Cum enim fiium CE perptfodiculare fit ad horjU 
zontalem re£lam AO, utique fi produdum fuerit uf- 
que ad Zenit Z, prodibit reftus (22) angulus ZCO, 
qui idcirco aequalis erit re6>o (92) alteri LCV • Sed 
angulus ZCS aequatar (pd) iibi ad verticem oppoiU 
to LCC ; ergo etiam reliquus SCO aequabitnr reli- 
quo EGV. Sed arcus EV (8p) menfura e(t «ttgali 
£C V ; ergo & menfura erit anguli SCO . 
^ Eadem quoque ei^ methoius adhibenda » at In- 

1 AB.ii. yeniitur anguius XAZ, fnb quo apparet el ponQf» 
J^iG* 4* A diftantia locoram X & Z. Phnum remicircnlt 
CBD in iSo grados & nunuta diviii » ftatae in pla- 
no XAZ. Tum reguiam AC dirige verlas X» do- 
nec ocnlus in A politas » & cbUineans per AG vi- 
deat fignam X» collineans tutem per AB videat 
gnum Z. Metire denlque arcam BC« qui (8p) ma-» 
giiitttdinem referet qoaefiti angali XAZ» 

FRO- 
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G lE 6 M t r » t A & . 

PROPOSITIOVI. 

9'* C ' ^^^'^ ^ i^fifiat teBae CFf anguli REC , Tab JL 
^ BMf. ditoku reffis oeqMfes erwft • . i FiG» u 

Centro E, & intervallo EG defcribitur circu* 
las CRFO. Quia arcus RC menfura eft (8p) angali 
ad centrum REC , 6c arcas RF menfura eft (8p) an- 
guli REF > liquet duos angulos fimal famptos REG» - 
REF menfiirari a dimidia circamfefentia CRF : haee 
vero tttpote ($6) graduiim i8o,eft dnorani (pi) 
redoram menfara ; ergo duobus^redis aeqaales erunc 
anguli REC « REF • D. 

CoROLLARJt/M I* 

pp. Ebdem modo demonftrabitar » fi plarei re- Tab^II*. 
ttiit SE» RE ad idempun£him iniiftant eldem redae $• 
CF , effici angalos CE5 » SER , REF daobus r«aif 
'iegttales^ 

COROttARtUMlI. 

too. DoaeredaefeinvicemftcantesRO^CFeilK Ta#«1L 
cinntadE angulosy^ui reQis quatuor funt aequales. Ficu S9 
Nam eadeni ratione» qua atiguli REC, REF duobns (pS) 
reftis aequnntiif , aequales quoque du. bus redtiserunt 
^anguli OEC, OEF; igitur onuies anguli ad E pofiti 
Tcdis quatuor funt aequaies • 

COROLLARIt/MlIL^ 

101. Similifer fi per idem punftum E faiiciantur Tab.TT, 
ref^ae quotcunque Cr , SQ * RO ♦ cmncs anguli ad E Fl6« 5* 
pofiti aequales e»*unt quatuor re£^is. Nam eadem ra^ 
tione, qua anguli CES, SER,REF duobus (99) re*. 
ttis aequannir ^ aequales quoque erunt duobus rediis 
reliqui CEO , OE Q , QFF ; ergo onmes «nguli ad £ 

poBtt ae^iales fant faacuor re^* B 4. Co«. 
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COROLtAftlVM IV 

TAB.n« P^f^f etiam quemvis angulum REC duo- 

. fiC "i» bui reaif efle miiiorem; complet enim. d^oa jre^^Q^ 
w . cum altero deincepi pofito .REF. 

CoaoLLLAHUM V. 

tO). Demum fi duae reiaae C£ » F£ ad idem 
TabJI» .piifiaaiii fedae RE Ciciant utrinqve angulos RE^* 
FiG. u R£F duobas reais aequales; eaedem CE , EF uniiii 
feaim componentt feu erunt pofitae in direaum, 
Cum enim angnii REC, REF duobus (ex byp) re- 
aequentur» utique arcusCRF erit(92) graduum 
180, feu dimidia (36) circumferentia ; igitur reaae 
CE 9 EF component aiametrum » feu reclam lineam 
CEF. 

p R o p o s I T I o m - V 

T^. f ^«4- C ' l^^^^ ^ triangiai JCO seqimwt 

, ^ AQ wa]us erit reliqua AB* 

Centro C , & intervallo CO defcrlbattir cirailt» 

OSF, qui ob \ex byp) . aequales CO, CE, tranfi* 

bit quoque per pundum E» Producatur AC ad R. 

Cum re6la OC infiflat reftae AR , duo anguli ACO ^ 

OCR duobus (98) redis aequaiuur , atqui ex eadem ra* 

tione etiam duobus redis aequantur duo anguli ACE « 

' ECR ; ergo duo angull AC O » OCR aequantur duo- 

bus angulis ACE , ECR . Sed angulus ACO majoc 

{exbyp) eft ACE ; ergo vicifliin feliquus OC.R miT 

jjor (6p) erit reiiquo ECR , ideoque arcus RO mi- 

iio^ (89) erit arctt R£» Igic\u AO major (7^) crif 

iiE..Q;£.i}* ^ . 

. Co* . 
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CoftOlLAftl II 

lo^ Hiiic circuii unus arcus AE (Tt major al- TAB.ir» 
tero a^-cu ROt etiam chor h AE m^jor erit chor- Fiq^ ^ 
da RO. Jundis enim radiis CA . CE, CR , CO* * ♦ 
.duo iatera AC , CE trianguli EAG aequalia erunc 
duohus laceribus RC « CO trianguii ORC. Sed ob 
avcum AE rmiorem ( ex byp ) arcu RO, etiam an- 
guiusACE major e(l(8p) an^ulo RCO^ igicur da/ftf 
ia AE inajor (104) «ft diorOii RO. 



fROPOSITIO VUL 



iod> 



S/ to^r/r ^C, CO trUngult ACO aiqifmnr Tab»& 
latmhfS AC^CS trianguU ACS% & «V^ i^l6.|f. 
Uu AQOjtt ofqualis a/^uio ACS, cttam reliqumm la^ 
Sus AO asquaif erit reiiquo AS9 & ipfa trianguia \ aal* 
guiiguf aefpuiiihH' Jatmimt u^Jtti aequakmtar% 

Centro C » Incervallo CO delcribn^r tltf 
ciiliisOEF»qui ob ae^tulet COt CS, mnfibicqao* 
que per S> & proclttcacar AG. «d R, Cam rtStk 
pC infiftac reate ARt dobbas (^8) redis aeqttsleti 
cront anguli ACD » OCR « Badem racione doo» 
bus re£tis etian aequales erunt aqfolt ACSv SCR ; 
igitor anguii ACO» OCR aequabuncor angulis ACS • 
SCR> Sc^ mgttlus ACO aequatur(^4r byp) angu- 
toACS ; ergo reliquus OCR aequabitur (6S) relK» 
quo SCR> ileoque arcus OR aequalis erit (8p) ar- « 
«ui SR, & reda AO (77) aequabitur ipfi AS. Sed 
etiam reliqua latera AC, CO trianguU ACO aequi- 
fia furt ( ex hyp ) lateribus reliquis AC , CS trian^^ 
guli ACS; ergo (83) triangula infa , angulique la- 

t«ribus ae^ualibus oppoilci aequabuucur . Q. 



Co- 
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C OROLLARIU^f* 

TamJL <^7« Quareii duoatciif AE» RO ejufSe^ cir« 
Fj^' tuli iint aequales 9 aequabuntur quoque chordae A£» 
'ftO» Nam Iftcera AC9CE trianguli EAG aequantar 
bterilHis (30) CR > CO trUnguli CRC : frd eb ar;. 
cum AE aeqitalem ( ex byp ). arou RO » etiaffl an^ 
gulus ACE aequaib eft (8p) anguio RCO; ergo c* 
toam chorda AE aequabitur (106) chordae RO. 

P R O P 0 S l T I O IX. 

Tab. I. 108. Ql Unera AC^ CO trianguH ACO ^efUfUm^ 
FiG. 17. ^ latmlmt AC^ CE trhnguli ACE , fed tetU 
s8» ip* gmm htnt AO fit ma^t reliqm AE^ etiam angu^ 
ku ACO major erit angulo ACE* 

' Angulus ACO nequit efle mifor angulo ACE; 
fiam fi ita, latus AO minus (104) foret AE, contra 
hypothefim. Sed neque idem angulus ACO aequalis 
clle roceft angulo ACE » quia fi eflet > latus AO 
aequale (106) foret AE, rurfus contra hypothefim; 
crgo angulus ACO major eric angulo AC£ • (^; £• 

COROLLARIVM. 

*r TT ^^^^^^ ^ circulo chorda AE flt major 

F X* ^'^^^'^^ ^^"i etiam arcus AE major erit arcu RO^ 
ricu 0« i^^m latera AC , CE trianguli ACE aequantur la* 
teribus OC , CR trianguli RCO : fcd reliquum la- 
tus AE majus eft ( ex hyp ). reliquo RO ; ergo etiam 
angulus ACE major erit angulo (106) RCOf feaar* 
^ A£ major erit {Z^^ arca RO« 



PRO- 
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PROFOSITIOX» 
• ntf^rtam fiesre d$tsm faitam fWMhrTABJL 



110< 



Supra datain redam CE £iidto{H) traanguid, 
quUattro CF£« agatur FA bifkriam fecans (85)an- 
^uium CFE , quae etiam bilecabir redam GE in A. 
Nam iatera CF« FA trianguli CAF aequantut {ex 
€9Hjfr ) leteribus EF « FA trianguli EAF x M angiK 
lus CFA aequalis eft ( ex €onJlr ) angulo EFA \ er^ 
go etiam AC aequalis (io6) erit AEf atqne ita CS ' 
Si(e& erit in A« Qiiod erat faciendum. 

CoROtLARlVM» 

Itt. Liquet quomododa^ reda etlam fn^, 9, 
i<$ &c. aeqaale^ partes partiri queat « fingalas nimi* 
rum parces iemper iterum biTeciudo* ' 

« 

PROPOSITIOXr* 

I 

T-{ ^ ^^'^^ extra re&am LH pttn&o C demit» Tab.TT, 
jLi iere ad eamkm per^ndUtUarerH QQ%, FlG* ^ 

Centro C defcribatur circjlus AHF datae LH 
cccurrens in A& E. Tura chorJa AEbifariam(iio) * 
ieda in G , jungatur CG , quae perpendicularis erit ' > 
ad datam re^iam LH . Nam dudis GA , CE ^ tria 
latera AC , CG , GA trianguli AGC aequantur tri- 
bus (exconjir) lateribus EC , CG , GE t^ianguli 
EGC ; ergo (8^) angulus CGA acquabitur CGE , 
i '^roue CG pcrpendicularis (22) erit ad chordaux 
A£ f vei ad xe^am datam LH « Q; F« 
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» 

.CotOtLARIUM I. 

li}« Ex deuionftratione hujus propontlonii a« 
hltide Uquet* quod ii ali^ua re£^a CO dudaexcir^ 
culi centro C * bifariam iecet diordam AE iu G « 
perpendfcularifl etiaffletdem eritf adeo ut fit re^hii 
tttgiihii CGE « 

GoROLLARIUM 11« 

1 14. Patet (imiliter , eanrlem ref^am CQ 0 ^picr 
bifecac chordam AE in G , etiam bifecare arcaoi 
AOE • qaem cborda ipfa fubtendit r Nam in trian^ 
nlia nutuo aequilateris AGC, £GC aequales (B}} 
ium ^ngali ACGf ECG , vei anguii ACO » £C0 , ideo* 
qae aequabuntur quoqne Y^p) arcuf AO9 0£« 

C O 1 O L L,Jk n IV u UU 

Tab»IL. tif« Demum dnae cbordae AE, LOf ^aeie 
ffjo» lo«fecam in punAo G » non poiTunt ft mucuo bifecare • Naoi 
fi boc ponatnr« re^ CGez centro C ad commnnem ea^ 
ruminterftAionemdudaf perpendictthirii utrique (1x5) 
crity cum urramque iecec bifirtam in pundo G» 
sdeoque redut angulut CGE aequabitur redo elt«« 
« . xi CGOf totum parti» quod ei abfurdum* 

SctfOLlOHf* 

TabJI» 11^« Ex hac perpendlcularium do5rin? ilU,qul 
Fic»ii.Iudo trudiculari operamnavant» difcunt pilan» adver-i» 
ftriam repercutiendo amovere . Sed prius tanquam 
experientia iiotum praemitti debet#globum nimirom 
perfede elafticum A» cuiufmodi fer^ funt eburnei# 
oblique occurrentem plano immobili GK in I.irare-' 
iilire verfus G , ut fiat angutus reflexionis CIK ae- 
qualis incidentiae an^ulo AIG* Hoc polito, fie 
FGKV meniae lu/briae portio « in qua fit fphaerula- 
rum altert impeUeiida C% alcera ^ua topcllcnda eil^ 
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Af Deminri ex C ad repagulum GK perpendiculari 
(112) CS,haec proiucatur ad H,donec SH ipfiCS ^ 
ik aequaiif* Tum fphaerula A impellacur verfus H» 
qaae occurrens repagulo in lyrefiUet per IC.Nant 
fatera CSySf trianguii ICS aequantar lateribas HS»* . 
, SI tfian^ud IHS ; quare cum (pi) aeqaencar quoque' 
reai angttll CSI» HSI , etiam {106) ai^lai CIS» vel 
CIK aequabirur HIS' . Sed angulus HIS aequatiir 
ai^lo AIQ ad yerticem oppofito ; ergo etiam 
augulus CIK aequalis erit anguio AIQi dc Iphaerula 
A Impttifa jum AI^ refiiiet per reAam IC# atque 
anoTcbta adveriarism piiam C« 

PROPOSITIO XIL 

ti7« Ty erpeffdindarh AR ex fmvh pmiO^Aadrf* Tab.TT. 

V Sam SH daSa^ eft m^iffima mmnm re^ Fig. ii! 
84rum » quaa fx €94m.fai09a4 faaitmreSam dmi 

Ducatur quaelibet alia ACf & p^rluda AR 
ad F, donec fit RF ipii AR aequaiis, jungatur 
FC, Litera AH,RC trianguli CAR aequaiitur iate* ^ 
ribns FR » RC tri^n|uli CFR; ergo cum aequalea 
Hnt re£Fi angua ARC, FRC , etiam aequales (106} 
erunt AC , CF; ideoque AC cum CF dupla erit AC ^ 
ficut ob aequales AR , RF , etiam AF dupla erit AR , 
Porro in tri^inguio CAF re6la AG cum CF eft(i6) 
major AF; ergo eti'm dupli AG major eric dupla 
ARf i leoque AC aiajor quoque erit AR • Simiil 
jnodo oilendam » quamiibet aiiam re£lam a pun6lo A 
ad re^am SH du£l3m, perpendiculari AR efle ma-t 
jorem ; e^-go omaiam brcviilima eft perpendicttiarif 
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CoROL t ARIUM ti^ 

» 

. ii8. Et viciffim fi rcaa AR eft brevlilima o- 
trnihim redamm t quae ex pund^o A ai re^bm SH du« 
ci queunt, perpendicularis quoque eidem erit. Si 
enim non re^a AR^fed aliqua alia AC perpendicu- 
laris eflet ad SH >utique non AR^led ipfa AC brc* 
viffima (117) omnium eflett contra hypothefim, 

COROLLARIUM H. 

iip. Cttm ex pundo A ad redam datam SH 
unica tantum reda omnium breviffima duci^at;* 
unica quoque ex A ad eandem SH potertt auci per- 
pcndicularis AR. 

COE.OLXARII/M IIL 

tao. Qnia diftantia |mn6li A a reSa SH eft 11- 
ftea (25) brcTiffima omnium, qnae ex A ad eandem 
SH duci quennt; (equitur, perpendicularcm AR cjlk 
fe diftantiam (117) pun€fci A a reda SH. 

COROLLARIVM IV« 

TabTI. lii» Cum altitudo figurae cujuslibet CFE fit 
< FlG.*8«* ^^^^"^^^ verticis F a bafiCE; liquet , perpendicula- 
jem FA alcitudinem elTe figurae CFE , 

C O R O t L A R I I/ M V4 

Tab.TT. V 122. Quare fi re6la LF parallela fit alteri AE , at- 
FlG* lU que ex illius pun£liif quibuslibet C & R ad hanc de- 
mittantur perpendiculares CO , RH ; hae mutuo aequa- 
buntur . Nam diftantiae punctorum C , & R ab ea- 
dem re^a AE , mutud (27) funt aequales : fed per- 
pendiculares CO, RH funt (120) diftanti.ie pun£Jb- 
rum C, & R ab eadem re£ta AE; c^go perpendi«» 
cularcs COt RH invkem aequabuntur. 

; « • C 0« 
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CoRqirtAEiuii VL 

12^, Novimus inde per datum pun£lum R ex- Tab.1I. 
Xr% redam datam AE acccptum , eidem ducere pa- FlQ. 14^ 
r^ilelam, DenufHi (112) enim RH perpendiculari ad 
Afi , hanc ex quolibet pun£lo 0 excitetur (87) 

£erpendicularis OC ipii RH aequalis: dico redam ' 
F trajcdam per C , 6: R > parallelani efTe ad AE» 
Si enim ica non fit , efto ad AE parallela nlia re£la 
PS, qiiam fecet OC in Q; ergo ob parallelas PS ♦ 
AH , aequales (lai) erunc perpendiculares QO,RH. 
Sea ell RH ipli CO ( ex conjlr ) aequalis ; ergo etiam 
«e^uaiei erunc Qp«CO»quod(72}eit abfurdum 



1« . 



PROPOSITJO XIII. 

124» T) e&aFR adextremitatem C radh CO perpev- TabJL 
JlX diiuiaris ^tireuium tangit in u^U^fmQoC. Fi6*i5« 

Sumpto quolibet pnndo H in re£^a FR , Jun- 
gatur OH . Quia FR perpendicuhris {^xhyp). eft 
ad OC, yicimiQ quoque OC perpendicoiaris eftad 
FR* ideoque breyifllma erit (117) redarttin omninmt 
quae ex cencro O ad re^^am JFR dttci quennt , ac 
proinde OC , vel OS nunor quoque eric OH • Sed 
reda OS rerminatur ad circumferenciae pundum S ; 
crgo terminas H lonffioris redae OH excra circa* 
lum ctdetw Simili modo oftendam, pun6U reliqna re« 
&e FR cadere excra circulum excepto unico pundo 
C i ergQ re^ FR excra circulum coca cadtc t ideo* 
que ipfum cangec (3p) in unico punte C^ <^B.D<i 

CorollariumL 

125. 6zpeJice lcaque duci poceft cangcns clr- T^gjx, 
cuH in dato pnndo C , fi nempe ag; tur ex centro VtfJ^^ 
O per dacum punQum C reda OCA , & ad hanc 
C erigacur (87J perpcndlcularis Citx« Co- t 
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Tab.T^. 116. E converfo radius OG ad pun^um con^i* 
ft6«I5« ^us C du£lus , ell tangenti FR oerpendicularu, Cmxi 
enim oouua pun<^a tatigentis FR extra circuium ca« 
dantf excepto unicp punQp Cf utiqne OC breviffi* 
kna erit re^flaram omniuni ex centro O ad tan|pen<^ 
iem du^afqjn » iieoque perpendicuinrij erit 
tangenci f & 9 re^fque proin<& angutui QCR ^ 

CORQILARIVM 111« 

127. Unica ergo FR ciri;alum (anget in pi!tt« 
66 C« Si eninn ifmm r^da VB circmvni tangeret eo<; 
4em in pundp C t anguius OCE redus tb^-et , lea 
-itfaalii r^p alteri OCR ,» quod (72) eft aKardMmt 

C p n Q i u A i u H IV«^ . ^ 

128 Igitur ii ex pnndp cpntaflus C aganif' alia 
CE reda , quae cum tangente CR conflicuit sngu- 
lum quantumvis tenuem RCE;, ea iec ibit (127) cir- 
culum in pundo C , ntque adio ejufdem aUqua pa^-s 
1 CA intra circulun» iplum cadtt. Ex quofequitu»- , in- 
ter tangentem CR , & at-cum ci^cuii CSfA nullnm 
alinm reclam duci pclTt angulum conta^lus , qucm 
tiempe arcus circuii tHicic. Qum. cangente miiiQ^r^iA: 

$ c n o t I a i( ^ 

Hinc mecb.^nicietiimcolligunt , corpus gra» 
TAB.n. vc urgeri ad centrum terrae , haec Iphe^-ica fup* 
t6« ponatur . CirculusQCL exponat terraqueum glcbumf 
cujus cenfuni O, 5t ♦'ef^i AC eam lineam reprae.» 
fentet,quam Hbere cadendo defcribit grave ; tangens 
ve^o FH referat horlzofitpm. Cum> experienti^ plan^ 
conftet» re£lam AC a iiber^ cadente g^^avi d^fcri* 

ptam 9 perpc»dicalarfji| eft ad horizonteiii FH j uci* 

qae . 
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Geom£tkiab« 

que reftas erit angulus ACH. Sed cnm terreftris 
qaoque radins OC perpendicularis eile (126) de^ 
beat ad horizontem PH > redus quoque erit angu* 
lus OCH ; ergo daobus re6lis lequabuntnr ^ anguli- > , 
ACHf OCH, ideoque (10;) in diredum erunt re« 
aae AC» CO» ^ grave A dirigetur ad centrum^ 
'tellarisO. 

• C A ? V T IIL 

0 

J>c Tnfdllclafum « tangmium 9 6* %Anguhrum 
tfianguti proprictatibus • 

P R O P O S^I T I O XIV. 

Ijo. Q/ htnae re&ae LF , AE fuerint parallelae y & Tab.II« 
i3 HC fit p^rpeudicularis uni AE , perpendicula^ f 1 7- 
ris qmquc erit alteri Lk\ 

Samptis aequalibiis CS , CV , excicentur (87) 
ad AE perpeiidiculires SI , VG , quae muruo (izz) , 
aequabuntur , junijantarque CI, CG. Qiiia iatera 
IS, SC trianguii GIS acquantur Literibus GV , VC 
trian^uli CGV, & re<f^us angulus ISC aequntur re- 
6lo GVC, aequLibuntur (106) qucque tum redae 
CI , CG , tum anguli ICS , GCV ,. qui abiati a re- 
flis, feu aequalibus angulis HCS , HCV , relinquent 
(68) refiduos aequnles angulos. HCI , HCG. Vidi- 
mus autem etiam lacera IC , CH aequalia e(Ie iiteribuj; 
GC, CH; ergo etiam {106) angulus CHI aequnbi- 
tur CHG 9 ideoque CH perpeiMicularis eft ad LF« 
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PROPOSITIO XV.. 

Tab.1I. *3** ^ fi^^ pMraUHnt AQ^^ CSf atque 

f iGtxs! punSis Hf & B ad «tramque ieminan* 

* fur perpendiculares HF^ EO} angulus OEH aequabt^ 

tur HHF. 

Flant HL , EG duplae re^a.irum HF , EO , & jun- 
gstmir EL , GH . Cum OE perpendicularis fit ad 
AQ^ , perpeiidiculnris (150) quoque erit ad CS , proin- 
deque (iz^) aequabuncur HF , OE , ficuti (76) & il- 
larum duplae HL , GE . Jam vero Intera EF , FL 
trianguli FEL aequantur lateribus EF , FH trianguli 
FEH , & redus angulus EFL adaequat redum EFH; 
igitur EL aequnlis (io(5) erit EH . Simili ratiocinio 
etiam recla GH oftcnietur aequilis ipfi EH ; ergo. 
etlini mutuo (75) aequnbuntur EL , GH , ideoque 
cum etiam redae HE , EG aequales (int redis HE » 
HL , aequilaten erunt triangula EHG , LEH , unde 
(83) angulus GEH aequabitur EHLt vel 0£H ipii 
hiiP erit aequalis. Q. £• D. 

PROPOSITIO XVU 

rp fj fji. C / reffa RE fecet paralUlas AQ^. CS ia pnn- 
1 AB.lL Q'^^ ^ p , ^^i^ j ait^raas angulus AHE 

'^^^ ^^* aefmUis altem^ HESi 2.« extemus amgalus RHj^ae^ 
fuahltur interno oppojtto HES; 3«« dm iaterm ^ny*^ 
U SipB^HBS doikMs reais aequOes erimt. 

L Bit fandif H, & E ad utramque panllelain 
demitrantttr perpendiiculares HF » £0 » quae 
snatUQ erune aequales ; ideoque duo late/ a EO , EH 
trianguii^ EOH aequabnntttP daobtts lateribttsFH, 
Hfi trian^uU £FH • Sed etiam angttlus OEH ae- 

qoa- 
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tr (t^t) an^ulo EHF; ergo etlam jUigahs OHB 
aequalis (io6) erit aogolo H£F» five alterniis aii- 
giilus AH£ aequabkar alterno angulo HES» 

II. Excernus angulus RHQ^aequator fibiadver* 
Yicen (pd) oppofito AH£ : fed ipfi AHE ( Mum. I ) 
aequalii eft alteraas angultts HES ; ergo ezternu» 
RHC^ ae^ualis quoque erit interno &i oppofita 

tiJSS: 

IIL Qnia QH infiftit redae RB , duobof reaia 
tequabunrur (p8) anffuii QHE , RHQ; fed RHQ, 
aequaiis eft (imm. iiy interno HES; er^o duobus 
reais aeqaabuntiir qiio<|iie interni angoU QH6 >H£S. " ' 

* Cqrollarium* 

135. Hiiic in parallelogr^ranio AEFC quilibet Tab. I. 
angulus EAC aequatur alteri f\hi oppofito EFC, Nam Fia«l2. 
quia diagonalis AF fecat parallelns EF , AC , angulus 
£FA aequ.ibitur (132) alterno FAC. Similiter cura 
. eadem diagonalis AF fecet parailel.is EA , FC , aiN 
gulus AFC aequatur (132) aiterno EAE;. igituj: to* 
«us anguitts EFC aequabitur toti £AC« 

P R Q P O S I T I Q XVIL. 

a|4. A ^gffl^fs liOH ad pun&iim contaBus 0 inter 

£\ tangentern OR , <^ chordam 0/f comprehen- p|Q^^Q* 
fus , pro menfura babeti dimMm ^rfum^Q^ii ^ii^fn.. 
^b^rda OH fubtfndft», 

t 

Bifeda (110) chorda OH in L, da^^oque per 
L radio CZ , qui perpendicularls (113) erit ad 
ichotdam OH».£c bifecibit (114) arcum OH in Z, 
•agatur CG parallela (ii)) ad UO.. Quia CL per- 
pendicttlaris eH: ad HO « perpendicularis (i3o)quo« 
que erjt ad GG » & ideo redus erit angolus LCQ. 
- . .r C 2 Sed 
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^6 PARSPRtMA 

Sed re£hijr quoque (12^) eft angulus ftOC; ef|^ 
nngulus KuCf aequabicur LCG. Sed quia CO iecat- 
paralleias GC ,^OH^anguIus HOC aequatur (132) 
altemo OCGj ergo 6^ inffulis aequalibus ROC, 
LCG auferantur aequales HOC , OCG , ^eqiiabuntuir 
reiidu! anguli ROH> OCL. Sed arcus OZ, fivcfdi-^ 
Adidius itreus OH nienfura eft (8p) anguli QCL 
ergo meiifura quoque eric anguli ROH • Q; £• IX • 

P R O P O S I T 10 XVIIL 

Tab II 

FlG Zl ^^^' A ^^^^^^'^ HCF ad circumferentiam circuli con- 
m\ ftitutHS , pro menfura habet Himidium arcus 
HFf quem in^ercipiunt ejus crura C/f, QP. 

Per verticem nnguIiCdu(^a (125) tangente RA, 
agntur radius EC. Dein centro C , & radio CE de- 
fcribatur circiiius ESPO , qui aeq ulis erit alteri 
HCF . Qji i finguli arcus SL , L V , VO menfurae 
(8p) funt fiiirrpJo^-um angu.orum RCH, HCF , FCA, 
uriqae arcus SLVO , feu dimidium circumfcrentiae 
circuii ESPO erit nien(ura illorum fummae . Sed di- 
jnidium circumferentiie circuli ESPO aequ^^tur (ex 
conflr) dimidio circiimferentiae circuli HCF ; ergo 
& dimiiium circumfereiitlne circu'i HCF erit men- 
fura trium an^uiorum fimul RCH , HCF , FCA. Sed 
. . dimi lium r^rcus CH eft: (i^^^memura anguli RCH, 
& dimidiu.m arcus GFeft (134) menfura anguii FCA; 
ergo & dimi iium reliqui arcus HFeric menfarare- 
Uq[ui angHili HCF. Q. E D. . 

CorollariumL 
Tab.IL ^^^^^ aequales anguli HSE» HRE • 

tiQ*zi. jjp£ ^ij^ni arcui HE inliftentes ; finguiomm quip- 
mearura eft dimidius (13 5) a/cus H£. 

Co, 
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GtOUBTRIAS. 17 

C O E O I. Jb A K I U M IL 

1J7. Similiter fi aequales fint anguli ad circum- TarIT» 
ferenti.im politi ASL , SLH , aequales quoque erunt f *^ 
arcus AL , SH , quibus infiftunt , & a quorum nie- 
dieuubus iideiu aequaies aogoii (135) iueiUurantur ^ 

COROLLARIUM III. 

138. Hinc duae chordae parallelae AS , LH in- Xab-IL 
tercipiunt arcus acquales AL , SH. DuQa enim SL , pjQ,2>* 
€runt (132) aequaies alterni anguli ASL > SLH , at- 
que adeo aequabuncur (137) etiam arcusAL, SH» 

COROLLARIUM IV. 

139» Angulus quoque ad centrnm HEF duplus Tab.II. 

erit angnli ad clrcamferentiam pofiti HCF; illius FtG«24» 
cuim menlara efl: totus (8p) arcus HF» cuja$ dimi«» 
dium menfura eft (137) anguU HCF. 

COROLLARIUM V« 

240. Angulus pnrircr ACF a tangente CA» U 
iecante CF comprelienrns » adaeqnabit angainm CHF 
pofitam in fegmento altemo FHC; atriufque enim 
nenfara (134» 135) eft dimidius arcas CF« 

Co&OLLARlUM VI. 

141. Liqaet» etiam qaadrilaternm PRHC in^ Tab.IL 
fcriptam circalo » habere tam oppofitos angulos R » C » Fic* 25« 
^nam F^ H aequales duobus re^is. Nam dimidium arcus 
HCF menfura (1 3 5) eft anguli R , U dimidium re* 
liqui FRH menfura (135) eft anguii C; ergo dimi- 
dinm circumferentiae HCFR * ncmpe arcus gr.iduun) 
j8o , menfura erit duorum (imul angulorum R & C, 
qui proinde fimul fumpti aequabuntur (92) duobus 
re£^is. Non nliter difcurrendum de reii^uis oppofitig 
ano;uli$ F & H« 

C 3 PRO- 
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PROPOSITIO XIX. 

Tabul. 142. CJ / duae chordae BE , DC fibi occurrant in alt-m 
IX. i3 quo pu}7&o A htra circulum conftituto; vten^ 

fiG» X. fnra anguli BAD trit dimidium fummM arcuum 

Ducamr EF parallel?! ipfi CD , enintque (158) 
aeqitales arcus DF , CE . Cu m ergo ^nt paraiielae fiFy 
CDf externus angulus fiAD aeqaatur (132) interno 
oppodto fiEF. Atqui menrttra angnU fi£F efi: (135) 
dimidium arcus 6DF , e^-go , & Qenfiira angoU BAD 
eritdimidiumarcus fiDF . Sed cum aequentur arcus 
DP 9 CE t arcus fiDF aequ^ilis efl: fummae arcuum BD, 
CCf «rgo & nieniura angnll BAD eric dimidiQfll 
fiimmse arcaum fiD, CE/Q. £• D» 

PROPOSITIO XX. 

TAm. 14^ C^' tlhrdae BE^ DCfiU§c€urruut iu aii* 
IX. <^ qf^o puu&o A extrs €ircuium €mfiitufo f men^ 

FiG. 2. attga/i BAD erit Mmidium dfftrtutiut srcuum 

BD , EC. 

Ducatur EF parallela ipfi AD, eruntque (138) 
aequales arcus FD , EC . Cum ergo fint parallelae 
EF , AD, internus angulus BAD (132) aequabitur 
extcrno oppofito BEF. Atqui menfura anguli BEF 
ell (135) dimidium arcus BF ; ergo & menfura an- 
guli BAD erit dimidium arcus BF. Sed cum ae- 
quentur arcus FD , EC , eft arcus BF diffcrentia 
arcuum BD , EC ; ergo & mcnfura anguli BADeri^ 

4imidiam difibreotiae arcttuffl fiD» CE. £. D* . 

PAO- 
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IP 



PROPOSITIO XXL 



144, A ngulus in femuircitlo reSui efi; iu fegmeu* Tab.TT, 
xV tQ majori acutus ; obtufus vero in miuori» fi&^s* 

• 

L Sit femicircuIusHERjineoqueangulus HER: 
dico hunc reiJum e(Te . Nam quia angulus HER eft 
in femicirculo conftitutus, arcus HSR, cui infi* 
Hit , erit dimidia circumferentia , five graduum 180; 
unde ejus medietas , quae (135) eft menfura anguli 
HER , erit graduum po. Sed redi anguli menmra 
cfl quoque (92) graduum 90 ; igitur redus eric an» 
gulus HER . 

II. Sit deinde fegmentum HERS femictrcnlo ma* 
jtis , in eoque angulus HES. Quoniara angulus HES 
eft in fegniento majori,arcus HS, cui infiftit, minor 
erit dimidia circumferentia , feu arcu graduum 180; 
ergo dimidium ejufdem arcus HS , quod menfura 
eft (135) anguli HES , minor erit gradibus po. Sed 
arcus miiior gradibus po acutum (93) angaium di» 
medcur; igitur acutus eric angulus HES. 

III. Sic demum' fegmentum HEF fcmicircalii 
minus , in coqae angalus HEF. Quoniam angalua 
H£F eft in fegmento minori , arcus HSF cai infi« 
fdtf major eric dimidia circumferentii , fea arm 
graduam iSo; ergo dimidium arcus HSFf quod 
(135) menrara eft angali HEF, major eric ffradibuir 
po : Sed arcos major gradibos po t eft inenmra (p$) 
anguli obcufi ; ergo obcafaa eric angalns HEF • 



145« Qaare ad pandam excremnm F datae ren- Tiur.Tf« 



.enirn excra Hbn qaoiibet mwao L , tc janOa LPi» 
«mcD L» & radio^ LF deicribaaar circalas nEO« 



COROLLARIUM L 
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occurrens denuo reGtne RF in £ . Dclnde juncla 
£L 9 eaque produ^ uTqiie ad pundlum O i ducntur 
FO » quae ob r^Gtum (144) in ienucirculo aA^lttHB ^ 
' -OFfit perpendicuUris eric ad redaoi FR« . ^ 

^*^» • CorollakiumII* 

Tab.II. i4<. Novimus quof]ue ex dato cxtra circuloni 
FiG. 27. pundo O » ducere contingentem • Duda eium ex O 
«d centrum R circuli d^ti re^ OR » fuper hanc 
.irelttC diJmetrum fiat (emicirculus RSO. Dein ad 
^unchim S, in quo is fecn datum circulam HSL » 
agarur OS , quae tnnjicns quaefita erit. Dudo ii- 
-quidem radio SR , reaus (144) prodibit angulus OSR, 
& hinc OS ad extroniitarem S radio SR perpendi- 
cularis, circulum tanget (124) in pun<iIo S. 

COROLLARIUM IIL 

Ta.III. 147. Si duo clrculi CAE , CFH intus, vel 
FiG.i.2t jextra fe tangrjit in pun£io C; redi per centra 
forum ducia , per pundum contaclus tranfire dtbet. 
•Nam fi fieri potell, re<Sla AE du6la pcr eorum cen- 
tra , tranfeat extra punclum contaOus C , jungantur- 
que CA , CE , CF , CH. Qaia AE per utriufque 
circnll centrum (ex hyp) tranfit, femicirculi erunt 
ACE^ FCH , ideoquc (144) re£li , aequnlefque erunt 
anguli ACE , FCH , quod (72 ,102) efl abfurdum; 
namque in figura prima eflet pars toti aequalis, 6c 
in fccunda duobus redis major. eflec anguius ACIi| 

CoROLLARIUM IV. 

Tabul* ,^5^ CivLin circuli incus»vel extra fe tangentes^ 
' in uno fe pun£lo tangunt . Tangawt enim fe fe in pun- 
riG»j.4. S ff & A , (itque £F reda per ceocra iUomm du^ 
Oa,quae tranfibit (147) per conca^m A. Qiiat 
AF*y AE (uttc diamecri circuloriim, pandumque S 
ntricpe circulo (r/r ) cft GommoBe t re^ 

» • fea 
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feu aequales erufit in (emicirculo anguli ASF AS&9 

quocF (72 , 102) eft abfurdum j namque in figuratcr» 
tia eQet pars toti aequalis , & in figura quarta dud- 
bus reclis aequaretur anguius FSB. 

PRQPOSITIO XXIL 

i^p. Q ? 0£ ita fecef reifas , ZF^ iit vel TabOU* 

O altvrnus angulus ARB dqualts fit alterno HEF; III. 
vel externus OHV aquetur tnternu oppofito REF i vel FlG. 5« 
dt vntm duo internt VRE^ hEF dmbus reSis figuenttir: 
paralleU erunt AV tZF» 

I. Super RE tamquani dlametnim defcrlpto cir- ' \ 
culo ELRG , qui fecet re£lis AV , ZF iii punclis L, . 
ti C , fungantur LE , RC . Quia aequantiir akerni 
{exbyp) anguli ARE, REF , aequales quoque erunc 
(ij;) arcus LE, RC , quibus fi addatur arcus LR, 
erit arcus ELR aequalis arcui LRC. Sed cum ar- 
cus ELR iit dimidia(rjtf rp<5/lr )circumferentia , efle 
^ebet graduum 180; ergo graduum iSo erit etiaru 
arcus LRC , quare eidem infiftens angulus LEC , eric 
(nf) graduumpo, feu redus. Sed re^us quoque eft 
in femicirculo (144) anguius RCE ; ergo re£lae RCr 
LE perpendicuiares funt ad redam ^ Sunt vero . 
etiam (107) aequales, ob nempe aequales arcusRCi^ ' . 
LE; ergo (123) paraUelae crunt AV, ZF . 

IL Angulus ARE aequalis eft alteri ORVf 
/ed etiam internns REF aequatur (^xkyf) externo». 
OR V : ergo etiam angulus ARE aequapitur REF ^i' 
ideoque parallelae ( I ) erunc AV» ZF. 

III. AnguU ORV^ VRE duobi» (p8) reais ae^: 
quantur ; (ed duobus etiam re^is aequantUf '( ex hyp ) 
anguli VRE , REF ; ergo anguli ORV , VRE acqua- 
les funt anguUs VRE» REF , & ucrinque aUato angulo 

* VRE • 

1 ' ^ 
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VRE , rellquus ORV aequabirur REF, quare paral- 
lelae erunt ( mm. IL ) AV , ZF . Q. E. D. , 

COROLLARIUM L 

, 150. Ergo qaodvis redangulum AEFC eft etiim 
-j parallelogrammum . Cum enim ( ex byp) iint redi 
riG*I2. inrerni anguli E , EAC , utique horum fummaae- 
quabitur duobus redis , & ideo (i4p) parallelae e- 
runt EF, AC. Simili modo ollendam , parallelas quo- 
que efle E A , FC ; ergo reaangalum AEFC t eft (49) 
euam parailelograminum • ' 

COROLLARIUM IL 

^ I 151* Hinc redae AE, CF» quae jttngunt acqua« 
P °* * Ie$9& paralleias EF» ACyipfae eroncquoque aeqaa« 
riG.iz. j^^^ ^ parallelae, Nam cum fint {e^cbyf) paraile* 
lae EF, AC,alternus angulus EFA aequabitur (132) 
altemo alteri CAF : fed etiam duo latera EF , FA 
trianguli AEF seqnalia Gint{€xbyp) duobus lateri* 
Ims CA» AF trianffull ACF; ergo eti^m AE (106) 

Eaeqoabicur Ipfi CFt angulus EAF iibi aicerno an« 
Aio CFA t Ideoque re&e AE , CF entnc aequaks» 
(i4P) parallelae* 

COROLLARIVM IIL 

Tab. L if^ Vnde fi concipiacur allqaa re^ AC fiiper 
FiG. 14. altam AB Ita ferrl , ut ubt Ipfi iemper maneat paral- 
lela » faclle appnrec » quod ea perventa ad fitum EF» 
deicripfit parallelogrammum AEFC. Cum enim AC, 
EF fint ( ex byp ) aequales > & parallelae » eciam illas 
jungciitcs AE.CF erunt (151) aequales, & paral- 
lelae 9 ideoque figura AEFC, quamre^la AC defcri- 
pfic t cft (4p) parailelogrammum • 



PRQ. 
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PROPOSITIO XXIII. . t 



153. Q/ (iuae re&ae HF ^ LA fint parallelae ad Tabul» 

FiG. 

Reaas FF , LA , OC fecrt tranfverfa SR. Cum 
Igltur reda SR Tecet ( ex byp ) paralleias HF , OC, 
externus angulus SVF aequalis erct (i32) internoop-» 
poiito SRC* V«ruui ob paralielasLA « OC(^;r bypl 
etiam externus anj^ulut SEA acquatur (132) internQ 
oppoiito SRP; igitur anguluj $VF aequahitur SEA, 
& propterea paraUdae (i49)erttacQaoqiie UF » l*A«r 

PROPOSITIO XXIV. 

i$4^ Ci r^i» BA imUmf hreBas CS» AE^faeiat Tarui,. 

C# tMteraot RCA » d£ itofo/ r#4i# ilL • 

wnmr^s f reSae CjR, 45 tmummm vfrfat eam parm FiGk % 
ttm • ffeSmtt 4mgMli tMm rtffis mimres • « 

Quoiittiii ai^piU RCA »CAE fiippoiittiicar ainp^ 
rcs duebttf redts , fia^ ad panAmi A anfalus C A2 
talis, ut cain anfulo RCA fit ae^ialii drawf reAjSt 
eruntque CR» AZ matuo (i4p) paraUelae* Drin aiV 
fumo velut axioma per ie notum» incer daas re^a 
AE 9 AZ in infinitum produdas » duci po(& aliquani 
redam ad AM parallelam, puta LV,quae major 
fit quaci AC • Denique fumpta AF ipfi LV aequali, 
jungatur FV , Quia AF {ex conflr) eft aequalis,Ac 
parallela ipfi LV,etiam FV aequaiis erit , & (151) 
parallela ipii AL; vidimus autera CR quoque efle 
parallelam ipli AL ; ergo etiam FV paraliela (153) 
erit ad CR . Itaque cft CR & parallela ad FV , & 

iocbfa criaogulQ ASW ^ uade com ia iafioiwa P^^o- 

du- 
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duci queat, fteceflario occurret ipfi AE in 0;nnm 
ii ira non eilet , eadem CR producta , vel evjderet 
. , per (ibi parallelam FV , quod (iH) eft ablurdum , 
vel denuo fecaret redam CA , qaod (15) impoiiibi* 
le prorftts eft» Q. D. 

COROLLARIUM L 

155. Hinc daae Xe^ae non patallelae CR , AB 
tieceflario convenient ihter fe. Nain du^ HA,qaae 
iilat fecec tn C , & A » fi ad enm parteni , ubi ad fb 
fe convergunt reane CR, AE , doqitar ex punao 
A reda AZ parailela ip(i CR ; dao "^nguli RCA, 
CAZ aequales erunt (132) duobus redis ^ideoqoe an- 
guliRCA» CA£ duobus reGds minoreseranc^ac pro- 
inde (154) concorrent redae CR» AE. 

CoROLXtARIC/MlL 

^ Si pariter duae redaeAfifHE coaventen^ 

Jt^^ tei In E, fecencor atcunque In F» &L, acad eaf- 
p-Q icjn ex hifce pundis excitencur (87) perpendicula- 
rifr ^ jres FC » LS ; hae produdae necelTirio concnrrenr ad 
pundum O* Nam junaa FL, cum {exbyp) reftus 
£c angQkt EFC , minor re£lo erit angulut LFC • 
Eandem ob caufam minor redo eric quoque angulut 
FLS ; igitur FL incidens in redas FC, LS , fecit an-n 
eulos internos LFC , FLS minorcs duobus refiis , 
jdeoque redae FC » LS mjcefllirio ( 1 54) libi occurrenc 
ad pundlum O* 

/ PROPOSITIO XXV. . 

III. ^IF . 

•Fks» 9» Sumptis in cifcumferentii tribns pun6^if quibufli- 
bet A » U V agaator xiiordae £A » £H » ad qua 9 

bi- 
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bifeQis (iio) in F & I- , excltenrur (87) perpendicu- 
lares FO,XO, nmtuo conveni.ntes (156) ad pundlum 
O: dico, hoc elle quiefituni ccntrum. A^antur e- 
mm OA, OE, 04. Qaia latera AF, FO trhnguU 
AOF leqinntur ( ex confir ) lateribus EF , FO triafi- 
gttii EOF , 6c redus anguius AFO aequalis eH; redo . 
alteri EFO y etiajn O^ aequabitnr (106) ipii 0£» 
£adem rattoneetiam O^^^ aequajiitar redae OKietjg^ 
tres redae OA , OE • OH mutuo funt aeqaales » It 
propterea puni^um O erit (So) qiiaefitaai cenccnili 
pn»poCi(i circttU AEH..Q,. £• D. . . • 

C O R O L L A R I C/ M L 

: . » 

i^Si Hinc iiiiitpcis in circulari ircn triiMRpnt^ 
dis, centram (157) invenirit.dacaiqa^ circi^ias pei> 
lici poteft« 

159. Per cria itaqae data ponSka qaaelSiee A f 
£, H non oofita in dtredam, circalasile(cr3ietar.ft 
Jungantur enim haec pun£b daabas redis BA»BHt 

ad quis bifeaas in F , & L , etijatttot perpendicalarei 
FO , LO, mutuo convenientes ad pimdtiili O. Hoc 
p^fito, fi jungantur OA, OE , OH , hae invtceoi 
(157) aequibuntur , & ideo circulus centro O, U 
radio OA defcripcus , tranfibit ^uoque per E 9 
& H. ' • ^ 

* O tt O £ L A'R X V M UL 

160. Qaia circulum defcribere per tria dat3 
punaa A , E , H perinde eft ac circumfcribere cir- 
culum triangulo AEH ; pacet IQOda» circijlui^ dato 
criangttiour«imficribca(U« t /• 

* 
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PROFOSITIO XXVL. 

Tabul. f\ mfles.trutfigftif tres anguli fimiU fum* 
IIL . \J fti.arfmmtm^ tfiiokin nUis. 
Fkn ro» • 

THangulo RAC cifcttmrcribarur {i66) circahif 
HAC. Quia dimidnii arcat CR (i$5) medcur anga^ 
tam Ai diBiidius aumtarcus RA m&nfiiricft anguii 
' iC^ OBc non dtmidiuf irciis AC oiecitur antrulQmR; 
liqnec dimidiam todlis drcumferentiae RAC, nempe 
arciim graduai9.i8o«i9eciri,tres.iimuiafigulo9 A» C» 
R.Sedarcai |rradaam^^8o duos (92) qaoqae ^e- 
4tef MMitlir; erco daofaof redis aeqoaticar tres £<- 
•inal aoffuli A^ C3» P«.* 

Co&QLL)ARIUM L 

t^i^ Hinc tres angaii iimul iaiia^i aidttf tri* 
aflguli aequantttr tribus angulls fimal raitiptif triaii* 
guii alcerius. ' 

^ \ ::: • • " c o & o l i a & i u m il 

x^j. Si ergo duo anguli unius trianguli duobut 
tt*ianguli alterius Hnt aequalesi, etiam cercius unius 
tertlo aicerius icqualis eric 

' " C 0 t O L L ▲ R I U li llh 

i 

1 64. Ec fi unius trian^^uli duQ i\n(.uli innocefcanc» 
etiam cerclus nocus eric«. 

C o a o i L A 0. 1 tf M tV, 

^ I65 » Pariter (i in criangulo unu» angultts refhis 
fic» vd obtafos^ reliqoi: duo acuti aritncv 

CorollariumV* 

t6S. Et fi in triangolo onns angulus rcdus fit; 
difd''i^qai fimal aequantor reOo*^ Co* 
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COROLLARIUM VL 

1^7. Pronuin quoque ex didis eft infcribere Tabul. 
ctrculo criingulura ARC t aeqaiangulum daco alterl 
HSO. Du^a (125) enim tangence FT, iiat angulus FiG.ii« 
IRC aequalis (88) angulo E, & angulus FRA aequa- \ !»• 
lis alteri'09& jungatur AC: dico triangulum ARC 
aequiai^ulum eile dito ESO. Q.ii[)pe angulus A ae- 
quatur (140) angolo IRC ; led etiam angulus E ei- 
dem IRC eft ( ex cwfir ) aequalis ; ergo anealus A 
aequatur etiam angulo E • Pari modo often£m an* 
gulum quoque C eile angulo O aequalem; ergo e* 
tiam tertius ARC teqaabitur (1^3) tertlo SL 

m 

SCKOLIOII L 

t6B. Ex bujus propofitionls corolhrio tertio Tabul» 
intulit ICeplerus dimenfionem Tellurls. Sinc B , U m. 
C duprum montium vertices fatis di/Kti inter fe , Fig. 13<^ 
iitque LHarcus Tellaris interceptus inter utriufque 
montis radices, quem diligenter metiri oportet. 
Deinde notenrur anguli CBA , ECA , quos eificic peu- 
• dulum per redas BA , CA ad centrum telluris con- 
ftinter ve^^gens , & linea vifualis BC . Summ.i ho- 
rum .'.ngu'orum mterntur ex gradibus iSo , ut notus fiac 
(i64)angulus BAC , p^odeatque urcus interceptus^Hp) 
LH in gradibus & minutis; cumque ejus din- ^nfio 
per notas quoque mcnluras fuerit ( ex hyp ) depre- 
henfa , aJ eafiem quoque liceblc totius tcrreftris ^ 
ambitus dimenfionem revocare . Uc autem haec ' 
facilius a Tyronibus percipiintur , exempium a Ke- 
plero ipfo allatum referre libet . Efto B vertexmon- 
tis , C vero arcis , diftent autem haec loca milliari* 
bus quinque Germanicis communibus* Inventtts fic 
autem anguius CBA grad. 89 min» 4<(» alter vero 

4CA grad* ^9. min* %$• Igixnt «rk (i^) 

an*- 



L;iyui..ca Ly GoOglc 



49 <P A 11 8 P R 1 M A 

angulus BAC,feii interccptus arcus LFI* Sl ergo 
arcus terreftris LH minutorum 19 eft 5 iniiiiarium 
germmicorum , utique totus telluris nmbitus, qui 
21600 minutis conftat 9 56S4 miiiiarla geroiiiiaca 
continebic • . ' 

ScuolionIL 

i^p. Eadem methodo etlam Rlcciolius ufus eft 
in turri camp^^naria Mutintnfi , & in vertice mon- 
tis Paterni , qui Bononia non longe abeft , intuiitque 
telluris gradum continere Bononienfes paflus 64^65 
ac totum. proinde tcllurts ambitum conft;re puflibus 
23170680, hoc eft mliiariis Bononienfibus 25170 , 
ac praeterea paftus 6H0. Sed multo accuratius men- 
furam terrae quaefiverunt AftronOmi recentiores» 
ex quibus cunftat a polo ad aequatorem gradus mi- 
nui» & viciftim. Ad ufus tamen praefentes» ubicel« 
lus pro fphaerica haberi potefti retinebimfis cum 
Cafuiia JnenAiram, qu%m dat Piccardus , at^eadeo 
tribuemus fingulis terrae gradibus Parifinos pailus 
68472 9 hoc eft eft mlliiaria Pariftenfia 6H , ac prae* 
^ terea paftus 472. Unde totus tellurls ambitus conti- 
nebit pafTus 24^49^20 9 hoc eik milliarla Parifieniia 
24649 9 U praeterea pafliis 920« 

FROPOsiTio xxvn. 

Tabul. <7e* C f m puypts trlangid^ ACF froducatur iatus 
III. »mm AF in H; exsernus ^ngulus CFH ae^ 

FiG. 14. i^*^^ dihhus fimui mstruis vppofith A^ir C. 

Qula CF infiftit reftae AH , Juo aimli CFH» 
CFA aequantur duobos (p3) redis .* ied duobus re« 
*£lls aequanturi{uoqtie tres(i6i) an^li A,C, CFA; 
crgo dud anguli CFH » CFAw acquannir trihns ai». 

gulis 
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guVis A , C , CFA , 6: utrinqne abluo angulo CFA, 
reliquus CFH aequabitur Uugbus limul anguiis 

G O R 6 L I. A R I tf M - L I 

171. Er^o exterims angulus CFH maior crit 
interuo ^uolibec A, yel C* 

COROLL AmVM 

172. Hinc in triangulo EAH redus fit angti- *Yab. 
lus AEH , circulus fuper diametro AH defcriptus , 
tranfibit pcr pundum E. Tranfeat enim , fieri po- P|«|^^ 
teft , per punduni F pofitum ultra E , & jungatur 

HF . Igitur redus (144) erit in femicirculo angu- 
lus AFH , vel EFH : led reftus quoque ponitur an- 
gulus AEH ; ergo externus angulus AEH aequabi- 
tur interno EFH ; quod (171) eft abfurdum. Pari 
modo odendetur » circulum trantire non pode per a- 
liud pun£him R pQijLtum. ^itra 6 j ergo tranfibit per 
pun^um £• 

S 0 K a £, t. o Hii. , ' 

« 

173.. Ex h^c, propofitione folent. Aftronomi par ^^b. 
j*allaximnderum definire^Si^ enim AB q^iadrans cir-» III. 
callili telluri^ fuperiici^ maximi «sicujus C(?fiUiimT; FiG«zd* 
A locur in fupern^ie »^ cYijiis..Zenit efl> jsandum Z;;. 
.circultts denique: ZEB. referat. coelum ft#[atuoiu Eft^ 
Luna in Li^quae obferTatti a.ce&tm teUarU.X^c(m7 
4^idiet^r in puiii£^ S > quo(L Lnime.. dicituT; hct^ ve* 
ms: at fi e .tellurii fuperficic in 4. oK<^v^ts>r Lu^ 
nam ilttueatur , illam CQfilpieiet. in pundo K, ,quod 
iLnnae dicitur ioc^i vifus.^ U ar^us SE ^^qv^i dii^ 
^sretiria eA inter* locum verum y & virum^Lunae 
dicitur parsHaxis y haecqae aV Aftronojxiis fequenti 
m^fthodo invenitur^ TrianguU ALT externus angu^ 
^ • . D lus 
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lus ZAL aequslis eft ducbus (170) intemls ATL. 
/iLT 9 ideoque fi ex angulo ZAL cblcrvatione no- 
10 , auferanir angulus ATL compacatione itidem 
tiotus f prodibit angulus ALT , vel huic aequa- 
lis (p6j SLE. Jam vero cum puncl.i L, & T refpe- 
6u immenfae diftantiae coeli coincidant, ilem eric 
arcus S£y iive ejus centrum concipiatur eiTc in L , 
live in T, ideoque arcus SE menfura (S9) erit an- 
|:uli SLT ; ergo cum fupra invcntus fit ingulus 
oLEy .notus quoque eric arcus S£ > qui paroiiajds 
eft Lunae * 

PROPOSITIO xxvin. 




174. trhngula AFC y SOH praetrr fingnlos an* 
•3 guhs Ay & C arquales fiigulis Sf & Hyae^ 
^7* qualia quoque babuerint latera AC ^ SH aequalibus 
avguHs intercrpta ; etiam latera AF , SO , itemque 
CF , HO , dr ipfa triangula aequubunfur • 

Santo , fi fieri potcft , inaequali^ latera AF, SO, 
atqne ex mi.ori AF fumita AR aequrtlis SO , junga- 
tur CR. Qaij latera C A , AR trianguli ARC aequmtur 
{exbyp) i teribus HS , SO triang^uli SOH , & angu- 
lus A aequdtur {fxhyp) nncruio S, etiaro (106) an- 
gulus ARC .lequabicur ipfi O, Sed quia in triangu- 
lis AFC, SOH duo angcli A, C aequales funt 
duobus S , 6c H , etiam te»-tiu$ F tertio Oeft (it^j) 
aequalis; ergo angulus ARC ( qui externus eft trian- 
guli Ri C) aequabitur interno F , quod(i7i) eftab- 
fjj^-dum. Aequantur ergo Iitera AF , SO . SimiU 
•r.odo oftcudam , aequalia efle eti^m latera CF , HO ; 

cum {cx f^vp) aequentur quoque reliqua latera 
^C, SH, (8;) trianguia AFC , SHO ae- 

^alia ir. Q. £, D. 



Q B O, \J T- R I ^ £ • $1. 
CoROLI«ARIUlilL 

1 1/5. S\ cria^gub AFC, SOH praecer Miigulos* 
A'f & ^ a^quale^ fingalis S « & H 9 i^equaUa qiioque 
habeatit latera FC 9 OH oppoiita aeqaaiibus anguUs ' 
A » & S ; reliqua quoque. a^qjjalia hapebiuit^ Nam ob 
duos angulos A » & C aeqnales diiobus S » & H » re- 
Uquus etiam F aequalls erlt reliquo 0 (16^]; ergo 
trlangula AFC , SOH praeter angulos C , & F ae- 
quales fingulis H , & O , aequaiia quoqne [ex hypj ^ 
habebunt latera CF , HO angulis ncqiialibus inter» • 
cepta ; unde etiam (i 74) rcUqua latera , & ipfatrian- 
gula aequalia erunt . • . . 

COROLLAIIIVM II* 

» 

17^. Parallelogrammum AEFC latcra opponta Tab. I. 
g^equalia biibet , & lecatura diagomli AF in duas ae- FiCt IZ» 
quales partes. Quippe oflenruni fuit (135) fingulos 
angulos EFA , EAF trianguli AEF aequales efTe fin- 
gulis FAC , AFC trianguli ACF ; ergo cum Intus 
AF angulis aequalibus interceptum , utrique trianccu- 
lo fit commune, liquet AE aequnlem (i 74) tore CF, 
iiec non EF aequari AC , & trianguium Aiif aequa- 
le eile alteri ACF» 

# • 

CoROLLARiiriir' nc 

177. Cum redangulum fit quoque (156) paraU 
lelogrammuni 9 (equitur rej^angtilum latera oppbfita .. . . 
aVquaiia habere^ af^ue ft diagpnali C&Q^ri ii^ duas 

C O R O L L A R 1 1; M I V. 

^ ... ail^vHinc (1 per quodlibet puiiil^i^ F diago- Tah- 
Halls ^raiielogrammi SOAC trs|ti€iai|nir redae EV, HI* 
|lGma|lelae ad redas pA, AC; pafallelQgfammuni PiGtXp* 
Q£^)| ^equale erit alteri FVCG * Naf\ t^^JiaQ^uluni 

Da ^ " SOA " 
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SOA aequale (176) efl: tnangulo SCA , & trlangu- 
iuin SHF aequatur (176) trhngulo SGF, nec non 
triangulum FRA .iciaequat( 1 7(5) aliui F^^A ; ergorer 
fidttUfl) OME i6^) aequabicur refiduo FVCG. 

ScuolionL 

Tar« 179» Hinc Geodaetae aream agri parallelogram- 

III, n^I in duas aequales partes facilius dividunt . Sic e- 
FfG« so, niin CABD ager paralielogrimmus, AD ejus diago-. 
tiali^^ cujus pundum medium iit F; dico t quamlibec 
re€tiiiii f ut £G , trada^am per punflumF, divlde* 
re agrum iu duas aequales partes CA£G« GEBD ^ 
X Nam ob par-aftelas AB, CD, alternns angulus EAF 
Acquatur (132) alterno alteri FDGiled angulus AFE 
aequatUf rp^j^iibi ad verticem oppoiico GFD; igt- 
tur cum (ex nyp) aeqnentur etlam, AF, FD angu- 
li^ aCqUalibus intercept^e , trimgulum AF£ aequabi- 
tur (174) QFP 9 unde addito hinc inde trapezio' 
C AFG tr^pezlum C AEG aequabicnr triangulo CAD, 
ieu dimidio(i7^) paraileiogrammo CAfiD» ac pro* 
j|i4^ rtiam ^rape35jo QEBD » 

S G a o L I o N IL 

Tab 

* i8p«. liiempariter Geodaetae determinant pileo 
P * inacceOrmdiftantiam AE* Namprodudla 9 nt iibet» EA 
inS,T)onitur obiervatqr ad jpunftum A » ubi ftatiint 
ere£^o» & perpendiculm ad iiorizontem» adeb uc 
oculo manente in B , redus iit angulus BAE . Deinde 
pileum tamdiu deprimic , donec radius vifualis BE 
cxtremitoteni iliius radtns , occurrat alteri extremo 
- E inaccetTie diftantiae AE . Idem denique cbferva- 
tor eaiem piiti inclinatione manente , vertit fe ver* 
fus S , r.ocitoque punfto F , ubi rcilicer radius vifualis 
BF AS occurric » mecitur rcdtam AF 1 quae c* 

ric 
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rit lequalis diftantiae quaefitae AE. Nani in t»-! n^u- 
iis i>AE , BAF radii vifuales liE , BF aeqii *its (rjc 
cofjjlr) faciurit anguios cum BA : fed etiam rcwti , Tcu 
aequales funtflnguii BAE, BAF; ergo cuin iatus xiA 
utrique triangulo fit comniune , latus quoque AE ae- 
quabitur (174) ip^ AF , ideoque fi reda AF per 
nienfuram aiiquam riota £at 9 iUteriuiAabit^jr ^uo^ue 
inacceiT^ diiUmia A£» 

P R O P O S I T I O XXIX. 

171. T » oww trianguio RAC fi latus AC fit mo^ '^ju 

L jus iatere AR; etiam angulus K prhrt op^ — 
fcfitus , tna]or erit angulo C , qui opponitur pf)(leriori. FlG.lO» 
Et e converfoffi angulus K ma]or fit anguh Cittiam 
iatut AC majus ertt latere AR. 

T. Triangulo RAC circumTcribanir (i^o) clr- 
culus RCA . Quia latus AC eft majus latere AR , 
ctiam nrciis AC major erit (lop) arcu ARi^ujide 
etiam angulus R mnjor (135) erit angulo C. 

II. Cum anguius R fit major angulo C , eti;im 
arcus AC nnjor (135) erit arcu AR , i.leoque etiani 
' chordi AC mnjor (10$) erit chorda AR . Igitur la- 
tus quoc^ue AC majus erit iatere AR« Q. £• D» 

POROPSITIO XXX. 

l^i. Q/ i» triangaio KAC iatut AC aiteri AR fit TlBb 

. 3 atqaaie ; etiam anguius R priori oppofitus « ^^^* 

mequalis erit angulo C, qui opponitur pofteriori , £t FlG.Xf*' 

uicifiim fi angulus R alteri C fit aequalis i etiam la^ 
tus AC alteri AR erit aequale . 

I. Triangulo RAC circumrcrlb:?tttr ciTuTus 
RCA . Qiiia latu« AC eft { hyp) aequnle AR , 

.arca$ ^uo^ue AC ad«ec^uabit alium (82) arcum AR, 
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• id<?oquc angulas.R aequabitur (135) 

IL Qtfia angulus R ipfi C eft (ex hyp ) aequalis 
utique arcus AC adaequabit (137) arcum AR; ideoque 
^tiam htus AC edt aiteri AR (i 07) aequale . ij. E* D. 

C O R O L I* A U I U M I. 

Tab. -igy. -fgimr fi Ih *tflafcg:ulo ifofcele ABC angu- 
™- lus A aequis cruribus contelitns fic refius; femireai 
F1G.22. eruftc reliqui^^ & C. Cum cnim reftus fit angulus 
A, reao a^q[Uales (166) emnc ouo limul reliqui 
. & C ? fed eb . ^equalia latera AB , AG , ^quales 
... quoque ( 1 82) funt anguli B » & C i ergo crunc hi duo 
anguli lemire^i. ... ^ 

C O R O L "L 'A 1 1; M IL 

184. Cum in quovis triangulo aequalibus latcri- 
bus aeqtiales femper (182) anguli opponantur; liqueC 
oinnes angulos trianguli aequilateri efle aequales. Igi- 
^ - tur quilibet an^ulus trianguli aequilateri eft .('^') 
pars tercia duorum redorum , feu graduum 60* 

m 

GoROLLAl^IUM III. ' 

^ • aSs. Hinc hibetur trifeflio reai anguli ABC , 
Tab. fupj.^T EC fiat triangulum aequilaterum BEC.Nam 
cum redus angulus ABC fit graduum po , alter vero 
J1G.23. fit (184) graduuni 60; patet , reliquum ABE 
fore graduum 30, feu tertiam partem re£ti anguli 
ABC. Caeterum trifedio altcrius anguli praeter re- 
aum , iiadenus a Geometris fruftra quaefita eft per 
cirdnumK aique regubm^ 

C o R o L X A^ I V "M IV. 

. iSrf. (iuoniam in quovis triangulo aequalibus 
aneulis femper aequalia latera (182) opponunnir ; Ii- 
'q«et,latera omnia cnangttli aequiin^uU aequalia effe. 
' tgitur criangulnm aeqaiaiigatam, erit eti^im aequi^ 
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C£OM£TRtA& S$ 
CoROLtARIUM V. 

187. Hiiic latus AF hexag?>ni regularU AFVSCQ. TABt 
clrculo infcriptl , aequalc cft ridio AO . Cum cnini III. 
arcus AF fijc icirciii«ferefttbe par^ ( e^f hyp ) le- Fig.24- 
xti, feu graduam 60 1 ucique gradttnm 60 erit quo- 

-que (8p) anG:ulii5 FOA • fjjc auteijA fimul cum rdi* 
quis OFA , "OAF eft {161) graduum .180 ; erjo duo 
fimul anguli OFA., OAF erunt grdduuQi j^pn Sc<l 
cum OF iit ipfi OA aequalis , angulus OFA aequari 
^ebet (18-) alteri OAF ; ergo uterque erjt gradu^ 
um 60 t idtoque aequianguluni , ac proinde (186) ae^' 
quilaterum eric trinnguluni FOA. Iji^ur he^agpjii 
JUtus AF .ae%ua]^itur radio OA. 

5 C 1< o I p K« 

188. Hinc erultur ratio omiiium cjfpeJltiflimj Tab. 
Turrium, ah*orumque Aedificiorum altirudines men- ITI. 
furandi , Efto inveilic^nnda altitudo turris DA . Ba- Fjg. 22« 
culus DE tant.ie longitudinis capiatur 9 ut perpen- 
diculariter terrae infixus , aequet oculi nltjtudincm • 
Deinde in reda hcrizontali AL euni locuin eligac 
obfervator , ut diim hunii proftratus ell: , habecque 

ad pedum calces baculum DE perpendlcubriter tcr- 
rae infixum, punda B , 3i E iTnc cum oculo C in 
eadem recla linea CEB • Menfurctur denique reda 
AC , qua nempe oculus a turre dlftac s dicOf alticu^ 
dinem AB turris efle ipfi AC aequalem# Nam in 
trfangulo EDC ob aequales {ex iyp) reCkas DEf 
DC , & re^lum angulum EDC , ucique femire^luv 
(183) erjt angulua DCE. Verum anguiusDCfi idem 
«ft (ip) cum angulo ACB ; ergo in triangulo BAC 
lemire£lus erie angulu5 ACB, Eft autem redua an» 
gahs BAC ; ergo (166) femi^e£lus quoque erlr relf* 
^Qs ABCm Angaia» itaqae ACB aeqnabitor ABCp 

p4 af^ue 
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atque adeo re^l.i AC , qua oculus nempc a turre di- 
.= ftat, aegualis (182) erit rcdae AB, quae illius alti^ 
tttdincm repraefentat • 

PROPOSITIO XXXL 

Tab. 'j3p^ Q/ alf angulo verticali A trianguli ifofcelis 
III» 3 dncatur ad bajtm RC perfffndicufaris 

riG. 21* n^^^g bifariam fecabit bafim in H. 

Cum latus AR alreri AC fit {^ex hyp) sequale, 
* ctiam angulus ARH aequabitur (182) anguio ACH. 
lo-itur in trianguHs RAH , CAH , anguli ARH , 
AHR aeqiiales ( f ) Aint angulis ACH , AHC; 
unde cum latera quoque AR, AG aequalibus angu- 
lis oppofica , fint aequalia ; ethm lacus RH aiteri 
CH exic (i75)aequale« Q. £• D. 

COROLLARIVM. 

TabIT '^^* Hlncfi in clrcaloFAE demittatur ex ceii« 
' ' tro C ad chordam AE perpendicularis CG ; haec bi- 

fariam fec^^bit eamdem chordam in G. Du£lis quippe 
' radiis AC , EC , fiet triangulum ilbfcele ACE , cu- 
jus vert^x eft centrum C , bifis vero AE ; ergbper-. 

j)endicularis CG bifecalHC (18^) cfaordaia AE. 
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C A ? V T IV. 

m 

Dc flanometrU^ feu figurarum 
flansrum SnKnJhne* 

PROPOSITIO XXXII. 

uper datam reSam CH ttf^mn ^uadratm Tab. 

cAUL in« 

Ereaa ex C perpcfidicalari CA , quae datae 
CH fit aequalis , ad redas CH, CA duc^mtur paraU 
lelae AI , HI ccnveiiieiites in l : dico , quadriUterum 
CAIH efle quadritum . Cum eiiim CA , HI , item- 

que AI, CH flnt inter fe {ex conftr) parallelae» 
parallelogrammum (48) erit CAIH , ideoque (i7<5) ' . 
AI aequalis erit CH : fed ipfi CH aequatur {eJC 
eonftr) quoque CA , vel (17^) HI ; ergo .1 
<rranjmum CAIH neqiiilaterum etiam erit.Porro ob • 

. |arallclas AC , IH , anguli C , & H duobus (ip) 
reais aequmtur; ergo cum rcdus fit angulus G, 

. reftus quoque erit angulus alter H , reaique pro- 
inde erunt etiam anguli illis (1 5 3).oppofiti I , & .A. 
Itaque quadrilaterum CAIH aequilaterum , &: reaan- 
gulum crit • & proinde (46) quadratum . Q: f • 

COROLLARIVM.. 

ipi. Hinc novimus dato circulo circumfcribere Jab. I. 
quadratum RCLH . Dudis quippe diametris AO , ES ric ifl. 
perpendiculariter fe fecantibus in circuli centro F, 
fupra radlos EF , FS conftruanrur (ipi) quadrata qua- 
: tuor FC , FL , FR , FH . Qaia duobus ( ex conftr ) 
reais aequantur anguli CAF , LAF , utique m dire- • • • 
aupiCw) ia<;.ebttnt CA> AL,hocefl: rcaa eri^ 

Unea 
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linea C AL • Bodem modo conftabic lineair LSH $ HOR» 
REC re£las ede ; ergo qojiddlatDra-eft £gura RCLH» 
qme propter redos ( ^oi^/' ) angalos C , L t H » 
R, redanffold quoqae erit • Jam verp CR , LH dia* 
jnetro AO funt *( ex eonjlr ) aequales , ficuti etiam 
CL , RH aeqnantur diametro ES , ergo cum diamctri 
AO , ES (int aequ.^iles , aequabuntur qaoque CR » RH » 
HL , LC , rdeoque (4^^) quadratum crit RCLH , cu- 
jus latera cum perpendiculariter {ex conjlr ) infiflant 
• / • radiis EF , AF , SF , OF , utique tangent (124) cir- 
culum in pundis E , A , S , O , <k pioiiule quadni- 
tum eritcirculo circumfcriptum. 

PROPOSITIO XXXIIL ^ 

Tab. A re&attguli CATH aeqnalis eft fa&o ex 

llj^ * /jL ejufdem bafi CH in altitudinem CA duiia • 

T. Fdo altitudo CA comnienfurabins bifi CH, 
Il(h^6» ^ pes unus fit menfu^a utriufque. Contineat altitudo 
CA tres pedes CS , SF , FA , bifis vero duos CR, 
RH . lam vero fi ex R agatur ad CA paraliela RV, 
atque ex S , & F ducantur ad CH parallelae SO , 
fL, totum reaanguium CAIH in pedes (ipi) qua- 
'dratos divifum erir. Horum autem pedum quadra- 
.torum ferics AL , FO, SH funt tres# quot nempe 
'funt In altitadine CA pedes»^ inquavis ierie funt 
pedes qnadrati duo y quot nempt; funt pedes in bi(i 
CHi ergo in re£tangulo CAIH fex pedes quadrati 
"«runt» quot nempe emergunt ex du£^u binarii in ter- 
wrimny lioc eft ex bafi CH in altttudinem CA du- 
•da. ffifimraTea redanguli CATH aeqaalis ^ .fWo 
«thliaii CH in altitmHnem CA ^oaa . 
FiG. 27. H/Efto dtxtado GA iiKommeRfiiniUHs bail 
'XH i dico iwrtmn rei^nffali CATT4 efle aeqaalem '^- 
^ ex bafi in aldtudinem CA diiaa • "Sit enim » 

fi 
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fi fieri potefl: > par BtBo ex bafi GH dufla in aliani 
CO redam, quae miAof fit CA. Hoc pofito, per 
(iii) continuam bifcdionem bafis CH deveniattir a4 
illius aliquam partem CR ipfa AO minOrem» quae 
abiata quotics potert: ab altitudine CA , reiinquet AL 
minorem CH > compleaturque re£langulum CLVH , 
cujus altitudo CL commenlbrabilis erit bafi CH; ha- 
bebit enim cum iftacommunem menfiiram CR . Jafn 
vero cum AL rainor ( ex conftr ) (it CR , h lec au- 
tem ( ex conftr ) minor AO , erit AL multo minor 
AO , unde inter A , & O jacebit punduin L, & re- 
da CL major erit CO ; ergo fadum ex bafi CH in 
a!tirudinem CL majus erit fado ex eadem b:ifi CH 
in altitudincrn CO . Sed area re^banguli CLVH ae- 
quatur ( mtm, L ) fa^io ex bafi CH in aititudinera 
CL , & area re£lnnguli CAIH aequalis eft {^x 
byp ) fa£lo ex bafl CH altitudinem CO ; ergo 
arei CLVH major erit area CAIH , quod eft 
(72) abfurdum . Non ergo area CAIH aequatur fa- 
£^0 ex bafi CH duda in re^m CO » quae minOt f\t 
CA« Simiii -'modo oftendam , eandemaream hon efle 
aequalem fa£(o ex baii CH duda in aliam re&ani » 
quae major fit CA j ergo aequabltur fa^o ex bafi 
CH in altitndinem CA doda* Q.'£. D. 

C O R O L L A R I U M I. 

ip4. Cum ^quadranita •CAIH -fit edam i^an- Ta6* 

gulum, ejusquoque area par &^erft te-lnfi CH 111« 
in attitudinem CA » lea do ^^^) aequ^Ies GH» CA »Fig.z54 
aequabitar faiQo ex htere <GH hi fe tpfum dn^ 
Unde fi latiis CH fit trinm ^aiii»'vel 3 ^area qua- 
drati CAIH mt novem . pedum » quadratoram > 
vel p. 
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ScUOLlON* 

ip^. Sicuti fjdum ex iliquo numero in fe ipfum 
<iu<^^o , vocatur ejus quadratum , ita numerus ille qui 
. ducicuT- in fe ipfum, vocntur radix quadrata nume- 

• ri qui proiucitur . Sic quia 3 in fe ipfum dudus 

* p^o iucit p, erit p quadratum numeri 3, & e ton- 
verfb 3 erit radix qundrata numeri p. Ex data ergo 
radice , ejus quadratum femper invenietur , at non 
vicifliin ex d;no numero , femper detegitur ejus ra- 
dix ; quiindoquidem non omnis numeri dati radix 
quadr.ita extrahi potefl. Ita radix i efl j , & radix 
4 eft 2 ; at radix 2 non poteft detegi accurate , cum 

' nullus fit numerus iive integer ^ five fra^us^ qui 
ia fe Ipfum dad^us e^iciat 

P R O P O S I T I O XXXIV. 

Tab. ' A cujufvtr triangult FAH aequalis eft fa- 

IV« • i\B9 ex dimidia b^fi fH iu attiiudincm AO 
Fi&ia. duBa. 

Complejifitur re£tai^Ia OASF , OAEH . Trian- 
guluffl OAH dimidium eil (177) re^anffuli OAEH, 
ficuti & criai^ulum OAF dtfflidium eft redanguli 
OAiSF; ergo triangUiUm FAH dimidium eft re£lan- 
gttUFSEH. Sed Imjus area aequalis ( ipj ) eft ikao 
ex bafi FH in altituditiem SF« yel AO; ergo etiam 
.area trianguli FAH aequabitur &do ex dimidia bafi 
FH 10 aititudinem AO dada. Q. E. D. 

CotOtLARlUM I» 

Tab. ip7. Hinc triangula ABD, AED fuper cadem 

TV. bafi AD, vel aequnli conftituta , & hnhtntia aequa- 
FiG. 3. ies aititudines BG , EF, funt aequalia. Nam faftum 
• - ex 
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dimMIa bsii AD in altJtadinem BG ae^uarl de* 

bet fiao ex dimidia eadem bafi AD in altttuiihem 
EF, idcoque etiara triangulmn ABU alccfi AED'«* 

XU {iSf^) aequaie • . . * 

GoitOLLARIVM n. 

ip8. Igitur triangula ABD, AED fuper eadem 
bafi AD, v^^l aequili, & inter ealdem paraiielas'B5? 
AD conllituta , aequari dcb- nt . Nam ob paraile» 
las BE, AD, aequale (122) quoque efle debent tm 
angulorum altitudines BG, EF , U proindc etianl 
tridngula (ip7) ae^iuabuntur . . i 

C^OftOLLAAIVMlII. 

tpp* Et contra , triangula aequalia , ABD, AED 
fuper eadcm bafi AD , vei aequiii conftituti , -unt *^ 
quoqae intcr eafdem parallelas BE , AU. Gum enim ''W-S- 
triangttlum ABD aiteri AFD fit (ex hyp) aequale, ^ - 
feaum ex dimidii bifi AD in altitudinem BG ^e- 
quari d.bet (i9<0 cx dimidia eadem brfi AD 
In altimdineiA EF. Ergo aUitHilp BG alteri EF eric 
aeqaatis» reaaeque ptoinde BE| AD «runt (123) 
mutao paraUelae. * _ ^ 

■m 

SCBOLIOK* ^ 

^ f • ■ 

so6« Hinc Gtea^aetae agri triangularls aream Tab» 
bi&riim partiri norunc. Bafis BC triangularis agri IV* 
cujuflibet BAC bifecetur (110) in punao Dt dlcoi Fic^» 
iUum bifarilni quoque diyidi t reaa, AD jungente 
punaa A , D . Trianguli enim BAD OAC » quae 
bafes habent nequalei BD, OC, fic altitttdilielli CQfll^ . '•^. 
munem AG, acqualia (ip?) vmw ^ icbem. • 
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" . PROPOSITIO XXXV. 

"^v* A tMraUehFrammi FARH ae-, 

^ i\ quaiis efi faSo €X bafi FH i» altuudinem 

paeatar dimnalli hUp httfi triansuli FAH 
^midia (176) eit ar^ae paraUelQgramnii FA&H :fed) 
Jirea trianguli FAH aequ^lis eft 600 ex dir 
aidia baii FH inr altitndinem AO; ergo. ajrea paral- 
lologrunimi FARH a^quabitar fifio ex/tota bau FH[ 
ifii alcicudinem AO ducl^ » Q*^ £■ 9« 

ao2. Igltur parallelogramma ABCD , DCFGfii- 
Tab. P^^ aequales bafes AD , DG conflituta , & haben- 
• jy tia aequales altitudines BE , CH , aequalia mutuo 
PlG. k «r^nt- faaum ex AD iu BE par hCto {ex 

byp ) ex DG in CH , ideoque para^leljogramjnum ABCD 
aUeri DCFG eriir(2oi). aequale. 

Coltet&AiiiVBi H* 

103. Simlliter parallelogramma ABCD , DCFG 
iiiper aequales bafes AD , DG , & inter eafdem pa- 
railelas BF , AGconftituta ^acquiri debent. Namob 

tarallelas BF , AG , parallelogramma aequales (122) 
abere debent altitueiines BE, CH; quare cum ne- 
quales etiim habeanc Ij^p^ , e4den\ ^araiiejlo^rai^iu^ 
.... . (W> erHptj./ . . ; . ' 

0 o it o t i A 11 1 tr H Iffi 

^ ^94« Demum l^ji^s FH trianguli FAH duplf 

Ct b^ft9aF$ parallflpgran|i|ii ajequealti FALSj trian- 
•y galum parauelograiiimo aequafe erit. Hujus enfm 
Fl<2* 7* area aequalia eft hGto ex ba(i FS in (201) altitudi- 

nem AO^ area antem trianguU aeqoalis eft fa^^o ex 

dimi- 
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Aimdh hiS, FH» feu ex FS in (ip^ altituditi<»iii 
eandem AO • Ergo triangulttjn paniUelograiniuo erk 
aequaie • , 

PROPOSITIO XXXVI, 

Z0$, \ fca qnadrilateri AESC habentis oppofita la- T^n^ 

l\ tera ES , AC mutuo parallela ^ aeqnalis eji yv, 
fa&o ex duutdla horum iaterum fumma in reiiam EB, |?|^^ ^ 
a pnnBo ad imum latus AC ferfendiQulariter du'- 
&am, 

Demittt^tur ex C ad ES perpcndicularis CO, 
quae (130) perpetiJicuhris quoque erit ad AC , ' 
ideoque *ff qualis (122) ipfi EB,& ducatur EC . Area 
ttirjngu i AEC aequalis (ipdjeft faclo ex dimidi b. fi 
AC iii altitudinen* EB . Siiniliter area t-i:inguli ECS 
aequatur (ip6) faclo ex dimidia bali ES in altitudi- 
neni CQ, vel EB; ergo area quadribteri AESC ae- 
quabitur ix€to ex dimidia literum paralielorum hSp 
£S faniaia in altitudineiu £E duda. Q. £• O. 



S C II ^ L 1 O K. !• 

106» Hinc Geodaetae noninc fuperficiem irre* .1?* 
gularem muItaiiftUam , iive perviam» five impervi- p 
mn menfurare . Ffto imprimis menfuranda fuperficiea ^ ^ 
pervii fiCEQUKM • Jbitra iiiamducatur |inea, qua^ 
poteft longiffima BQ» ad quam fi ex omnibus ango* 
Xis demktantur pcrpenAkiiUrei CD» £F» HG, 
ML » fuperficiet daca daridetur in triangula redai^ 
gula » 6tin q^alrangida , quorum 4uo fiiitt laterap^ 
raUeU • Deinde fiivula (ip6 » 20$ ) meiifiirentur « 4t 
I iiimma omnibos colkfia quaefitam aream eKUbtbit;* 

Si vefo impervta nt fiiperficiea mttnfiirandk Txn» 
ABCD£ » eidem drc^mfcribatur reftangu)ttm MIKEf » IV. 

cujus FiG. 10« 
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cujus exceflus iiipfa aream» qnae menfuritida ei): » 
dividamr vel in triangula » vel in quadrangula , quae 
bina habeant latera parallela. Deinde (193) menfu- 
retur reftangulum, ejufque (196 ^ 205) exceflus in 
trianguta , & quadrangula refolutus . Pcdes qnadrati 
in exceflu reperti , auferantur a pedibus quadratis, 
. r qui in reftangulo continentur , U reiidui impcrviae 
luper£ciei aream indicabunt* 

ScholionII» 

207, Ex ha6!^enus demonftratis- patet mcthodus 
agrorum quorumcunque areas detegendi , quns non- 
nulli dum addudis exemplis illuftrare nituntur , ob 
ingentem copiam numerorum obfcurant potius , & in- 
tricant . Quamvis enim numeri in ipfo menfionis o- 
pere iint maxime neceirariiy in docendo tamen cl«« 
ritatis gratia javat ab iis iaepiiM abiUnere • 

PROPOSITIO XXXVII. 

Tab. *o8. A rea cujufvis poiygom chculo tircumjcripti 
IV; x\ AfVSCf ^eqmttis efi fa^o ex omnium late^ 

flQiii* Jcmifumma in radium iufiripti eircuii. 

DuQk ex cetitro O ad fingulos polygoni angulos 
redis OF , OV , OS, OC , OA. ^^ntar ad punaa 
contaauum radii OL , OK , OT » OZ , OR , qui uN 
YKtt^ norffloles (ta<$) «d polygoni htera» attitudines 
Teferent triangalorain AOF, FOV» VOS:, SOC, 
COA. Igitur area trian|iili AOF aeeuibitnr (ip6)fa- 
^ ex dimidio htere AF in radium OL. Simiiiter 
area triai^lt FOV aequabitur b&o ez dimidin late^ 
-re FV in radium OS > vel OL , atque ita femper<» 
' Erao nimma omnium triangulonim AOFf FOV, 
^ tVOS, SOC,^ COA,. feu polygonmn AFVSC ar^ 

am 



Digitize^ by Google 



GfiOMETRlAE* 6$ 

am habebie aeqaalem 6£lo tx omniam tateram fe- 
ailtttmma iit radiam OL circoli infcripd. Q. £• D. 

L B M M A. 

0 

xop. f^^^initlum infcribere dato regulari polygono Tab. 
Kj AFVSJl, IV. 

Fl(i.Z2« 

Duo proximl anguli A , & Q bifecentur re£lis 
AO, QO coiivenientibus in 0, demifnique ad AQ^ 
per;)c niicuiari OR , hac veluti radio deicribatur cir- 
culus,qui infcriptus erit dato polyrono AFVSQ. 
Nam latera Q\ , AO tri.insru { AOQ aequantur ia- 
teribus FA , AO tnan^uli FOA , & angulus QAO 
eft {ex conjir ) aequnlis alteri FAO;ergo etiaman- 
gulus (lo^) AQO aequabitur AFO . Sunt veroetiam 
[ex hyp] aequ:'les toti AQS , AFV ; ic^itur cum AQO 
dimidius /it AQS , etiam AFO dimidius erit reliqui 
AFV , quem proinde birec^t reda OF. Simili ratio- 
cinio conftibit , redas OV , OS bifecare anguios 
FVS 9 VSQ. Ducantur infuper ex centro O ad la- 
tera perpendiculares OL , OK , OT , OZ . Quia trian- 
goia ORA f OLA praeter anguios R , BJiO aequales 
lexfonfir] anguiis LAO t habent quoque commu- 
ise latus OA oppontum aeqaalibus angulis R , & L; 
ergo habebunt etiam (175) aequnles OR , OL . Pari 
modo aequales efle oftendentur OL , OK » O T » OZ ; 
ergo circulus centro O per R defcriptus , traniibit 
quoqne per L , K , T , Z . Cum vero fadi fint re- 
id angoli ad punda R» L» Kf T, Z» utiqueidem 
circnlus tanget (124) polygoni omnia latera» idco* 
qae eidem erit iiilcriptus*. Q* £• P« 

C o E o L L A E I M*. 

210« Hinc circahis radbOA defcrlptusyeiden 
erit polygono circamfcriptus • Cum cnim ansaU O AF» 
/ : E OFA 
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OFA (emiffis oftenfi (209) iutt anfi^lomiii teqiiall* 
uw QAFf AFV» tttiqae edam ipu aequari dtb nc» 
& propterea etiam aeqiiales (181) eninc OA , OF» 
P.iri modo ip(i OF oitendentur aequales OV , OS . 
OQ; igicur circuius radio OA defcriptus , tranfibit 
per omnej; polygoni angulos» & proinde erit poly* 
gouo circumrcriptus . 

PROPOSITIO XXXVIIL 

Tab. Qf cujufvis rfigularis polygoni AFl^SQduo pro- 

IV, *^ xifffi anguli A^ & Q^bifecentur reclis AO, 

FlQ. 12« 09 convenientibus in 0 , atque ex 0 ad latus nnmit 
AQ^demittatur perpeitdicularis OR ; polygoni ejufdem 
area aequabitur faSo ex iatcrum ^emijumma inean^ 
dcm ferpcndicularcm OK* 

Centro O , & intervallo OR defcrlbatur circu- 
lus RLKTZ , qui (209) iiifcriptus polygono e-it , i- 
deoque polygonum eric eidem ci'-culo circum.cri- 
ptum, Sed area polygoni circulo circunirc*-ipti ae- 
qualis eft (208) hCto exomnium laterum remifumma 
In ejufdem circuli radium ; ergo etiam area poly- 
goni AFVSQ, aequalis eft hGto ex omnium iateram 
remifumma in perpendicularem OR • qoae ra*1ins eft 
infcripti circuU RLKTZ. Q. £• U 

PROPOSITIO XXXIX. 

«P^g 212. A''^^ eirculi aeqtuUts tfi faBo ex dimidis iifm' 
lY * J\€nmfem$iM i» radinm duQam 

Concipiatur elrculo circmiircriptum regulare 
polygonum AFLQT , quod quidem infcripto circnlo 
najns erir; ii tamen aimlis refedis,» fiat novumpo-* 
lygonum CEHIOFRSVX, cujtts duplo plura fintb* 
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tera , hoc Hme minus cxcedet infcriptum circalum > 
quam pracccdens . Ergo quo rragis numerus laterum 
poly ^cni auiretur , eo minus vici/njn area polygoni 
circularem excedet ; unde fi numerus latcrum poly- 
goni evadat infinitus , feu major quovis numero da- 
to , minor vicillim quovis aflignabiii , atque idcirco 
contemnendusevadet polygoni areaeTupra circuhrem 
cxceflus; ergo polygoni hujus area pro circulari,& 
fumma ejufdem iaterum pro circumferentia infcripti 
circuii iuini poteft . Sed poiygoni ejufdem area 
aequalis eft ( iio ) fd€to ex ejas laterum fenufamnia 
In nidium infcripti circuU ; ergo etiam area circuli 
cidein h&o erit aequalis » unde cum laterum (emi- 
lumma pro dimidia circumferentia circuli fumi pofl 
fit, liquet»aream circuli aequalem efle f'£lo ex dU 
'luidia drcamlerefitia in radiam du^* Q- £• D* 

ScHOltlON I. 

213. Si ergo fiat redangalum habens pro alti- 
tadine radiam circali « & pro baii re^lam aequalem 
circumferentiae ; re£languli ejufdem area aequabi- 
tar circulari ; ideoque area circali nota efiet » (ea 
baberetur circuli qiiadratura ^ fi data in numeris 
diametro» ejus quoque circumferentia poflet in ac* 
curatis nameris exhiberi • Veram enim vero at ut 
ars inveniendi hac noftra aetate eeregie promota 
fiierit » nihilominas circam&rentiae longitadjnem in 
accnratis numerls hadenasnemodedit; ande conclu- 
di debet 9 quadraturam circuli nondam inveatamefie ^ 

S C K O L I . O K 

.214» Gircttli aatem circamferentia' inventtar» 
vA mechanice » conferendo fcilicet cum dlametro 
longitudinem filii circamferentiae exade nndique 
circumplicati; vel geometrice» calculando ambitam 
alicujus polygoni regularis circulo inlcripti 9 vel cir-* 

E z cum«* 



€9 Fam FRiiilA GEOMmiAi • 

cnmfcrjpti , quod magno numero latenim termlnc- 
tur . Hunc in modum Archtmedes prope verum in- 
venit circumferenti.ie longitudinem , oftenditque ni- 
mirum , fi diameter circuli dividatur in iepteni ae- 
quales pa r tes , harum viginti duas in ejus circtim- 
ferentia proxime contineri • Quamvis autcm Geo- 
nietrae recentiores variis poftea methodis infiften- 
tes > magis quam Archimedes accefTerint ad iongi- 
tudinem verim circumferenriae , omnes tamen con- 
veniunt inter fe , quod dianieter circuli divida- 
tur in loo nequaies partes , ejus circumferentia iii 
praxi aiTuixu poceil veiuc aequaiis partibus 314. 

SCKOLION III 

115. Tnventa hoc modo longitudine prope vera 
circumterentiae , etiam circuii quadratura proxim^ in- 
yeiiietttr 9 cum haec aequetur (iii) fadoex diniidia 
circumfermia iii radium du£^? . Haec autem circult 
area fic inventa » plttfqttam Aifficiens eil appiicatio- 
ni Geomemae» eti^m dum exa^itttdine maxi ma opus 
eft ; adeo nc Geometrae peritiores veram circnli qaa- 
draturam inrer ea referant , quorum pretiam iit fo- 
la pulchritudo, & raritas , ideoque operam fiiam 
impendant rerum mngis uttiium inventioni. Atque 
ideo magis , quod admodiim certum habeant , quod 
fi vera l^^itudo circumferentiae exprimi poflet na- 
meris accttratis» ii adeo forentmagntt utnullomo* 
do pofleut in calcuiis adhiberi » atque ita in praxi 
femper recurrendum eflet ad eos » quos nunc adhi* 
benius» ignorata veta circuli quadratura • Verumqui 
rerum madiennticaram non nifi luperficiariam no- 
tionem habent t ^ierumque ma^aa cum confidentia 
celebratiflimi hujus problematia fblutionem aggre* ' 
diuntttr ; nec defant etbim qai fibi perfuadeant » fe 
eam jam invenifle » 

PARS 
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PARS SEGUNDA 

DE RECTARVM, ET FIGURARUM 
PLANARUM MUTUA PROPORTIONE 

C A P V T I. 

Dt frincifiis fnpertiomnn , 

DbvinitioI. 

XJ^ntltSiM homgenese ^ Ihttjifdem 
generU illaie (iinc i quae ettfideiiiha* 
beftt niiiiienim dimenfiofittiii'. Itt 
ibnt homogeneae duae lineae ; quip« 
pe imhae nnica tantnm ibnt prae^ 
ditae dimen/iofie • Idem de dnabiis fuperficiebus » & 
de duobus folidis eil dicendum • 

Devinitio n. 

2 1 7. Qnantltates heterogeneae , fi ve dlverjl ge^ 
* fjeris funt, quae iion eundem habent numerum di-» 
menfionum . Ita linea heterogenea efl: tam fupcrfi-. 
ciei , quam folido ; quippe una tantum lineae dimen- 

.^0 eiiy dupiex vero fuper£ciei , U triplex folidi. ' 

£ 3 Db- 




79 PAASSfiCt/MDA 

Dbpinitio IIL 

2i9. Si duae homogeneae quaiititates quoad qittlit!« 
tatem invicem comparentur ; relatio , aut refpedus » 
quem una ad aliam habet , rath appeliatur. Ratio autem 
dicitur geometrica , in ea comparatione Ipedemus 
quoties una quantitas aliam contineat , vel in eadem 
contineatur; arithmetica vero , ii folum confidere- 
mus quantum una a teram fuperet , vel ab altera fu- 
peretur . Qaare dum inter fe comparantur duo nu- 
meri 12 & 4 , fi confideretur quoties numerus 12 
contineat nunierum 4, prodibit ratio geometrica ; 
at fi confideretur quot unititibus numerus 12 ma- 
jor (it numero 4, tunc arithmttica erit ratio. No- 
mine autem rationis » niii quid addatur > geometrica 
fejxiper vemt^ 

Dbfikitio IV, 

219. In omni ratione quantitas quae ad aliam 
fefertur * dicitur antecedens \ ea verr» ad quam re- 
fertur » confeqwns .a^pellatur. Antecedens autem 9 ^ 
confequens rationis ttrmm did folenr* 

DefinitiqV, 

* 

220. ItMh aequaUtath ilU eft» cuius antece* 
dens coniequenti fiio aequatur » veluti eft ratio | 
ad 5. Si vero aneecedens conieqixenti fito fit inae- 
^ale» tnnc dicitur r^iris waequaiitath > velnti eft 
ratio d ad S ^ ant 1 ad 6» 

Definitio VI, 

221* Aatto majorh inaafitaStath eft iUa ^ cujuf 
Mcecedens coDfequenfie fiio eft majus , veluti eft ra* 
tio d ad 5; ratio autem m^hrh iaaequaiitath eikp 
cajtts antecedens co&requetfte fiio eft minus , veluti 
cft ratio i ad 



f 
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E B F I BT I T I O VIL 

22 2. Dune rationes dicuntur Jimiles fZMt aequa^ 
/<f / , ^iy^ eaedem y quando antecedens unius aeque,{i-. 
ve eo Jem inodo ( hoc efl nec magis , nec minus ) 
continet fuum confequens , aut continetur in illo , 
quo alterum antecedens contineat Aiuni confequens, . 
aut conrlneatur in illo . Ita ratio 6ad j eadtm erit 
cum ratione 4 ad 2 ; quippe antecedens primum 6 
eodem modo continet confequens fuum 3 » quo an- 
tecedens aiterum 4 contineat coniequens itium 2. Un« 
de ut duae rariones aequales ilnt % aot eaedem , noii 
operae pretium eft «. ut iifdem tntecedentiims » & 
confequentibus exprimantur » fed opns eft tantum * ut 
antecedemia aeque , (ive eodem moao conftqomja iiit 
contineant » vel in iifdem contineamun 

CoROLLARIl/M !• 

225» Liquet ergo aequalea qu^tntftates A & H jy 
lial>ere eandem rationem ad terttam C. Anttce- p 
dentia enim aequalia A,& H aeque, Hve «odena no» ^^' 
«lo continent commune confequens C. 

• 

CoBOLLARIVM IL 

124, Viciffim tertia C eandem habebit rationem «p^^^ 

iA aequales quantitates A & H. Commune quippe jy' 
antecedeiis C aeque 9 five eodem modo condnenir in 

aequalibas coniequentibus A , & H • ' ^ 

COBOLLARIVM IIL 

115. Partter fi quantitates A,&H eandem ha- '^J^ 

int rationem ad tertiam C; aequales invicem e- * '^* 

mnt, Cnm enim ratio A ad C eadem flt Q.\xm{ex P>0»'4» 
ifyp) rationc H ad ucique (222jante(;edens A ae«. 

£4 4jue> 
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^e» five eodem modo conrinebit confequens fuum 
C , quo aneecedens alterum H contineat confequens 
raam C ; ae^ales itaque erunt quantitates A , & H. 

^ CoROLtARIWMlV. 

IV. _ ^ AJemum li duae rationes A ad C , & R acl 
F1G.15. aequales tertiae rationi E ad H ; etiani in- 

vicem aeq^jabuntur . Nam quia ratio A ad C aequalis 
.eft (ex hyp) rationi E ad H ,utique (221) eodem modo 
A continebit C , quo E continet H. Pariter cum ra* 
tio R ad F aequetur {ex hyp) rationi E ad H , eo- 
dem' modo (222) R continebit F , quo E continet 
H; ergo etinm A eodem modo continebit C , quo 
R continet F , hoc eft (222) ratio A ad C aequabi* 
tur ratioui R ad F * 

D E P I K I T I O VIII. t 

227. Si duae rationes miijoris inaequalitatls mu- 
tuo coraparentur ; ea ratio dicitur rnapr , cujus an- 
tecedens laepius continet ruuin confequens , quam aU 
terum antecedens contineat iuum. Ita ratio 8 ad 2 
major eft ratione 6 ad 5 ; nam ^ quater continet 2 % 
cuoi 6 bis tautuin contineat 3. . 

CoROtLARlUM 1. 

Xab. ^*®*. Dutruinergo inaequalium qjoantttatum A^ 
IV, &H»iiiajor A majorem habebit rationem ad tertiam 
FMS.itf. C, quam minor H hibeat ad eandem C. Major 
quippe A faepius contioebit tertiam C » quam iplam 
coatiiieat minor ll« ^ 

COROLLARIUM II. 

»1^ Viciflim fi nitio A ad C major fit ratio- 
ne R ad C; erit A mijor H. Saepius (227) enim 
A quam fl conttnebit ceruiun C > atque adeo A erit 
ttjjor lU . 
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DefinitioIX. 

250. Si duae rationes minoris inacqualitatis in» 
vlceni comparentur ; illa ratio dicitur major , cujus 
antecedens minus continetur in conrequentefuo, quani 
antecedens aiterum in fuo. Ita ratio 3 ad (5 major 
erit rjtione 2 ad 8 ; nam 3 bis tantum contin^tut 
in 6 9 cum z iii S quater contineatur • 

CoROL^ARIUM I» 

131. Hinc duarum inaequalium quantitntum A> TA»h 
& H , major A majorem habebit rationem ad tertiam jy^ 
C, quam minor H habeat ad eandem C* Nam A f 1(5,17, 
iniiius quam H conctnehtcur in tertia C • 

C O R O L L A R 1 i; M ir. 

132. Similiter fi ratio A ad C major fit ratio- 7^^* 
lie H adC ; eric A major H. Minus enim A quam 

H continebitur (230) in tertia C, ideoque A «•jor*^*^^' '7- 
erit H. 

P B F I N I T I O X. 

21). Qiando duae rationes fnnc inter •fe^qua<->' 
les » tunc quatuor iUonun termini dicuntur propqr*'' 
iUmaU^ • Ita quia ratio 6 ad | aequatur (222) rationi 
4 ad a ; quatuor numeri 6» 3 , 4, 2 enint propor* 
taonalea. . . < r 

DbvikitioXL 

234. Qiiando duae ratbtvt aequabi fimt huju« 
fmodi , ut coniequens primae rationis fit idem cum 
antecedente fecundae ; tunc trea terniini iUarum di- 
cuntur continue proportionales , 6c ilie qui bis repeti-'' 
tur , vocatur medius proportionalis . Ita quia ratio 
2 ad 4 aequatur (222) rationi.4 ad 8 , & nunierus 
4 > qui cOflTe^uens eil prixus r^tionis » eft antecedens . 

ctiam 
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9thm fecandte ; ernnt noffleri a » 4 » S cenelim^ 
propordonales » ^ 4 erit ffledius proportionalls. 

DSFINITIO XII. 

235« Rario compoj^ra ex pluribus rationibus illt 
dicitur , quam habet fiduffl ex earuffl antecedentibus 
ad (i€tam ex confequemlbus earnndem. Ita ratio 
compofita ez rationifaus 3 ad 5 » & 4 ad » erit iilt 
quam habet fii^^um ex antecedentibus 3 & 4 ad £a-» 
&um ex conTequeiitibas $ ^ 6, len erit ratio iz 
td 50. 

DeyiNiTio XIIL 

15^. Si duae r^tiones componentes acquentur; 
ratio ex illis compofita dicitur duplicata nlterutrius 
• componentium . Ita quia ex duabus rationibus aequa- 
libus (5 ad 3 , & 4. ad 2 componitur (23 5) ratio 24 
ad 6 ; haec erit dupUcata ratiouis 6 ad 3 » vei e« 
ti^ffi 4 ad 2. 

Dbfinitio XIV. 

237. Si vero tresratione/ cofflponentes aequen- 
tur» ratio compoiita inde orta, didtur triplica* 
$0 cttjuiUbet cofflpoaenduffl • Ita cuffl ex tribus 
rationibns aequalibus 6 ad 3 » 4 ad 2 , & 10 ad 5 
conponatnr (235) ratio 240 ad 30; baec erit tri* 
plicata jrationis d ad s > vet 4 ad 2 > aut s^ 
td 5« 

D c p I N I T I o XV. 

Tab. ^B^' Figurae fimiUs funt , ii fingulianguli nnius 
iv! alterius angulis fint iequales> & lateraAssvsfe 

Fi&x8« l^g^ i angulis acqu.iiibus opnofif», vel intercepta, 
j« * fuerint proportionalia . Ita {imilia enint triangula 
CAF , ORE , fi finguU anguU F , A , C aequentur 
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fm^uVis E , R , O , & AC flt ad RO , ut CF 4d 
.Oli,&CF adOF , ut FA ad ER, & FA ad ER, ut 
AC ad RO . Eodem modo explicabitur fimilitudo alia- 
xum omjijuin iigurarum* 

Dbfinitio XVI. 

23P. Figurae L & V dicuntur habere latera Tab. 
reciproce proportionalia , fi latus AS figurae L fuerit IV. 
ad latus SC figurae V, ut hujus latus SO ad illiusFiG.ao% 
latus SH. 

DfiFfNITIO XVIL 

240. ReQangulum jub reBis AS , SC , vel fim- TAt»' 
pliciter rethngulum ASC eft illud , qaod contine- I\r. 
^tur fub redis AS ,SC ad angulum redum jundis . Si- FiG»2l» 
militer cum dicitur retiangulum Jub re&is AC , CS, 
aut reBangulnm ACS, intelligitur redangulum , quod 
continetur fub reais AC , & CS ad re^um anguium 
coniUtatis* 

C A P V T II. 

n$nnumt Taralkhgrammarum , & Jtai 

(ianiulvrum fymptomatis , de^ui JBe- 
ffilis ftofonionum • 

PROPOSITIOI. 

S4t. X\ apaUahgramma CBIA » AIEF qaaa aaathm jy^ 
Jr bahent a!titadinem ^ five iater eafiem M-.fj^^^ 
Jhmt faraUelas , eam interje ratioaem kateat, pmm^ 
Safes CA , AF. 

I. Stinto commenAirablles bafes CA f AF » atqiie 

AS fit menfura utriufquc* qoac f^fi^iopli gratia.. * 
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contlneatur bis in AF , rcr vero in CA. Ex piin<f^o 
S agatur nd FE par.ii:ela SO . Cum CA iit tripla AS, 
paraiieiograninium CBIA tria parnllelo^rnmmma con- 
tinebit , qQorum fingula (2.02) aequantur AIOS , ideo- 
que par-^liLiofTrammum CIUA tripium crit alterius 
AIOS . Sinuiiter cb AF dupl.-im AS , paralielogram- 
mum AlEF duplum erit eiuidem AIOS; ergo (222) 
parallelogrammum CKIA erit ad aiiud AIEF , ut 3 
ad 2. Sed etiam {ex /7/» ) balis CA eft ad baiim 
AF , ut 3 ad 2 ; ergo (226) parallelogrammuni 
CBIA erit «d aikd AI£F , uc baiif CA ad ba- 
fim AF. 

' - IL Sunto Iticoihinenfurabiles bafes C A » AF t po- 
naturque , fi fieri poteft , parallelogrammum CfilA 

I* elTe ad aliud AIEF , ut bafis CA ad aliam reftam 
AV, minorem fcilicet bafi AF. Per continuam -bi- 
ledionem bafis CA deveniatur ad eiufdem aliquam 
partem CR reda VF minorem, quae proinde ablata 
quoties poteft ab AF , relinqnet feipfa ndnorem SF* 
Hoc pofitOft fi ex S agatur ad FE parailela SO» 
prodibunt aeque alt» parallelogramma CBIA» AlOSt 
quorum commenfurabiies erunt bafes CA » AS 9 ut- 
^Qtt habentea commnnem meiiiiiram CR . Qiiia SF 

. minor (exsvjfir) eft CR haec autem (ex conflr) 
minor VF ; erit SF multd miiior VF , ideoque pun- 
dum S cadet inter V, & F, U reda AV minor 
erit AS. Itaqoe CAadAV majorem rationemfsi^) 
habet , quam*eadcm CA ad AS . Sed ( ex hyp ) eft 

• CA ad AV , ut parallelogramnmm CBIA ad aliud 
AIEF , & CA eft ( nnm. J. ) ad AS , ut parallelo- 
grammum CBIA ad aliud AiOS ; ergo parallelo- 
grammum CBIA ad aliud AIEF majorem rationcm 
habebit , quam idem parallelogrammum CBI A ad aliud 
AIOS , & ideo (227) parallelogr.imniiim CBJA fae- 
pius continebit parallelogrammum AIEF , quamaliud 
AIO^ I quod eft abfurdnm • Sinuii modo oftendam » 

parai* . 
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partHelogniiiiimfli CBIA tion e(fe ad aliud A1EF> 
ttt btfis C A ad altam re^am baii AF majorem ; ergo 
parallelogrammam CBlA eric ad aeque altuiA Al^y 
ut bafis CA ad bafim AF. Q. E. D. 

Co&ollariumL 

242. Cum quaevis ttiangula CIH , HIF dimidia Tab» 
(i7^){int aeque altorum parailelogrammorum CAiH» IV. 
HIEF ; patec, etiam triangulum CIH efle ad aeque Fig.a4« ^ 
;iltum criangu!um HiF, uc bafis CH ad bafim HF. 

CorollaiiivmIL ^ 

243. Q-iia etiam red:ingula I. , & V funt (150) Ta* 
paralleiOgramma , vpattt , redangulum L effe ad aliud IV. 
aequ^ aicum uc bails CU ab bafim HF. FiQ.a5» 

PROPO&ITIO II. 

244* T) arallelogramma , ^ triangula aequalra L , Tab. 

1 V y quae unum angulum AFHunl OFC habenf IV. 
sequalem ; etiam latera circa aequales angulos habent Fig«26« 
reciproc} proportiattalia , boc eft efiam AF eft odFC » tit 27. 
OF ad FH , Et JLlatera babeant ^ reciprwe pr^pwtiima* 
Ua , paraUehgramma » ^ triangula aeqaalia ermtt . 

I. Ponantur in diredum re£^ae AF, FC. Qao- 
niam reda HF infiftk re^ae AC , utique anguli AFH, 
HFC duobus re£lis aequari (p8) debent. Sed anguius 
>VFH (ex byp) aequatur aiteri OFC; ergo etiam 
duobtts redis aequabuntur anguli OFC 9 HFC , atque 
adeo etiim redae OF, FH eniiit(io3) pofitae indi- 
redum. Producantur in parallelogrammis redae SH». 
PC donec conveniant ad pun6him E ; at in triangulis 
' jungatur tantum iiC . Quoniam parallegrammum 
triangulum L alteri V eft ( etc byp ) aequaie , erit 

(i25) L ad R, ut V «d &• fcd (24* > M^) ^ «flt 

ad 
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ad R , ut AF ad FC , & Veft ad R , ut OFad FH> 
ergo etiam AF erit ad FC , iit OF ad FH. 

II. Parallelogrammum , 6c triangulum L eft ad 
aliud aeque altum R , ut (241 , 242 ) AF ad FC , 
Similiter parallelogrammum , fit triangulum V eft ad 
adem aeque altum R , ut OF ad FH . Sed (ex byp) 
AF eft ad FC , ut OF ad FH ; ergo etiam L e^-it 
ad R , ut V ad R , ideoque aequantur (225)parai- 
lelogramma » & triangula L , ^ V • £• D. 

P R O P p S I T I O IIL 

Tai. *45» qu^tuor reBae AS , SC , 05*, SH fuer/fjp 
V, proportion^les y boc eft, fi AS fit ad SC y up 

FlG* !• OS ad SH; reSangulum L fub extremis AS , SH aequa^ 
2, ■ ie eft reSangulo V fub mediis SC , OS . Et fi reSa»^ 
gMlum L fub extremis aequetur reSangulo V Jub mt^ 
diis$ erunt iUsc quaiuor rfBae propQrtimtaks . 

I. ParaUelogr^innia 9 qoae circt aequales angulos 
Jiabent lacera reciproce proportionalia , funt (244) ae- 
qoalia interfe: (ed redangula L, & V funt (150) 
parallelogrammn , quae drca redos > iea aequales an- 
^ gnlos ASH» OSC habent latera reciproce propor- 
' tionalia, quippe {ex byp) AS eft ad SC» ut OS ad 
SH ; ergo reiSlanguIa L » V aeqaalia erunt • 

IL Cum aeqoalia iint {fx byp ) redangula » fea 
(150)' parallelograninia L» i V, habeantque re£los» 
leu aequales ( o» byp ) angalos ASH 9 OSC 9 utiqae 
etiam latera circa aequales angulos habebunt (244) 
reciproce proportionalia } igitor AS eric ad SC« uc 
SO ad SH. Q. E. D. 

CoftOLLARIUM L 

2^6, Hinc fi quatuor numeri fuerint proportlo- 
iaks t &LQiw cxuemoruixi aequabicur (24;^ fado 

iue* 



Digitized by Google 



Gbombtkia» 

medils. Iti cum fit 2 ad 4, ut 8 ad 16, fi£l'im 
excreniorum 2, 6c 16 , nempe 32 ae^uabicur fddio 
cxxnediis 4 6c 8 , uemjpe 32. 

COROLLARIVM IL 

247. Qjare d;.tis trlbus numeris quibufcumque 
veluti 2,4, 8 , invenlerur quartus proportionalis 
16, fi fadum ex mediis 4, & 8 per primum 2 di- 
viiatu»*. Cum enira fjclum lub mediis aequctur fa- 

primi in quartam (246) dudi , utique fi fadum 
fub mediis per prixuuin nuxnerum dividacur» in quoto 
quarcus prodibit. 

CoROLLARIVM IH. 

248« Similiter & tres redae A » S , H fuerint '^A^n 
continue proportioniles ; redangulum inh extremis V* 
A»& H aequnbitur quadrato mediae S. Efto enim O 
sequaiis mediae S. Cum A fit ad S» uc ( ^Jir ^yp) 
eadem S ad H» eciam A erit ad S» ut O ad Hj 
ideoque redangulum fub extremis A , & H aequa* 
bitur redangttio (245)rubaequaiibtts mediis Sy&O» 
fett quadrato mediae S* 

CoROLLARIUM IV* 

X45N Ec contra fi redangtilum iiib excren^ At 
& H aeqaale fic quadraco mediae S ; cres redae A, 
S» H erunc concinue proporcionales. Efto enim O 
Requalis mediae S. Cum redangulum fiib A , & H 
aequale iit ( ex tyyp ) quadrato mediie S , idem redan- 
guium eciam aequile ( ex conftr ) erit redangulo fub 
S* & O» id^oqne (245) A erit ad S, ut O ad H. 
Acqui S , & O func aequales » ergo etiam A ^ric ad S» 
ut eadem S ad H. 
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Co&OttARIVM.V. 

150. Si ergo tres numeri fuerint continue pro- 
portionales ; fadum extremorum aequabitur quadra- 
to medii . Ita cum 4 iit ad 8 , ut 8 ad 16, fi£tam 
extremorum 4 & 16, nempe 64 a^^uabicur q^uadra* 
to mediae 8» nimiruin 64» 

ScuotxoN L 

%SU £x corolbrio fecundo hujus propoficionis 
ColUgantGeographiterreftrisdiaaietri magnitudiiieiiL 
Cum enim circamfereiitia proxime contineat vigin* 
tiduas iUamm partium t qaarum feptem accurate (i 24} 
in diametro continentart erit circumferentia terrae 
ad ejas diametramt ut 22 ad 7. Efl aatem (i6f^) 
terrae circumferentia paiTaum Pariiienfium 24649920 ; 
igitar ex datis tribas nameris 22 1 7 » & 24649620 
inveniatur qaartas proportionalis » prodibit terrae 
diamecery quae erlt pafluam Parificniiam 71X411 $6 1 
dabicqae miUiaria Pariiienfia 7S43 , ac praeterea paf- 
fbs 156. 

SCHOtlOH Ih 

2'52. Ex hac qaoque propofitione ofto ttegtfise 
derivantar , quibus toca ferme innixa eft Geomecra- 
rum Oiale^ica. 

R E G U L A L 

Tab.V. ^53- C?' pnmd AS fit ad fecundam SC , ut tertiaOS 
Fic 2« quartam SH; etiam invertenio fecunda 

SC erit ad frimam ASf h$ quarta SH a4 tertiam 

OS. 

Quia 
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Q:aia AS eft ad SC yUtOS ad SH , reaangulum 
L fub extrenus AS» SH aequabicjr (24,-) redan^ii^o 
V iuh mediis SC , OS. Itaque (224) reda/igumni R 
enta:lL,utidemRad V: fedRell ad L,ut(24i) 
SC ad AS, & R ei^ nd V, ut ^241) SH nd OS i 
«rgo etiam SC erit ad AS , utSH ad OS. Qr £• U 

R E G U L A 11. ' 

^54- C' ^>S* /T^ fecundufn SO , ut ^ertiaj^j^y^ 

v3 ^C" /z// qnartajn SH ; etiam jiermutando p^i-^n^ 
mi AS erit ad tertiam SC ^ ut fecuuda SO ad quar* 
tam SH. ^ I 

Qin (ex hyp) AS eH: ad SO , iit SC ad SH, 
reainr^raluni L iwh extremis AS , SH aequabitur 
(245) redan^ulo V fub mediis SO > SC . Itaque L 
erit :id R, ut (223) V ad idem R : fed L eft ad 
R, ut (241) AS ad SC, & V eft ad R, nt (241) 
OS ad SH ; ergo etiam AS erit ad SC» ut OS ad 
SH. Q. £. D. 

COEOLLAEIVM;.. 

ijj. Si fuerir prlma A ad fecundam C ,ut ter-^AB.V. 
tia £ ad quartam F , (itque prima Aaequalis tertiaetiG* 4> 
E; etiam fecnnda C aequahltur quartae F. Cum 
enim A {txhyp) fit ad C ,uc E ad F , etitm (154) per- 
matando , A erit od £^ ut C ad F : fed A ipfi E 
cft [ ex hyfj aequaiis; ergo & C aequabitur ipfiF. 

il E 0 U L A m. 

%S6. O r prima A fit ad fecnndam C, ut prtma FTab.V. 

v3 ad fecundam /f , & fecunda C ad tertiam JB, FiG. $• 
ut fecunda H ad tertiam R t & fic deinceps etiam 

F ez 



r 
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ex aequo prima A trit ad ultimam £» primP 
aHultimamR. 

Cum A fit ad C y Mt {ex hyp) V sl^ Yi ^ etiam 
(254) permutnndo, A erit ad F , ut C ad H . Simi- 
liter cum C C\t {ex hyp) ad E , ut H ad R , etiam 
(254) pc rmut.in lo, C erit ad H , ut E ad R. Itique 
A elt ad F , ur C ad H , & E eft ad R , ut C ad 
H -j ergo (2 2(5) eti;im A erit qd F , ut E ad R , 6c 
permutando » A erit ad £ > ut F ad R. Q. £• D. 

R £ G U L A IV« 

Tab.V. *y7« fi^^^^ prima Aad fecundamC t itapri-^' 
1 iG. 6. ' ^ ma F ad feeandam /f , & ut feeunda C ad 

tffrtiam ita tertia quaepiam 0 ad primam F; 

gtium ex aequo perturbate prima A erit ad tertiam 

g, ut tertia 0 ad fecundam H* 

Ut C efl ad E , ita potefl- H efle ad aliquam 
, ' qu.inipi im R. Jam quii ut C od E, fic O eft ( ex 
hyp ) ad F , & ut eadem C ad E , lic {ex conftr ) 
H eft ad R; erit (226) O ad F , ut H ad R , & 
permutnndo , O ad H , ut F nd R . Rurfus quia A 
eft ad C , ut ( ex h p) F ad H, & C eft ad E , ut 
{ex cwflr) H ad R; etiim ex aequo,A erit ad E, 
ut F ad R. Sed vidimus O eiTe ad H , ut F ad R; 
ergo (226) eciam A erit ad ut O ad H. Q. 
£. D. 

R £ G U L A V. 

Tab.V, 25«. CJ i prima AS fit ad fecundam SC^ ut tertiaOS 
FiG. 2* ^ ^d quartam SH\ etiam componendo prima 
ASfimul €um Jecunda SC erit ad fecundam SC f ut tertia 

OS 
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05" p-nul cnm qnarta SH eft ad ^uartam SH yfive AC 
gru ad CS , OH ad HS. 

Cum AS \it nd SC , ut ( ex hyp) 05 ad SH ; 
red nijulum L alteri V erit (245) aequalc , addito- 
que utrinque R , ^edangulum LR aequabitur ip^i 
VR. Iiritur (225) LR erit ad R , ut VR ad idtm 
R : Ikf LR eft ad R, ut (241) AC ad CS , & VR 
cfV ad R , ut (241) OH nd LS; ergo etiaw AC erit 
ad CS, ut OH ad HS. Q. £. D. 

R E G U L A VI. 

259. Q / A fit. fJ C, nt E ad H, & B fit ad Hf Tab. 

^ ut R ad F , & fic deinceps ; Jumma ante^e- IV. 
denttum AfE^R erit ad Jummam euofitquentium C ^ FiQ» 25^ 
H i F f ut antecedens unum A ad confiquens Ju* 
um C. 

Qaii A eft ad C , at {ex hyp) E ad H , etlam 
permutando, A erit ad E* ut C ad H.SimUi mo- 
do oftendetur E eile ad R ».ut H ad F. Cum ergo 
iic A ad E 9 ut C ad H » etiam (258} componeodo , 
A iimal cum E erit ad E , ut C iiiiiul cum H eft 
ad H • Viiimus autem E efle ad R ut H. ad F ;. 
ergo etiam (256) exaequo, A iimnl cum E erit ad 
R, ut Ciimul cum H eft ad F,atque iterum (158) 
componendo , tres iimul A , E , R erunt ad R , ut 
tres itmul C , H , F funt ad F • Igitur permutando» 
(254) tres (imul A, E , R erunt ad tres fimnl C« 
H , F, ut R ad F , five ut A ad C Q. E. D. 

R E G U L A VIL 

z6o* Q ' prima AC fit ad fecuudam CS , fit tertia Tab» 
O QH ad ^uartam IIS} etiam divideiido cxcef. V. 

F 2 fus F1G.2. 
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fffs primae AC fupra fecundam CS erit ad fecundam 
CS f ut excf^Jpts tertiae OH fuper quartam HS efi 
ad quartam HS » feu AS erit ad SC^ ut OS ad SH. 

RedniTTulum LR eft ad aliud R, ut (241) AG 
ad CS . Siinilire^ rednngulum VR efl ad idem 
R, ut (241) OH ad HS: fed {ex hyp ) AC eft 
ad CS, ut OHad HS;ergo ctiam redangiihim LR 
erit ad R, ut rectanguium VR ai idem R idcoque 
(225) fedangaium LR 'literi VR erit aequaie. Unde 
hinc inde .?bIiro R , redanixulum L aequnbitur fpfi V, 
& proinde (245) AS eric ad SC, ut OS ad SH • £• D. 

R E G U L A VIIL 

Tab. %6i. Q i tota AC fit ad ahlatam partrm CS9 ut 
V. ^ ta OH ad ahlatam partem HR ; etiam con- 

FiG.7« vertendo tota AC erit ad reliquam fui partem SA, 
ut tota OH-ad reliquam fui partem KO. 

Quh AC eft ad CS , \Lt{ex byp) OH ad HR; 
. etiam (2^0) divldendo , AS erit ad SC » ut OR ad 
RH» 5c invertendo (253),^$ erit ad SA , uc HR 
ad RO» quare componendo (258) , AC quoque erlc 
ad SA> uc OH ad RO. £. D. 



C 
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C A P V T III. 

ff€ Untis prop&rtiorialinr ftfiis^ mutuaque fi^ 

miiitudinc Trian^ulorum , 

POROPSITIOIV. 

»^2« Q / /« triangnlo HAE ducatur FC parallela ad Tab.V. 

O unum latus HE ; erit AF ad FH ^ nt AC ad Fic 
CE . Et contra fi fuerit AF ad tHt ut AC ad CE f 
jwtBa FC itris ad HE paraUeUt. 

I. Jangantur EF , HC . Qiiia triangala FHC » 
FEC fuper eaclcm bafi FC, & inter eafdem paralle» 
las FC , HE cciiftituta , iiequarl(ip8)debent t trian- 
galum V (224) erit ad aliud FHC . ut idem V ad 
trlangulnm F£C« Sed (241) triangulum V eft ad 
aeque altum FHC » ut AF ad FH (242) triingu» 
lum V ad aeque aitum FEC eft » ut AC ad CE ; er» 
go etiam AF eritad FH, ut AC ad CE« 

II. Triangulum V eft ad aliud (242} aequ^ 
altum FHC , ut AF ad FH , ^ (242) triangulum i- . 
dem V ad aliud FEC eft , ut AC ad C£ : fed [ ese 
hypl eft AF ad FH, ut AC nd CE; ergo etiam ' 
trinngulum V erit ad aliud FHC, ut idem V ad 
aliud FEC^ ideoque (255) triangula FHCFEC ae- 
qualia mutuo erunt . Habent vero communem ba/lm 
FC i ergo (ipp) parallelae ermit FC « HE, Q. E. D. 

COROLXARIVM L 

2(^5. Hinc fi in quovis trians:uIo HAE duca- 
• nr FC parallela ad latus unum H E ; erir HF ad Fig.'o*' 
FA, ut EC adCA. Nam cum fit (262) AF ad FH, ^ 
ut AC ad CE , etiaiu iiivertendo » HF erit ad FA, 
m £C ad CA. f i Coro. 
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CoROLLARIVM IT. 

264. Erit quoque HA od AF , ut EA AC. 
Quippe eft (163) HF ad FA . ur EC , ad CA ; igi- 
fur compon^o , HA eric ad AF , uc £A ad AC « 

CoROLLARIUM III. 

265. Quin eti.im AHeritad HF , utAEadEC. 
Eft enim (162) AF ad FH , ut AC nd C£; igitur 
componendo » AH quoqUe erit ad HF » ut A£ ad 
£C. 

COROLLARIUM IV. 

z66. Qtiare etiam AH erit ad AF , ut HE ad 
FC. Duaa enim FR parallela ad AE» erit (z6s) 
HA ad AF, ut HE aa ER. Sed in parallelogram- 
mo RFCE eft (176) ER i^fi.FC aequilis; ergo e- 
Mam iAH erit ad AF , ut HE ad FC. 

COROLLARIUM V. 

1(^7. Undc cum HA fit ad AF , ut (164) EA 
ad AC, etiam EA eric iz66) ad AC, ut HE ad 
FC. 

CoaoLLARIUM VI. 

2(58. Pariter datls tribus redis AV, VB, AR , 
JAB.V. • — • i' Dc /: u' !- A ir 



FlG. 10. 



invenietur qmrta p^oportion.ilis RS , fi binis AV, 
VB pofitis in tli»-c£lum, jungatur ad quemvis an- 
guhini tertia AR ; tum diida VR , adhancex B aga- 
tur pirallela BS , ipfi AR occurrens in pun^O Sm 
Eft (262) eiiim AV ad VB, ut AR ad RS. 

« 

COROLLARIUM VTT. 

%6^ Mcthodus quoque pitet ita dividendi in V 
fe£^nm datam AB, ut AV fit ad VB in data ratio- 
ne M ad N« Jun^ enim ad qiieaivif angulnm in» 

de- 
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Gt O M t T R I A 6*. ij 

do/inka AH , fumptifque in ea redis AR , RS , quae 
iplis M , X Cint aequaics , jungLUur SB ,eiquo ex R a- 
gatur parailel.i RV, quae in data rntior.e lecnhit 
rea.3m AH in V. Eft (262) nnnque A V ad Vi> , ut AR 
ad RS f iive ( ffx conjlr j uc M ad K 

SCUOLION L 

270. Hinc norunt Geodaetne ex vertice B agri Tab. 
triatigalaris ABC ducere redam BS , quaeagruraiU V. 
lum trianguhrem dividat in data ratione M ad N. FiG«li» 
Si enim (zdp) ita dividitur AC in S , ut AS fit ad 

SC in data ratione M ad N , & junganir BS ; triangu- 
lum ABS eric ad nliud SOC , ut M ad N« Quippe 
triafiQ^ulum C-4-) -^^^ aliud SBC aeque sltum , 

Mt AS ad SC: fed AS { exconjlr) ell ^d SC , ut M 
ad N; ergo etiam triangulum ABS eric ad aiiud SfiC» 
lit M ad N. 

SCHOLION li. 

271. Si vero non jam ex vertice B , fed alio Ta». 
ex pxmdo L b^ifis AC ducenda iit reda LS , quae in V* 
data ratione M ad N fecet trisngulum ABC; tunc Fi&xa* 
fsaiStSL LB , diyifaque (2<$p) baii AC in dita ratione 

in pund^o R , ducatur RS ad Lfi p^allela , & jun- 
gatur LS , quae in d^a ratiune (ecabit triangulum 
ABC • Nam cum triangula fiSL » fiRL fnper eadem 
bafi BL , & inter eafdem paraUelas fiL ^ ISR iint con^ 
llituta , aequalia (ip8) utique erunt , ideoque addi- 
to illis trimgulo ABL , trapezium ABSL aequa- 
le erit {6"]) trianirulo ABR ; unde fi utrumque sur 
feras a trianirulo ABC , reminebit triingulnm LSC 
aequale (68) alteri RBC . It.ique (221) trnnezium 
ABSL eft ad trinijrulum LSC , ut triinfrulum ABR 
ad aliud RBC: fed (242) trijn^uKim ABR efl nd a- 
aud RBC, ut AR ad RC , vefC ex conjlr ) ut M ad 

f4 N> • 
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ergo etiim trapezium AftSL erit ad triangulum 
LSC» uc M ad N. 

SCHOLION IIL 

'272 Denique ex ccollario 4 hujus propofltionis 
Y * derivatur conftru^lio Sca/ae Geowetrhae , cujus miixi- 
FlG»I) mus ullis eft in Architedura thm Civiii,quam Mi- 
litari, praefertim ubi lclmographiae lunt contrahen- 
dje . Ad quemvis anguium juti^s AF , AC , a pun- 
£lo A ad ^ fumantur 10 partes aequales AL , £ 1 9 
2 ? » 5 4i ^c* ^tque AF ex. gr« dupla ipfius 
AB* fumptirque ab A ad C 10 parcibus aeqna- 
libus At,iz,2 3,3 4 &c* qompleatur para- 
Uelograinmum ACIF • Deinde per punda iingu- 
la diviiionam ipiius AC dudis redis ad AF paraile- 
list cransferantur in CD 10 partes iis aequale^» quae 
funt in re£la AB« Deraum pun£ka C & .L, j ^2» 
s&3-»3&4s tranfveriis lineis connedantur • 
Dico» 6 AB fuerit decempeda , fce AL ununipe- 
dem^ p9 dlgitum Qnnm» 88 digitos duo^ 77.digi- 
tos tres » ' 66 digitos quatuor , 6l iic porrd • Nam 
ctim AB fit decempeda, decupla quoque erit unius 
pedis ied(tfAf eonj^r ) decupla eft eciam redae AL « 
ergo AL pes tmus erit • Deinde cum in triangnlo 
ACL re£la pp iit ad AL parallela , erit (166) AL 
ad pp, ut AC ad C p; fed AC decupla {exconflr) 
cft C p; cgo & AL -decupla erit pp. Vidinms au- 
tem enndem AL efle pedem ; erg-o pp diijitus (54) 
erit. Pari modo demonftrabitu- , elFe 88 digitos dtt- 
os» 77 tres» 66 quatuor» & flc deinceps* 

PROPOSITIO V. ? 

Tab- 27j, Q / re^a AE anguhim trinnfuH btfarlam fe^ 
V. O €ms 9 ttiam JecH. bafim HG ; bt^fis^JegJiic^^ta 

FiG. 14. kiU. 
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HE^ FC eandem rationem bakettt ^ quam reUquala^ 
teraHA , AC, Et fi bafis partes /f£, ECeandem r^- 
tiunem babuerint ^ quamreliqua latera HA , AC^ re^ 
0a ^iE bifecabit auguium HAC. 

I. Ducator CF parallela ad EA » occurretis ipfi 
AH in F • Gum icaque reda HF fecet parallelas AEw 
FC , externus anguhis HAE aequsbitur (132) inter* 
no oppoiito AFC* Fariter cum AC fecet parallelas 
AE , FC » alternns angulus EAC aequabitur (13-) 
aiterno ACF :red angulus HAE aeqtnmir {ex byp ) 
angulo EAC; ergo & angulns AFC aequ^ibitur ACF« 
ideoque aequalcs (182) erunt etiam AF, AC, 
HA (224) eiit ad AF, ut eadem HA ad AC. Sed 
HE eft ad EC , ut {161) HA ad AF j ergo & HE 
erit ad EC , iir HA aJ AC • 

II. Quia fuiit parallelae AE, FC , crlt (262) 
HE ad EC , ut HA ad AF : led V.E cfl nd EC , uc 
( ex hyp) HA ad AC; ergo & HA erit ad AF , ut 
eadcm HA ad AC , U proptcrca (225) aequnbur.tur 
AF , AC , & angulus AFC (1 82) acquabirur ACF. Sed 
anguius FIAE acqu.iiis (132) cflnnirulo AFC , & nn- 
gulus EAC altei i ACF; ergo etiam anguius HAE ae* 
quabitur EAC . Q. £• D* 

PROPOSITIO VI. 

274. Q / in triangitlis FAO , CER finguli anguli 0 , 

^ A ,F aequentnr fingulis /v , E <, C ; triangula * 
fimt fimilia , hoc eft etiam latera aequalibus angulis oppo- ' 
fita f habent proportiunalia , fen AF erit ad EC ^ ut * 
FO ad CR^ & FO ad CR^ut AOad Ek, uet mn AO 
sdER^ut AFadEC. 

Circa angulum A aequalem ipii E, lumnntur' 
AH» AS aequales iiogttiia £Cf£H»& jungatur HS9 

qaa^ 
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quae (io6) ipfi CR erit aeqaalis» & angnlus AHS 
aequublcar ipli C . Sed ( tx byp ) etiain angulus F 
eidem C eft aequ?lis; ergo externus anguius AHS 
aequabicur (75) etiam interno F, ideoque (149) HS. 
erit ad FO parallela . Itaqae AF (2(J6)erit ad AH> 
m FO ad HS , £i (267) FO ad HS, ut AO ad AS , nec 
aon AO ad AS , ut (264) AF ad AH \ igitur etiam AF 
erit ad EC , ut FO ad CR , & FO erit ad CR , ut 
i\0 ad ER, nec non AO ad ER, ut AF ad EC 

CoROI.LAR-IUM I* 

275. rtinc fi duo reorfim anguli F,& O trian- 
guli FAO aequentur flnjrulis C, &Ralterius trian- 
guli CER ; triangulum FAO fimile erit nlteriCER. 
Kam cum tertius quoque ancrulus A tertio E fit 
(163) aequalis ; trinngulum FAO aequimgulum erit 
alteri CER, atque adeo (274) ^^^^9 'P^^ «"^- 

C O R O L L A R I t; M IL 

, 2'/6, Similiter fi in quovis trinngulo FAO du- 

y camr HS ad latus unum FO parallela; triangulum 
* HAS fimile erit toti FAO. Nsm propter p-^rallelas 
HS,FO, externus angulus AHS aequatur (132) in- 
terno F. Eandem ob caufam externus quoque angu- 
lus ASH aequntur interiioO; ergo triangulum HAS 
ent (275) iimiie aiteri FAO. 

COROLLARIUM IIL 

Tah. a77* Deiuque fi ex aequalibus aiiirulis B & F 
V. triangulorum fimUium ABD , EFH ad homologa la- 
F1G.17. tera AD, EH demittantur perpendiculares BC , FG; 
18. hae inter fe erunt , ut eadem homoioga latcra AD , 
EH. Cum enim haec triangula {ex byp) 
lia , utique aequsbunnit anguli A , 6t E: fed redti , 
feu aequales funt quoque augttU BCA , FGE j ergo 



Tab. 
V. 

F1G.15 
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(275) fimilia eriint cti.im triniigula ABC , EFG , ac 
proinde i3C tric ad FG , ut BA nd FE . Scd etiam 
AD eft ad Efl, ut BA nd FE , ob Hmilia trian* 
guia ABD , IFII; ergo {zz6) iiC quoque erit ad 
tG , ut AD ad hki . 

SCHOLION !• 

278. Ex hac prbpondone dercrmmant Pra£ljci T^f* 
diftantiam AB duorum locorum A » & fi, ad quo- 

rum unum B vei ob Humen interjec^um, vel ob ali- *^^g.i7* 
<im qu'imcunque caufam accedi nequic . Sampto quo- 
libet ioco D , cujns diftantia a pundo A fit exempli' 
gra tta peduni 60 , ppe quadrantis detegantur anguit 
(97) Ay & D. Tum in charta prob^ complanata ai^ 
iiinintur ex fcaia reCta EH partium 6oyquot nemp^ « 
funt in AD pedes» fiantque (p^^^inguli E» ^ H ae- 
quales anguHs A , & D • Demum lateribus EF » HF» 
convenientibus mutuo ad aliquod pundum F 9 apte- 
tur fcalie EF » quae ii exempli caufa inveniatuf 
e(le 40 iilaruni partium» quarum 60 funt in £H » 
indic^bit quoque intervallum quaefinim AB ede 40 

Sedum • Cum enim flnguli anguli A » & D trianguii 
lBD aequeutur ( e^f conjlr ) nngulis angults E » & 
H trinnfiruli EFH , erit triangulum ABD iimile (275) 
alteri EFH , & AD erit ad EH ,ut AB ad EF , & 
permutrndo, AD ad AB , ut EH ad EF. Sed EH 
efl: ad EF , ut 60 ad 40 ; ersjo eiiam AD erit ad 
AB , ut 6q a.l 40. Scd eft AD pedum do;ergo AB 
crit 40 pedum. 

ScrolionIL 

279. Ex tertio pariter corollario hujus propodtlo- 
His invenitur area agri tri^ngularis , cujus alticudo 
BC eft inaccefTi. Si enim ejus bafis AD /ic exempii 
caufa 60 pedum , tunc lumpta Ell aequali 60 parti- 
bas fcalac y ildac anguli £ ^ ^ H aequaies angulis A ^ 
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& D»9tqae ad baflm EHdemiflj perpendiciilari FG» 
haec fcalae applicetur , quae fi invtnlatur continere 
30 illarum partidm , quanim 60 iiint in EH , eriam 
indicabit redam BC efle 30 pedum* Quippe ob an- 
gulos A & D tri:in2ru!i ABD aeqnales angulis E & H 
triang^uli EFH , erk t inngu'um ABD finiile (275) al- 
teri EFH; unde (277) AD erit ad EH , ut BC :id 
FG , & permutnndo, AD erit ad BC , ut EH ad FG. 
Sed EH eft nd FG , ut 60 ad 30 ; crgo etiani AD erit 
BC , ut 60 nd 30. Sed AD efl pedum 60; cr^o 
BC erit 3opedum, & ideo (ipd)area trianguU ABD 
crit Sfoo pedum quadratorum. 



V. 



PROPOSITIO VIL 

S/ tft circulo duae chordae CL , HF fe fecuertnt 
in pun&u 0 ; refJangulum COL fub f^mentis 
FiCi*ip* ffniuSf aequale efi reBangulo HQF Jub fegmentis alterius 
tomprebenfo • 

Jungantur HC , LF. Cum eidem nrcui CF in- 
iiftant anguli H, ^ L, utique aequales (i 36] mutuo 
ernnt. Sed etiam aiijTul\js COH aequatu r (p6) fibi ad 
verticem oppofito FOL; ergo nmiiia(275) funt trian- 
guia COH > LOF » ideoque etiam latera aequalibus 
angaiis oppolita « proportionalia erunt , nempe CO 
erit ad OF , ut OH ad OL , & reaaiigulum COL 
•teqi2abitiir (245) aiteri HOF, Q* £• D. 



181. Si ex quolibet circumferenti.ie pundo C 
demifla flt ad diametrum HF perpejidicularis CO ; 



CoROLLARIUM L 

Tab. 

FlG«20. i^ujyg quadratum aequibitur re£tangulo HOF , quod 
fnb fegmentis diamet^i continetur . Si enim produ- 
catur CO ad L , chorda CL bifeda (ipo) erit in O, 

kieoque lectanguium COL idem erit cum quadratfl^ 

per- 
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pf rpendicularis CO . Sed re6langulum COL (2S0) re- 
t^an^ulo HOF efl: aequale ; ergo eciam quadratum per- 
pendicukris CO aec^aabitur eidem redangulo HOF . 

COROLLARIVM II. 

282. Qu*} qjidr;itum perpen licularis CO .lequa- 
le efl: (281; rea.nijjlo HOF, ent (249) !- O ad CO, 
ut eaden* CO ad OF ; ideoque CO media eric pro- 
porcioiialis inter feginenta HO , OF • 

CoROLLARIU M IIL 

283, Ut ergo inter duns HO , OF detegacur 
media proportio?iaIis O'^^ , iilae liint in directuni juii- 
gendae , fupraque iharum l'u.nrn;im HF tamqu im dia- 
mefum defcribendus femicirculus HCF , atque ex 
puntlo O ere&a pcrpendicuiaris OC probieinaci(282) 
iacisfaciec • 

PROPOSITIO VIIL 

294. r» i i» ifuobus trhngulis FAO , CER fuerint 

rum AF fit ad EC , ur FO ad Ck , & FO ad CR ^ut ^^^^5- 
AO ad ER,^ AO ad BR, ut AF ad EC ; triangula 
qmangula quoque erunt ^ ideoque ettam fimiiia.. 

Sumpri AH ^equalJ FC , ducatur HS a l FO 
pirnllela . Reda (ex hyp) AF eft ad EC , ut FO ad 
CR : fed AH eft i:iG EC aequaiis ; eriro etiam AF 
erit m\ AM , ut FO ^d CR . Sed ut AF ad AH 
ita (266) efl: FO ad HS ; erjro etiam 10 erit(226J 
ad HS, ut ea lem FO ad CR , i leoque (255) ae- 
aequabuntur ^ S , C,R , Pari modo ofl:endentur etiam 
quates AS » £R; igitur trimgula HAS » CER funt: 
mattto aeqtulatera, ac prouide (83) aeqaiangula , feia 
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(274) finiilia • Sed triaiigulumFAO iimile (17^) efl: ilre- 
r i HAS ; ergo iimile quoqneerit triaiigtt4oC£R • Q. £• 

P R O P O S 1 T i O IX. 



Tab. 
V. 



285. C<i h duobus triangurts FAO fCBRcirca aeqMa" 
d les aitgulos A » E fuerint latera invicem pro* 
Fjg.i portiouaiia^ nimirum AF fit ad ECt ut AO ad ER; 
trianjrula erunt fimilia . 

Circa angulum A aeqnalem ip(t E, (umantur 
AH 9 AS aequales fingulis EC , ER jungatur HS ^ 

?u.ie (io(5) ipfi CR erit aequalis* Igitur triantrula 
lAS ,CER Aint mutuo aequilatera » ideoque (83) ne- 
quiangula , &(274) fimilia. Jam vero cum AF fit ad 
EC, ut {ex byp) AO ad ER , erit quoqrfe AF ad 
AH , ut AO ad AS , & dividendo , FH ad H A , uc 
OS ad SA , atque inverten lo , AH ad HF , ut AS ad 
SO, Iiritur HS pnralleia (2(52) eritad FQ , & trinn- 
gulum FAO fimile (276) alteri HAS ; unde fimiic 
quoque erit triangulo CER • Q. E. D. 

CoROLLARIVM L 

Tab» -^^* Hinc fuper dritam AC con/lnietur trim- 

V, gulum AFC fimilc nlteri LRO , fi fadofSy) angnlo 
JFjG. 21,^^^ aequ.ili an^ulo L, fiat (168) ut LO ad AC, 
j2. * ita LR ad AF, & jungatur FC. 

CoROLIiARIUM 11. 



* 2S7. Unde parallelofrr.immi fimilia RSAC, FEAO 
y.' communem an^uliim A habeiitia , funt circa eandcni 
* diagonalcm, Nam quii fimiiii funt (ex hyp) p.ir.ille- 
logramm^ RSAC , FEAO , erunt (238) aequales an- 

«riii: C P Xr AQ ^flf Q,? AP tir iA PF.nin- 



guli S » E , & AS erit ad AE , ut SR ad EF ; qua- 
proDter dudis diijronalibas AR , AF , tri^n^xuium 
ASA eric (285) iiiniie f £A , & tngulas R AS ae* 

qualis 
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qnalis alte^i FAE . Sed recl:i AS coiiiciJit cuniAE-, 
erijo&AR coinciJet cum AF(2o),ntque iti paral- 
kioi^ramma RSAC , F£AO iuiit circaeandeiu diagona- ■ 
leni AF. 

PROPOSITIOX. 

288. 0 upra datam reBam AC drfcribffre figuram '^^J' 

^ AFECditeri LkUiOfimiUm ^ Jimiliterque cum 
illa pojitam. riG.23. 

Duda diagomli RO, quae figurnm LRHO di- 
videc in cri nG;u!a P & K, fiat iupra AC criangulum 
V aiceri (28 jj P llmile , & lupra FC trimguium S 
fimile K: dico » figuram AFEC iimiiem eile aU 
te^-i LRHO , fimi icerque cuin Ula pofit im. Nam 
ob fiiiii if triinirula V, P, rnguius AFC aequabitur 
(238) LRO; i^Ld ob fimiaa criingula S , & K, eti- 
am angu js CFfiaequ^cur snjulo ORH; ergo tocus 
anirutus AFC aequabicur coci LRH . Pari modo o- 
ftendam angu'um ACE aequari angulo LOH i ergo 
xxaxk igex €onfir) eciam anguli A , & C aequencaran- 
gulis L » & H , feq litur figuram AFCC efle aequi* 
anga!.im dacne LR^O. Demum in fimidbustrianga- 
lis V , & P eft (258) AF ad LR , ut FC ad RO: 
fed eciam in nmjiibus tri ngu is S»& K eft (258) 
FE ad RH, uc FC ^d RO: ergo etiam (226) AF 
erit ad LR 9 uc FC ad RH • Eodem ratiocinio reliqua 
lacera aequalibus angulis incercepta 1 demonft«*ancur 
proportion-? ij ; ergo figura AFEC fimilis (238) erit 
alceri LRHO, fimiiiterque cum illa pofita.Q^EF* 

CoROLLARIUM L 

289. Quiecumque ergo figurae AFEC,LRHO 
erunt mutuo fimile< , & fimiliter pofitae , fi ex to- 
tidem trianguiis fimiiibus > fimiUcerque poCtis coa* 
efcanc Coj- 
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GoROLLARiuM IL 

Tai^V. -290. Hinc pa^nllcloiTramma RSA'^, FEAOcir*- 
Fi6«25. ca eandem cli gonaiem AF delcri >ri , tant iimiii? in- 
ter fe . Njm ob par.dieias SR , FF, irimguium ASR 
iiniile eft (276) altcri AEF , Pari mo lo oftend.tm , 
trtanguium A; R iimiie efle alteri AOF; erjro fi. 
niiiia erunt (iSj^jparaiielogramma RSAC» F£aO« 

PROPOSITIOXI. 

Tab» apx. ex dttohus aeqHaVibus angults A » Ffigura» 
VI. ^ rum fimUium EAKCV , m'ILS agantur adr&^ 

Ficx J# Hquos mtgulos Magimdles ^AC^FS^ tL ifigurae in 
24« eundem fimilium iriangulorum numerum dtvtdensur* 

Cum {ex hy^} fimiles iiiit figurae EARCV, 
HFILS > (238) circa aequales angulos E & H eric 
£ V ad HS , ut £A ad. HF ; idcoque trianguium K 
£mile (285) erit P» & angulus EVA aequabitur al« 
teri HSF . &d ob' iiihilitudinem fignrarum « «tiim 
totus angulus EVC'aequatur tott HSL; ergo & re-^ 
liquus AVC aequabitur reltquo FSL . SlmiU modo 
o^lendam , triangulum G (tmile efle T, & inde anguium 
ACV aequari angulo FLS j ergo & triangulum O fimiie 
(275} crU Z. Q. E D. 

C O H Q L. L. A R. t U< M . L 

Tab. ^^- Hinc ex dnobus aequaljbus angulls A, F 

VT. figuraram fHniiium AEDCI3 , FMLHO agantur ad 
FiG. I. reliquos angulos diagonales AD , AC > FL , FH 
2, pariterquc ex aequaiibus angulis B, G,. ducantur 
diau;onales BE , BD , OM « GL ; linguia tri.jngula 
AEB , AOB y ACB fimilia erunt fingulis FMG ^ 
FLG , FHG .. Etenim cuni ex aequ;iiibus fi«riira- 
rum iiioiuum aAguU« ^ du^ae iiot diagoi.aies 
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BE,BD, GM, GL, utiqae trianguium AEB fimile 
(ipi) cric alteri FMCj , Ru^^lUs qui i ex aequaiibus 
an^Uiis D& L dudae funt diigoniies DA , Di3 , LF , 
LG, ctiJnguIum ADI3 eric (29^) fiMiie FLG. De- 
mum cum ex aequniibus aniruiis A & F fmt dudae 
di igoniles A D , AC , FL , FH « crun^aiuin ACii erk 
(1^1 J iiiiuie FHG« 

CoROLLAftlVM ni* 

apj. Ec viciflim (l finiTula criangula AEB » ADB» 
A^B fjmilia fint fiirulis FM->> FLG t FUJ;£gurae 
AEDCB» FMLHG enint iinu:es incer le« M enim 
non eftuc (imiies h.ie fi^urae «. neque etlam iimiaa 
&reuc (1^2) criangula recenitca , concra hjrpocheiinb 

ScHOtlON L 

2p4t Hoc ulcimum coroUai^ium in tota Agrimen- 
fart nujcimum htbec ufum. Ecenimiiex duobustati- 
tum ocis A , ^ B fundi » auc aQpri cujufpiam lchno- 
gr 3 uhtam defcribere» & dimenfone^ acci pere opus > 
fic mecire prias bcorum dift%ntiam' AB » U oculo- 
>ttm tciem dirigens in objeda confpicua » quibus a-> 
ger eerminacur in E > D » C » prob^ obrerya angulos 
BAE, BAD, BAC,icemqueABE»ABD,ABC« Hoc 
perado,in charca^auc cabul^ ducredim ijneam FG 
toc particuiis h fcala depronipci$ conftancem, quot 
inventi func pedes In incervailo AB, fiancque in F, 
& Ganguli aequales invencis in A , & B. Linearum 
ita du<3:irum concu*Tus in M , L , H, determinabunc 
amhitum figurae FMLHG , quae (293) agro defcri- 
ben lo iimi.is prorrus efir. Itjq-ie quot fiie-int par- 
ticul:'e in reclis invciitis FM, ML , LH , HG , to- 
tiiem pedes enint in intervallis AE , ED , DC , CB# 
Area vero cx diclis (io6) faciie innocejfcet* 
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P R O ? O S I T I O XII. 

a^5. Q t exeodem extra finulum pitnBo C dmantur 
O fluae reSaetquarumaiteraCH circulum fecetr 
FiG ' 5 ^^^^^^ eundem tangat ; erit tangens media pro^ 
^ ' portionalis inter totam jecantem , ir ejus fartem extra 
€irtulum » uenipe' iater /fC , <r CS* 

Jungantur AH> AS. Angulus CAS aequatiir 
•(140) ilteri AHV, vci AHC: redetiafflangulus ACS 
aequiiiseAangtilo ACH^er^o f-iiiiguIuiD HACiimiie 
<2 7 5) c-italteri ASC ,& H erit adCA , ut eadem CA 
ad CS ftangetifquep^-oindcCA «rit(234)iiiedii pro- 
tionaJis inter HC » & CS, 

COROLLARIUM 1« 

tp6. Qttoniam HC eft ad CA , ut CA ad , 
^angentis CA quadratum (24$} erit aequale rediii* 
guio HCS • 

C O R O L L A k I U M 11« 

2p7. Si ejc eoiem Tiun£to C agatur quaevis alia 
fecns CO, etiim reaangulum C L aequale erit 
quadrnto (29.5} tangentis CA ; unde (75) reaafign^anv 
•OCL aequabimr alteri HCS . 

O R O L X A R i U M III^ 

Tab. 298. Qnn^cxecienipunaoC ci^-culum tangunt» 
VL* -CA, (R, n.nrnd funt at^quaies. Ea-um quippe qna- 
FxG/4. drat3 cuu. Pt-qucntur ei iem (296) reaangulo HC , 
etiim muruo lunr aequnli^ , acfmdiclque promae e- 
ruot etiam rtdliie CA , CR- 

C O It O L X A « I U M IV, 

2pp. Simiiitcr fi ex tangentium concurfu - du- 
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cnmr ad ccntrum O recli CO ; haec bifinim fecabic' 
an[^ulum ACR . Qiippe jun^tis O/V , OR , in 
finncuJis OAC, OR.C quciim commane ell Intus 
CO , 1 ?rera CA , AO nequalii (298) iunr lateribus 
CR , RO ; er'jro(83) nn^uius AcO aequ.^bitur KCO, t 
idtoqvLt CO bi^riam iejcabic aAgulum ACR* 

SCUOLION- 

joe, Ex hac propofitione colli^itur interval- Tab. 
lumt ad quod fe extendlc profpeflus ocud in iuper- IX. 
iiciem maris. Sic ILS circulus cerrae maximus» & FiG«4» 
HL moncis alcitudo aiTurgens ad 1000 pr.flus» quae- 
racarque incervallum HA, quoufque pacet profpe- 
Aus oculi confttcuci in piin£lo H . Cum icaque (251) iic 
51 pndiium 7843156» & HI paiiuum 1000 , ::ic 
SI paiiiium 78441 5<^; unde fadum ex SH in HI , 
flve re£^nna:u!um SHI eric 7844.156000. Sed quia 
viiiiaiis radius HA cellurera tangic in punclo H» 
quadracum HA (ip6) aequacur re^langulo Sl-il ; er- 
fo quadracum re^ae HA eric 78441560009 cujus 
radix 88567 dabic paiTus 88567 » feu miiliaria 88 , 
& praecerea pailiis 567» Igicur Jncra hoc rp.icium 
c(>ncinebuntur obje£U omnia » quae ex hoc monce , 
yideri poiTunc , cum csecera ob celluris rocundica- 
tem f ex oculis fe fubducant • At ii HI fit unius paT* 
iiis 9 quantum ferme ailurgit oculus honiinis ftancis 
in liccore» cunc erit SH pailiium 784} 15 7 9 & HI 
pailus I ; unde radangnlttin SHI » feu quadratum H A 

erit 7843157» cujus radix 2800 dabic paiTus 

2800 Z » hoc ei^ miiiiaria 2» ^praecerea paflus 800 2L 

Quare fi duo homines lex paiHium millibus in ma- 
ris iittore diftent inter fe * infi ob telluris "rotundi- 
cacem fe fe mucuo non videbunc, 

0 t F&O* 
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PROPOSITIO xiir. 

Tab. 3 01. Q / re^a CR ita circumferentiae occurrnt /♦ 
VI, O puvUo R , ut illius quadratum fit aequale re^ 

FiG.4. Sangulo tiCSf reiia Ck ^rculum tanget in punBoK% 

Ducli taiiG^enre CA , agantur radii OA , OR . 
Q^ii.i (295) t.Hu quulr.itum taiigentis CA , quam 
quadrntum (^'a: hyp) redlie CR aequatur rednngulo 
H^-S ; aequabuntur quadrata iiia » atque adeo & re- 
aae CR, CA. Sed reiiqua etiam latera OR , OG 
triV nguii CRO aequalia AiRt latcribus reliquis OA^ 
OC tri.inguii CAO; crgo & angulus CRO aeqttabi- 
tnr (8j) aiteri CAO. Sed re6lus efl: anguius 

CAO; ergo redus quo^ue erit angulus CROfideo» 
gue ungetif (124) eri( CRt Q. £• D« 

P R O P O S X T I O XIV. 

Tab. J^*» reSam LA ita fecare inpnnSo C ^ut 

Vf, ' XJ part ma]or LC fit medta proportionalis in* 
FiG.'>. totam LA 9 & partem minorem CA. 

Erigntiir ad LA perpendScalaris LF» aequalis 
dimidiae LA. Tum centfo & radio FL defcri- 
batur cifculus LHR » qui ob re^m ( ex con/ir ) sttk^ 
guium FLA 9 tanjetur ab ipfa LA(i24) inL. De- 
jnum per A , ^ P du^a AH » ngatar HL » & ipil 
parallela RC^ quae datim L A iecabit » at petebatur, 
hoc eft LA erit ad LC , ut eadem LC ad CA • 
Nam quia-(^jir conflr) ^^dius LF dimidius eft redac LA , 
diameter HR aequ.ibitar ipfi LA ; fedeft h\{z^s) 
niedia pro orticna.is inttr Ar',& AR ; igitur inper 
illas me li.i quc^ue erit proportioiialis diameter if^fa 
HR, imdv AH^trit ad HR , uc eadem HR ul RA, 

Veruai 
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Venim oh parallelns RC , HL , t fl AL nd LC , uc 
(265) AH ad HR , & LC ad CA , ut (263) HR nd 
RA ; ergo etLim AL eric ad LC » uc eadciu LCad 
CA. Qj E. F. 

P R O P O S I T I O XV. 



^Ol* onltruere trlangulnm ifoJceUs CAH t in quo yj 
angulus ad bajim ACH 1 vel AfiC Jit duplus ^ ^ 
4tnguii ad verti^em A. 

Sumntuf quneliber re£^a AH, qiiie ita in E 
(302) fecetur , ut pars major AE llt meiia propor- 
tionalis inter totam AH, & partem mlnorem HE. 
Tam centro A per H defcripto circulo HCL , huic 
infcribatur HC , aequalisipfi AE : dico , trians^ulum 
CAH quaefitum eflc • Nam junda CE , per punda 
C, E, A defcribatur (159) circulus CEA» Re£^a 
AH efl ad AE , ut (exconflr) eadem AE ad EHs 
fed AC aequalis eft ipfl AH , & CH infi AE ; er* 
go etiam AC erit ad CH, ut AE ad EH«ideoque 
angttlus ACE {27^) ncquabitur ECH, & propterea 
angulus ACH erit duplus angiili ECH . Rurfuscum 
AEt vel HC fit medii proportionalis inter AH,& 
HE , quadratum HC (24^) aequabicur re^iangulo 
AHE; unde HC (301) tanget circulum C£A»quem 
HA lecat in £ , & A » & ideo ^ngulus ECH aequa* 
bitur (140) ipii A in fegmento aiterno* yidimua 
auteni angulum ACH duplum efle anguli £CH;er« 
go idem angulus ACH » vel ipii aequalis AHC da?' 
p!us quoque erit alterius A« Q: £• F« 

■ 

PROPOSITIO XVI. 

304. Tr\ ato eirenlo CAL hfiriberg Pemagimm or<# Taiv 
U dinatim PCHAL . VL 

G 3 Fjat FiG.'/# 
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Flnt trlnriLnilum (503) ifofceles , cujus uterlibet 
ad bafim aiit^uius du'^)ius (it anguli ^d verticem. 
IJuic aequi:ingu!um (167) FHL infcribatur circuio 
CAL. Denium ad biilim anguli HFL , HLF biie- 
ccntur (85) redis FA , LC , junganturque fC,CH, 
HA , AL , qaae cum reda IL determinobiint pen- 
tnc^cnurn ordin.itnm. Nrrni cum quinque anguli HI A, 
AIL , FHL , CLF , CLH fmt aequaler, utiquc (m 7) 
cti?m arcus, chordaeque (107) HA , AL , LF , ^C, 
CH debent aequari ; pentagonum igitur aequiiate- 
rum fit oportet. Eft vero etiimfn 5; ncquiangulum, 
quippe cum ejus anGjuli CFL ,FLA &c.in(iilant ar- 
cubus aequalibus CHAL ; FCHA &c. , aequari utl- 
quc (lcbcnt. Ergo ordinatam erit pentagonum FG« 
HAL. Q. E. F. 

ScH^OtlON L 

30^. Generatim polygona regalaria impariuni 
Interum circulo infcribuntur ope trianguli Ubfcelis 
FHL , cujus alteruter aequalium ad baiim aiigu- 
lorum HFI«, HLF eil: triplus » quadruplus &c. 
anguli ad verticem conftituti ; veluti n angulo» 
HFL triplus ftt anguli FHL p erit FL heptagoni la- 
tus ; fi quadruplus » ennea^oni ; & fic deinceps. Nam 
quemadmodum (304) fi inicribatur circulo triangu- 
lum ifofceles FHL , cujus alteruter ad bafim angu- 
lus fuerit duplus verticalis an^Ii FHL , angulorum 
ad bafim bifeftorum partes , una cum angulo verti- 
cali infiflunt arcubus quinque , qui aquales funt to- 
tius circumferentiae partes , ideoque bafis FL eft la- 
tus pentagoni ordinati : ita fi infcribatur circulo 
triangulum ifofceles FHL, cujus altcruter ad b^fiin 
angulus fuerit triplus verticalis anguli FHL , angu- 
lorum ad bafim trifeOorum partes , una cum angulo 
vcrticali iniiiltnp arcubus feptcm»qui aequaies erunc 

to- 
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tottttf circttmfereRtiae partes» iieoquehafis FL la« 
ttts erit heptagoni ordmati eideni circoio inicribett« 
di* Pari niodo conftabit dereU(jais. 

S C H O II t O K II> 

jo^* Nondum vera methpdtts eft Inventa ope foli- , 
Itf circini » |( reguiae. triangulum i^broele^ d.<^rcriben- 
di , cayu ttterlibec. ad bafini ang^!tts fit triplus » 
quadrttpms «cc* anguli. ad Yerticeni CQnftitati » Ima. 
pe folam Geometriim eiementarcm adhucnon licec 
(i9s) dividere quemvis- angulum itt. 3 » ^»7» 
9 <$cc, partes aequaies ; ergo tieque etiifl* iicebit in-^ 
fcribere d:uo. circulo hepc^^sonum ^ enne^gonttm t. 
alia poiyswua reorula^-ia iaipariupi iatqrttm*. 

S C K O L I O H KI« 

^oy^ Prn£^ice aiicem quodvia o»*dinitum poly- 
gonum circulo itifcribctur , fi ci^cumferenti.i in tot 
aequ:is partes diviU, quoc late'*^ fuut polygoni in- 
fcribendi , ducmtu- reflie divinununi puncti jun- 
gentes, quae deternunabauc ^uaeficura polygonuro 
ordiuacaitt» 

C A V X ITv 

£>e Ttffarum Knt^t» pottntHs^ fttit 

quadratis lufer iilas dejcnftiS^ 

P R O P O S-I T 10. XVIU 

>o«. C / ab anguh re[!o F tnanguU re[tanguH AFC Tab. 
^ demittatnr ad AC perpendicnlaris FO ; erit i .o V f . 

^uairatum FG atjuak reSanguU ACO ; quadratum Fig. 3« 

G 4 . ' 
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FA aeqmabitiur reSafiguh CAO\ 3.0 qMdratpm BO re^ 
Qanguh AOG trit aequale* 

L Quh reduseft {est hyp)%ti^hi% FOA» cir- 
cnltts fupra FA camqQaiii dhmetro defcripcus » tranr 
iibit (172) per putidno) (X Cum vero redus fit quo» 
qiie anguius AFC» utlque FC perpendicalaris e**ie 
ad diametrum FA^ ideoque (124) tanget in pun^lo' 
F circulumlFOA » quem fecat aitera COA» 6 pro« 
inde quadratnm FG aequale (2p6) erit redtangulo 
ACO» 

Cum re£^us ponntur an^ulus FOC , ci^culus 

runra FC veluti di.imetfo defcnptust tranfibit (i 72) 
per pundum O, iieoque fuperio^-i adhibito ratioci- 
nio , demonftrabituf uuadratuin FA redangulo CAO 
eile nequple» 

III. Quia re£lusefl f ^;^ ) nngulus AFC,cir- 
culus iupr;i AC tpmqu-.ini diimetro defcriptus » tran* 
fibit (172) per punclum F, ideoque quadratum re* 
£l:»e OF , qur^e perpendiculyris elt ad ACt aequalo- 
(281) erlc r^dangulo AOa & D» 

CoitOLLAftlOM t* 

3op. Cum quad-itum FC paf fit (308) re^")'!!- 
gulo ACO , erit (249) AC FC, ut eMern 
FC nd CO ; unde FC media erir pronortionaHs inter 
duas AC , CO. Emdem ob caufam FA media ent 
irref dups CA| AO» oec non OF media,inter duas 
AO, OC. 

C 0 o L t A R 1 1; M IL 

jIO»'Hinc ad dn.-js ref^as AO , OF invenletur 
tenia propQi-tionalis OC»fi iifdem AO, OF ad an- 
gulum redum . jun^is * ducatur AF» atque nd hane 
agnu'' pefpendiculai-is FC, Infi AO p-odutlne oc* 
cuo-piis in Dundo C Eft enim (jop) AO ad OF » 
Qt OF OC ; PRO- 
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pROPosiTio xvin. 

jfl. tnanguh riSsngul^ AFC quadratnm hterls Xab. 

i AC oppofiti anpih re^a F^aequale eft dunbus yi. 
fModfuHs fimnl retiqmrmm laierum fCf fA» fjQ, ^ 

Efto RACH lateris AC quadratum , quo.l a re- 
etn FS perpendiculari ad idein Lnus AC , dividatur 
tn duo reaangula HCOS , SOAR . Cum in .qaadra- 
to RACH fint aequale$ HC » AC , utique re£liii?ulum 
HCOS aequabitur reaangulo fub feiftis ACCO, hoc elt 
redanguk) ACa Sed hoc reaangulum ACO aequa- 
Ie(5o8) ef^quadrato laterii PCj ergo ctiim reaangu- 
hm HCOS aequabicur quadrato lateris FC. Si- 
miii modo oftendam , reliquum r©aangulum SOAR 
quadrato reliqui lateril FA effe aequale; ergo qu*^* 
dr .tum RACH aequale crit quadratis fimul reli^ 
quorum iatenim FC , FA . Q. E. D. 

ColtOLLARIUM I* 

511. Ttnqiie fi fupra Intus AH fiat quadratum 
AFCH, vrnurqne dingonnlif FH ; hujiis qujdratum p * 
duplum erir qu:idrnti lat?ris AH. Qjippe FH qua- 
dratum cum leqnale fn (5 1 1) quadratis aequalium 
laterum AH . AF , duplum quoque erit quadrati la- 
tcris AH. 

COROLLAtfUM IX. 

Quare determinato in mimeris latere AH, 
nulhis numerus erit , qui exprimnt diagonalem FH. 
Si enim latus AH fit 2 , ejus (194) quadratum erit 
4» unde quadratum (312) diagonalis FH erit 
Si crgo diocronalis FH aliquo poflet numero defigna-* 
ri , is fane 'hu jufmodi cflet , ut in fe ipfum duaur 
officcrct 9* Conftat vcro naUam nttmcram cile » qoi 

in 
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in fe ipfum dudus efficiat 8; ergo nulliisquoquc nu- 
luenis eric > qui exprimat diagonaieiu FkL 

COROLLARIUM UL 

)t4. Ergo unitistquae menfura ell lateris AH, 
nequit menfura efle diigonalis FH, ideoque qaadra* 
ti latus AH incomnienrurabiie(57) erit diigonaliFH* 

CoROLLARIUM IV. 

Tab» ^^^^ ^^^^ ntcumque In S; doo. 

Vf. re^tanguia fuh tota AC» & partibus OS ^ SA com* 

fi&xx* P^^^^<^^^» 9^^^^^^ ^^^^ aeqaatia funt* UelcriptQ 
enim femicirculo APC » ere^laque ex S perpenJicu- 
lari SHtjungantur AH»CH« Cumredus iit (144) 
in (emicircuio angulus AHC » qua^iratum A aeqaa- 
bitur (311) quadratis iimul HC » HA« Sed HC *qua*. 
dratum aequ tur (^08) reAangmo ACS quadratum 
HA redangulo CAS; e^go qaadi-atum AC aequa- 
bitur red-^ngulis ACS » CAS fimul fumptis • 

COROLLARIUM V« 

ReftjJngulum quoque fub tota AC, & pnr- 
tium alterutra CS comprehenfum , aequalc cft rechn- 
gu o fub pnrtibus AS , SC, una cum qinviruo pne- 
d dze partis CS . Nam recl.mguluni iub AC , & CS 
aeq'iatur (308) quadrato HC , feu qui Iratis (jn) 
(Imul HS, CS^live (ioSJ redangulo AiC, uua cuui 
^uadraco CS« 

COROLLARIVM. VI. 

517. Pariter totius AG quadratum aequale efl 
quad^^atis pnrtium AS, SC, uni cuindap'o rcdanfTU- 
li ASC fub iifJem partibjs com^reh^^nfi. Q.iadra- 
tum quippe AC aeqaale efl: (iii) quaJr^cis HC^ 
HA : led quadratum HC aequntur (311) qmdritis 

8Uf SH» 4( quadracoQi HA aecjuatur (ixx) qu^dra* 

iis 
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tis AS, SH; ergo quadratum AG aequabltur qua- 
dratis AS , SC , una cum duplo quadrati SH» iive 
ana cum duplo (308) re^anguii ASC* 

COROLLARII/M Vlf. 

318. Imo fi AC fe c> a fiier it aequaliter in R,& 
inaeqaaiiter in S, quadrnrum dimidiae RG aequa- 
bicor quadrato interniediae KS, una cum re£laiigu- 
lo ASC a partibus in iequilibus comprehenfo . Nam 
qii'id'-3tuni RH aequale ell (jii) quadratis fimul RS» 
SH , hoc eft quadrato RSyUnacum (308) red^anga- 
lo ASC ; ergo etiim quadratum RC aequabitur ei- 
4em RS quadrato,ana cum reclangttlo ASC. 

CoROLLARIUM VIII. 

jip. Si vero AC fit bifariam feda in E, eique ^^»» 
reCta quedaro adiiciatur CS ; quadratum ES coiiipofi- VL 
tae cx dimidia» & adje£la, aequabicur quidrato di- FiG.ia» 
midiae EC» una cum redanguio ASC • Defcripto e- 
ttim femicircuio AO^ » ngatur tangens SO * & jun- 
gatur OE. Cum (126) re£^us iit anguifis EOS» qua- 
dratum ES aequabitur (311) quadratis EO,OS, fea 
quadratis EC» OS. Sedquadratum tangeiitis OS ae- 
quale eft (196) re£lnnguIo ASC; ergo etiam quadra- 
tum ES aequabitur quadrato £C , uua cum rectan- 
gulo ASC. 

PROPOSITIO XIX. 

320. Q f bajtm AS trianguU acutanguU ^ aut Tab- 

i3 obtuCanguH AVS , defcnbatur jemicirculus VI. 

AKS y occurrens re^is VS ^ VA in pun&is £, & FiG.ij. 

quadratum AS acquabitur duobus Jimul re^anguiis 14» 
VSL, VAK 

DtmSk ad AS perpendicolari V£ , jungatur 

AL. 
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AL • Qaia in triangulis ALS , VES anguli ALV , 
AEV (ex conjlr) funt refti, ucique circulus diamc- 
tro AV defcriptus, tranfibit (172) etijm per pun- 
E , & L , ideoque redangulum ASF aequabitur 
(297) aiteri VSL . Simiiiter ob rc£iLS angulos VR^% 
Vi^S, circuius li:imetro VS delcriptus, tr.Tnfibit (i 72) 
etiam per R, & L, acque adco reclnngulum SAE ae- 
quale eric (297)alreri VAR. Fr<j;o refinngu.um ASE, 
una cum rtdnnijuo SAE , lioc elt qundr.uiim (M>) 
totius AS nequabicur duubus ilmul ledanguiis V6Ly 
VAR Q. E. D. 

P R O P O S I T 1 O XX. 

Tab« 32X* Q f in trlangttlo aemangnlo AS^S demlffd Jtg 
VL ^ adVSperpen^enlarh AL;quadratum lateris 

fjG» tl» AS oppofiti acuto angulo AVS9 una cum duplo re&angu^ 
li SVL aequahitur quadratis reliquornm iaterum VA^ VS* 

Quadrntum VA aequale (315) ell redangulis 
VAR, AVR,{icuti5c quadracum VS aequacur (315)^ 
re£l^ngulis VSL » SVL ; ergo duo quidrata VA , 
VS arquantnr quatuor reftangulls VAR, VSL, AVR, 
SVL . Sed duo rec^angula VAR , VSL aequantur 
(|2o)quadrato AS , & reliqaa duo AVR , SVL ut- 
pote (297)aeaiialia, aequancur duplo redancali S VL; 
crgo duoquadraca VA,VS lequancur quadrato AS# 
Qtia cum dupio redbanguli SVL. C. D. 

CoROLLARIU^f 

322 Igltur quadramm laceris AS oppofiti acu* 
fo angulo A VS» minus eft quadratis iimui iaterum reU« 
quorum* 

PROPOSltlO XXL 

Tau $23. trianguh obtufanguio AVS demiffafit ad 

VL O VS pcr^endiciUaris ALf ^uadratnm tateris 
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AS oppofiti ohtufo angulo AVS , aequabitur quadratis 
reliquurum laterum V$ ^ VA^unacum duplo re^angu-- 

n Lvs. 

Qjidratum laterls AS aequale eft (320) re£lnngulis 
VSL VAR , llve reamjulis LSV , RA V . Sed reaan- 
gaiiini LSV 3equile(u(5) eft quadrato VS , una cura 
red.in^^uloLVS, & redlingulum RA V nequntur (316) 
quadr.uy AV, \im cum rediangulo R VA ; ergo qua- 
dratum lateris AS jequabitur quadratis VS , VA , una 
cuiu redjnguas LVS , RVA. Sed redlangulum LVS 
«equnur (280) alceri RVA , e^-go quadr&tum iate- 
ris AS aequabitur quadratis VSyVA, una cumdu« 
pio ceaanguii LVS. Q: D. 

CoROtLARIUM 

^324« Igitur quadracum lateris ASoppofiti obta* 
fo atiijraio AVS, majus .eft quadratis itJiui iaterum 
reiiquorum • 

PROPOSITIO XXIL 

• 

325. Q / ift trianguio AFC quadratum iaterts AC ae^ 'p^g^ 
i3 quaie fit quadratit fimut iaterum re/iquorum yi! 
AF9 FC; reSus erit anguius F9 $ui oppomtur idem Fjg.p.' 
iatus AC^ 

Angulus F obtufits efle nequit ; fi enim ttst eflet« 
utlque quad^^atum AG m.i)useflet (3 24) quadratis flmul 
laterum AF ,FC , contr.t hypothefim. Sed neque acu- 
tus efTe poteft idem angulus F , alioquin quadratum 
jde m AC minus efLt (322) quadratis fimul AF , FC , 
rurfus contra hypotheflm . Cum ergo neque obtafus, 
que acutus fit an^uius F , neceiTc eil uc iic redus* 
Q. E. D. . 
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C A P V T V. 

De faralMogrammorumj trUnguhmm^ & Fh> 
gurarum fimilium profortione • 

PROPOSITIO xxiir. 

316, 13 n^allelogrammum quodcumque ACFH efi ad 
1 alliid VEGS in ratione compofita ex ratione 
' S ' i,afis AH ad bifim VSti/ex ratioue altitudinis CL 
ad altitudinem EQ, 

» 

Ratlo compofita biiis AH ad bafim VS , & nl- 
titudinis CL ad altitudinem KO eft illa , quam ha- 
bet (235) factum ex antecedentibus , nimirum exba- 
fi AH iu altitudinem CL, ad fadum ex confequen- 
tibus , nempe ex bifi VS in altitudinem EO. Sed 
area parallelo^rammi ACFH aequatur f.icto (201) ex 
bafi AH in altitudinem CL , & area parallelogram- 
mi VEGS aequatur UQto ex bafi VS in altitudinem 
EO; ergo ratio compofiti bafis AH ad biiiiu VS , 
aititudiiiis CL ad altitudinem £0 eadem er!t cum 
ratione parallelogrammi ACFH ad aliud V£GS • 
Haec ergo palielogramma Inter (e erunt in eadem 
compoiita ratione. Q* £• D» 

CoROLLARIUM I. 

327. Cum triangula ACH, VES dimidia {n6} 
fint paralielegrimmorum ACFHt V£G$ ; utique trian- 
gula erunt» ut parailelogramma^ atque idcirco in 
ratione conq;ioiita ex ratione bafis AH ad bafim VS » 
& tx ratione altitudiuis CL ad altitudinem £0 • 

« 

Co* 
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COROLLABIVM II* 

pS. Pariter cmn rc£l^nguln F» L /Int (i^o) Tab* 
par^Uclo^ramma yetiani Ferir nd L in rnrione com- Vl« 
ponra ex ratione h:\fis A nd hafim & ex ratlone Fl6.i7f 
altitttdinis S ad altitudinem H • 19» 

CoROLLARlUM III. 

329. Quoniam quadrata F, L fant (4^} redanr t^b* 
gttla» etiani qttadracttm F erit ad quadratum L in yj, 
ratione compofita ex ntione ba/is AC ad bi(im £H, Fic.ie* 
ii ex ratione altitttdinis BC ad altitudinem GH* ^j, 

COROLLARIUM IV. 

330. Et qttia in iifdem quadratis F, L ratio 
bafls AC ad bafim EH aequatur rationi aititudinis 
6C ad altitudinem GH; ideo qttadratum Ferit(23^) 
ad nliud L In ratione duplicaca ratioms AC ad £Ht 
vel rationis BC ad GH* 

CoROLLABIt/MV. ! 

331. Hinc rntio duplic.^ta duarum re£>nrum AC, 
EH eadem prorfus erit ac ratio qundratorum F, 
L rupcr eafdem reclas vcluci latera dcfcripcorum • 

PROPOSITIO XXIV. 

J3l, / dentur tres re(fae quaeltbet A ^ C , E, ^r/- T/^jf, 
i3 ma A crit ad tertiam E in rattone compo- yj^ 
^ta ex duabus rationibiis intfrmediis^ nimirum ex ra^ f:^Q 
lione primae A ad jecuodam C.9 & cx rattQne fecun~ |.^^* 
dae C ad tertiam 

Supcr extvemas A » & F fiint re£iinG:ula F » 
V» quorum altitudines S»6c O aequales fint mediae 
C« Deia faper mediam qttoque C fiat re^angu uoi 

Jliud 
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tUui Lf cujus alticudo H aequnlis (it terti^e E. Cuoi 
ergo (ex confir) fic C ad E • ut O ai H» re6l3n« 
gulum L ub excremis aequabicui' (245) rc^^jnguio 
V inb mtfdii^ ; unie re£^angulum F eric ad aliud 
Ot iiem re^l-m^uium F ad redanguium L. Sed re- 
dangulum F eft ad aliud V « ue (243) A ad E , & 
redingulum F eft ad allnd Lin racione (12S) com* 
pofica ex rationibus A ad C» & Sai H» e^-go eci- 
' am A ertt ad E in ncione compofica ex racionibus 
A ad C » & S ad H. Sed redae S » & H aequaies 
funt {ex €Qnfir ) ipfis C, & E ; ergo ecinm A cric ad 
E in ratione compoHt^ ex raciontbus A ad C » & C 
ad E. Q. & D« 

COROLLARIUM* 

T AB. 333* NoviniQs inde racionem unius paraHelogram» 
IX. sd aiterum redis linets exhibere • Sunto enim oa-r 
FiG.5.6. rallelogramma AE, FG , quorum ba/es Ai>, EL, 
alcitudines vero BC, FM: dico , quod fi fiat , ut 
altitudo BC id altituJinem HM , ica binum iitera 
FL ad quirtum terminum propo^-tionslem N, eric 
parallelogrammum AE ad nliud FG , ur i.lius bafis 
AD ad qu.i^-tim invtHtam N. Nam paraiicio^^^am- 
inum AE eft- (^26) ad aliud FG \n ratione com io- 
fita ex ntionibus AD ad FL , & DC ad HM ; ied 
rntio BC ad HM eadem eft ( confir ) ac ratlo FL 
ad N; ergo pir.illeiogrammum AE erit ad aliud FG 
in r Jtione com lofica ex rationibus AD a l FL , & 
cjufdem FL adN , iioc eil (jjijerict uc AD adN. 

PKOPOSITIO XXV. 

534« IC qfMlia ptrallehgramma recipr^canr hafes, 
IX^ rj2j ^ aitttudiftes • fir jf ritipnn^ kafes , 



Oigitized by Qoogle 



> 



!• Slnt p^rallelograiuma aequalia AE, FG»quo- 
rum bafes AD » FL , alcitudities vero BC » MM : di- 
co, AD eiTe ad FL, ut HM ad BC Fiat Lnim uc 
BC ad HM» ita FL ad N» eritque (335) parailelo- , 
grammum AE ad aliud FGt ut AD ad N: fed pa- 
rallelogrammum AE aequatur alteri FG(^ji^ hp)* 
ergo etiam AD aequabitur in Ny unde AD eric 
(222) ad FL, utN ad FL« Sed^uh BCclk ad HM 
ut FL a.dl^{ex conjir) ,cmn\ inve: tcndo » HM erit 
ad BC, ut N ad FL ; crgo AD quoque erit (226) 
ad IL ut HM nd BC , 

TL Slt mo io AD ac! FL , iit HM ad BC: di- 
co, parallciogrnnunurri AE clTe alteri FG nequnle. 
Nnm fi:ic , uc \K ul HM ^ it i FL :id N , e ritque in- 
vtrtcn lo, ut HM ad liC » if^ N ad FL. Sed AD 
cft (^.v hyf) nd FL, ut HM -^.d BC ; e^p:o eti mAD 
erit ad FL , ut N ad FI , id-oque (^^s) AO ae- 
qujbitur lifi N, Scd parallclogrnnimum AF eH: (533) 
ad aliud FG, ut AD ad N; ergo & par.iUelograai- 
xuuni A& aequibitur alteri FG. Q. £. D. 

CoROLLARIUM. 

3 3 5 Q.'^ii tri?ngub ABD , FHL funt^iy^^) me-« 
dictatcs p.uMiicioc^ranimorum AE , FC, ealdemqut cum 
hilce habcnc biics , & altitudmts ; patet , trianijula 
acqualia ABD , i HL reciprocnre ba fes , & altitudi- 
nes & (i rcciproceuc hiies » & oltitudines » eile aequalia^ 

PRQPOSITIO XXYL 

3ji6. f^uaelibct triangula fimilia ABD, EFH funt Ta»« 
vJL ^n^^r fe ^ut quadrata kowolo^orum laterum y. 

_ 18« 

Ex acqualibus angulis B,& F demlttnntur ad 

fioinologa latera AO^ £H perpendiciUares BC, FG, 

H quae 
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qxiae referent alritudines triin^ulorum ARD, EFH 
■ habentium pro bifibus iatera AD, EH . Triuigulum 
AQD eft ad trimguium EFH (527) in ratione com- 
pofiti ex rationibus AD ad EH, & BC ad FG : fed 
ratio AD ad EH aequatur (277)r3tioni BC ad FG; 
e^*go tri-ngulum ABD erit quoqne ad tri^nguluin 
EFH (236) in ratione duplicata AD ad EH , five 
(331) u( ^uadratum AD 4d ^uadratum £ii • Q« 

PROPOSITIO XXVIL 

Ta». jjy, ^imiiia parallelogramma AF ^VG fitnt ifft^r f?^ 

VI. Cj qua4raf4 Mer^m hm<dog9rum AH^.VS* 

FiG.i 5* 

x^» Qjoniam paralMogranuna AF t VG funt ( 
byp ) fimilia inter fcj drcaaequales angulos A» & V 
iubcbunt (238) iarera AC, VE proportionalia lace^ 
ribus AH, VS , & proiterea fi ducancur diagonaies 
CH , £S , prodibic (285) triangulura ACH fimile 
alcerj V£5| unde triangainm ACH eric (5^6) a<t 
tnangnlum VESt nt qnadratnm AH ad quadratnni 
ys« Sed paralleiogrammnm AF eft ad parallelQgrani^ 
mum VGt nt triaugulum ACH.ad trimgulum VES^ 
ergo ^ parallelogrammum AF erit ad paraUetogram* 

mum VG | ut auadratnm AH «4 quadratnm VSt 
<i. B. R 

PROPOSITIQ XXVIIT, 

Tab» 338, C/ tref reOaf ^ , £, F fuerint (ontimte pr9m 
YI. O porthnales ; prima A erit ad tertiam B | ut^ 

ViQtZi, quadrMtum primae A ad quadratnm fecundae E% vr| 
ut ^f^adratw^ Jefuadai U ad quadratum ttrtiae f\ 

Frima A eft ad tertlam £ in rauone compo/Ica 
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(^ji) ex rationibus intermediis A ad E » ^ £ ad 
i : ied propiter A , E , F (ex hyp) continue pro- 
portionaies , r.itiQ A ad E acquiuui' rationi E ad F; 
er^o prima A erit ad tertiam Fin ratione (236) du- 
«plicata primne A ad fecundani E , vel fecundae E 
ad tertiam F hoc eft ut (331) quadratum A ad 
quadratum E $ vei ttt qiiadratum £ ad quadratusi 
F. Q. £• U 

PROPGSITIO XXIX. 

33p. Q/ quatuor reSae A ^ BfC 9 H fuerint pro* Tab. 

i3 portionales ; tUarnm quoque qnadrata propor- IV. 
ttonafia erunt • Et contrafi proportionalia fuerint ¥10^1 S» 
quadrata reBarum A 9 B f C ^ H f reOae quoque 
proprtionales invicem erunt* 

I. Fln ut A td E, ita (310) E ad R, & utC 
ad H 9 ita H ad F ; erieque E ad R « ut A ad E » 

vel {ex hyp ) ut C ad H , five {ex confir) ut H ad F. 
Igitur Aeft ad E , ut C ad Ht& E eft ad R» 
ttt H ad F ; urfde ex aequo, A erit ad R , ut G 
ad F • Sed (338) A eft ad R , ut quadratnm A ad 
quadratum E , & (338} C eft ad F # ut quadratum 
C ad quidratum 1-1; eigo etiam quadratum A erit 
ad quadratum E, ut quadracuin G ad quadratum H, 

II. Si re£rac A , E , C , V\ non fint propor- 
tionales , fi:it (2<^f>) ut A ad E , ita C ad aliim 
F ; erirque ut quairatum A ad quadratum E , ita 
{num, J.) quadratum C ad quadratum F . Sed etiam uc 
quadrarum A ad quadntum E , \x.^{ex hyp) ell quadra« 
tum C ad quadratum H;eriTO {iz6) quadratum Cerit ad 
quadratum F,ut idem quadratum C ad aiiud quadra- 
tum H , ideoque aequantur quadrata redarum F, H, ac 
proinde etiam ipfie re£lae aequales crunt . Sed A eft 
ad E , ut {rx confir) C ad F ^ ergo etiam A erit ad E , uc 
CadH. Q.£. P. Uz FRO- 



XI^ PaRS SfCUNDA 

FROPOSITIO XXX, 

TAi. 340, TJ o/xf oi^if fimUia AKCVE , FllSHfunt , «rf ^//^- 
\ 1. Jl i/i-ii^if bQmologorum iaferum Ef^ ^ HS* 

F1C.23, 

24* Ex aeqtnlibas angulls F agantor dlagcnales 

A V f. AC « FS , PL ; eruntque (ingula criunguu K « 
O, G fimiai (i^iO iin^ulis P» Z, Itaqize cujn 
po ygona iint (ex h:p) fimiaa, erit (238) EV ad 
HSt ut VC ad SL|^& (339) quadratum EV ad 
quadrstum HS» ut quadratum VC ad quadratum 
SL m Sed (336) tria ngulum K eft ad itbi itmtle 
P > ut quadratum £V ad quadratum FS , & 
tri^ngulum O efl: ad fibi fimile Z, ut quadratum 
VC ?id qundnrum ^L ; eFgo etiam trinngulum 
erit nd P , ut O ad Z . Epdeni modo oflen- 
dam , ut O eft ad Z, iti G eHc' ad T,- igitu^fi^p) 
fnnnv» nntccedentiuni K, G, G, leu polygonum 
ARCVE erit ?d iiimm ni conrequtntiiini P , '/ , T ^ 
feu ad polygonum FlLSH , ut unum , nntecedens 
K nd coniequens luum P, feu (356) ut ^uadra^un^ 
{.V ^d ^uadratun\ HS. Q. E. D. 

Tah. 341. ^um polygonn ordinata AEFHL , RZGKI 

VJ. mutuo (238) fint fimi i?, erunt ^uoque ut quadra«it 
F(G..25« ta (540^ lu.orum latcrum.. 

*^ C Q R 0 L L A 1t X U BI IL 

Tab« find.ium polygonorum homologa hter:! 

Yj SV, HS fuerint notn , etiam polygonorum rntioin- 
FieAs. nf^tefcet, Si enim EV fit ex. gr. fex pedum , & 
' duorum peduxn HS ^ utique polygona erunt , ut ho- 
p^m numerorum quadrata , nempe ui trigin^a iexatV 
qua^ttor » five ut noveiu ad tttmia« 
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COROLLARIUM IIL 

545. Cum quatuor rcftaruin proportionalium» 

proportionalii fmt (^jp) quadrata t etiam poiygona 
limili.i > (imiiirerque o quatuor proportionsiibu* de* 
^cripta » proportionalia (340) inviGem eriuit » 

PROPOSITIO XXXL 

-^44- TI) olygona ordhiata AEFHL , hZGKT arcults tAB» 
1 circumjh ipta , fura inter fe ut giudrata 



Dudis nd punda ccntnduum rndiis CO , VS , 
qui pcrpendiculiircs (126) crunt nd rcd.is Aii , RZ, 
juii'^ mtiir CA, CE, VR, VZ. Q.iia reane AL, 
KV bilecnnt ntquales (299) angulos EAL , ZRI ♦ 
angulus EAC atqu.ibitu»- ZRV. E mdem cb cnulam 
ang-ulus AEC u^^uniis crit niteriRZV-. Igitur fimi- 
lii (lys) erunt t^i^nij^uia ACE, RVZ, quorum bi- 
fes Aunt redae AE, RZ > iltitudines autem radii COj 
VS, i.ieoque (277) AE erit ad RZ , ut CO nd V8\ 
& {5)p) quadratum AE erit ai quadrntum RZ , uc 
qua.lratum CO ad quadratum VS . Std poiygchum 
AEFHL efl: (341) ad aliud RZuKI » ut quadrntum 
AE ad quadratum^ RZ| ergo polygonum primum nd 
alterum quocjue erit , ut quadracum CO ad quadra* 
tura VS ♦ D. 

CoROLLARIUMk 

^45. Cum poly^ona ordinata cifculis circunl* 
fcripta 9 in cifculos (212) abeaht»(i eorum laterum 
humerus augentu- in infinicum^ & eonim mighituio 
tiiinuatui' in iniinitum; patet^ circulos iquQque eiTe» 
ut radioriim quadrata^ aut etiam ut quadrata dia- 
metrorum * 

H I PRO- 
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PROPOSITIO xxxir. 

Tai. 34^. olygim vriinata AEFHL , RZGKT ctreulis 
VI. 1 circumfcripta ^ ambitus habent proportiona^ 

riG.25, Us radiis Oj 9 VS* 
z6, 

Cum ordinnta polvgona fint (258) flmilia , AE 
erit ad RZ, ut EF ad ZG, & ut FH ad GK , & 
f\c femper ; ergo omnium antecedentium fummi , 
liempe ambitus polygoni AEFHL crit ad fumnuni 
confequcntium , nempe ad ambitum polygoni RZCKI, 
ut antecedens (2^9) unum AE ad conlequens Tuum 
RZ. Sed AR efl ad RZ , ut (277) radius CO ad 
radium OS ; cgo eti?m nmbitus polygoni AEFFiL 
erit ad ambitum nlterius RZoKI , ut radius CO ad 
radlam \'S» Q. £• D. 

COROLLARIUM» 

347, Cum polygona ordinata AEFHL, RZGKI 
abeanc in (212) circu:os , & iiloruxn ambicus in cir* 
cttmferencijs degenerenc , ii iaceram namerus aagea- 
tur in infinitum» & eoram magnitado minu.^ta** tn 
infinitam; liquec(346)> ci^caiorum quoque ci**cum'- 
ferentias proporcionales eile radiia CO > VS > aat C-^ 
tiam diamecris coruudem • 



FARS 
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PARS TERTIA 

DE SOLIDORUM SyMPTOMATlS 
£T AiENSURIS. 

C A P V T I. 

b€ frimipiis Soiiihrum^ 

DEI^lNlYtO h 

348. ^^^^^ ^"^^ 1*^^^^ FEefl ad planum ABCD 

re^ia f aut perpenfficularls ^ cum ad 
rcd is omnes lineas EB , EC , ED , 
EA eodem iii plnno du^lns > a qui- 
iiia uiigicur leit perpendicularis* 

DEFtNlTlO n* 

34P. Si linea FG non fit rec^a ad plnnumCEOQ* 
a rubiimi ejus t^iuido F ad planum ducatUf per- 
pendicularis FI , jungatufque GI angtilus FGI di- 
cicor iwlsnatio lineae FG ad idem pianttm* 

D E F 1 N r 1 1 o IIL 

3$o« St «(qo pUnaACIH# LSOR fe finitno 
cent I linea LS Qtrique plano comnninis » horum pla- 
tionim feBio appellatar « 

^ H4 Di- 




Tab. 

VL 

FlG.2 7« 



Tab* 

VT. 



Tab. 
VL 
Fic. 194 
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D E F I N I T I O IV. 

Tab» ^^i^ Plnnum GROL rc&um dicltur , fcu p?yp^;i.' 

_ ' *• diculari ad planum CSVE , cum omnes lincac I' Av 
riG» JO. jj^ ^ q^j^ communi planorum fedioiu (jL perpen- 

diculares ducuntur in planorum uno GROL , func 

rei^ae ad piaaum alcerum CSVE« 

^ DefinitioV. 
Tab, 

VL 352. Si planum LSOR plano ACIH perpcndicu- 

pjQ^jp^- larlter non infifljt , "ItcT-ius ai alteruin vjclinatio nik 
acutus aiigulus GI Q, quem coniprehendunt rcciae 
GF , I Q^ ad convnuncm redionem LS iii ucroque pla- 
110 perpendicularicer dudae* 

Depinitio VI. 

353. Dijlafitia puncli .1 plano cH linea brevii- 
iima Qmuium , qude ex iilo ad hoc duci poilUac • 

DCFINITIO Vil. 

3^4* Plana parallela funt , quae qnantumvls 
produda 9 eandem femper fervanc diikantlam incer ie, 

C O R O L L A U I l/ M. 

355« Plana. igittir parallela numquim potemnt 
convenire; alioquin noii euudem ubique fervarent 
dift;:nclam inter le. 

Definitio Vill. 

Tab. 5J^* ^ quaevis figara reclilinea AGR juxta 
VI. * loficjitudinem redae AB ita moveacu»- ufque ad EFO; 
riG.ii. femper maneat tisr^l.cla ; folidum AGROFE 

inde ireTiitum, vocacuf ^r/.W ; quod diciru »• r^^//«r, 

?ut obli'iutm fXi^ouxrtii-x AH,iecundum quim fiju-. 

r-^ crcnerr^ns movetur , vel fucrit perpendicuiaris * vel 

©biiqua ad ejus planum. 

Co- 
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COROLLARIUM L 

357« Igitur priTma eft corpQS» cujus laceraop* 
poiita AGK , EFO funt aequaiia t fimilia» & paraU 
lela. Namquamprimam fignra generans AGR motu fibi 
iemper parallelo Uta » defcripiic totam longitadinem 
jredae A£ , congruet necei&rio cum EtO • 

CoROLLARIUM IL 

358. Qula dum planum AGR inotu fihi pnral- 
lelo defcribit prifma AGROFH , Inrera AG , GR , 
RA motu fibi parallelo lata , delcribunt (152) parjl- 
lelogramm^ AhFG , GFOR , ROEA ; Icquicu- , prif- ' 
nia AGROFE tot panllelogrammis circumcirci ter- 
minari , quoc runt; latera dercribentis iigurae AGR« 

De^fi kitio IX. 

3J9. Si flguri gcnerans ASCR fuerit paralle- X^!* 
logramum i foiidum EC inde gcnitum Parallelcpipe' ^ 
duin nuncupatur; quod ?v<?//w dicitur , H AE fue^it 
perpendicuiaris ad planum iigurue generantis A6CR; 
iln minus % Mtquum • «. 

CoROtLARIUM L 

3(Jo« Parallelcpipcdum itaque erit corpus, cujus 
oppoiita latera ASCR» £FGO funt (557) aequaliaf 
fimilia»^ paralleia* 

COROLLARIUM IL 

361. Hinc fex parailelogrammis parallelepipedum 
terminatur • Ultra enim duo oppoiita ASCR » EFGO» 
funt etiam quatuor alia a paralielo motu (152) late« 
rum AS 9 SC » CR , R A generata • 

C o R o L L A R I i/ M IIL 

3^2* Qtiia idem parallelepipedum ECglgnieti-* 

nni 
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am pofle concipitn^ ex niotu purallelogrsmmi AEF$ 
fupra immut^ni redim AR, vel ex motu paralieiO'» 
grammi AF.OR fupra immorr»m reftjm AS ; fequi- 
tur , latera oppofit:^ AEl S , KODC , i.ec non AFOR, 
SFGC jequaiia (360) mutud eiTe / iimiaa 9 pd-* 
raiiela* 

Depinitio X« 

Tab ^^^* fuerit qundrntum figura generans ASCR, 

VII* ^ T^^^^ fecundum qunm nujverur , nedum fit 
FlG» I P^^'P^'^^*^^'^^''^ planuni, fed etiam aeqmlis 

lateri ejusAR roliium inde genitum vocarur cu- 
bns , cujus iacus eit idem cum iacere AK quadraci 
ASCR . 

I, CoXoltARIUH 

Cubus igitur fex quadratis aequalibus ter- 
fnlnatur , quorum duo oppolica i\uit eciam inviceoi 
paralieia • 

SCHOLIOK L 

3(^5. Afenjura falitforum* cft cubus, cujus latus 
eft perticae aequaie t diciturque pertica cubUa • HaeC 
autem dividitur in pedef cubkos $ & pe9 cabicns iil 
digicos cubicos»^ iic femper. SQmina autem om&inia 
perticarum» pedumf digitorttiii &c«cubicora0i t qui 
in aliquo corpore contiiicntur ireprehefentat ejus fu^ 
liditatem , nut magmtadificm ipaciif ab eiasiaperfi<* 
cie comprehenfi* 

SctfotioK 11« 

/3^^. Et fancf ffcatf menfbrtf Aiperiicieram eK 
qnadr.)cum t ica menfura folidorum eft cubas^ Siquis 
enim veilet ope perticae foUdttin aenfurarc $ adhi-^ 

ben« 
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bendum ab ipfo foret roiidam unlus perticae : atqui 
ncquit excogitari (blidam unius perticac, nifi etiam 
folidum concipiatur» qaod ubivis iniongam» latnni, 
& profiindum habeat unam perticnm , feu nifi perti- 
ca cttbica concipiatur ergo adhibenda ab ipfo eft 
pertica cubica. Idem de pedibus» atque digitis eft 
dicendum* 

D E F I N I T I o Xl. 

^67, Centrum cvthi GL eftpun£lum I intra illumj ^J!.^' 
quod a fex quadratis cubum lerminantibus aequi- _ "^* 
diHar. - 

Definitio XIL 

^6S. Piramis AFEC eft folidum rot p!;jnls trl- '1'ad. 
angulis ad pundlum C convenientibus terminatum, VI i. 
quot latera funt bafeos AFE. Fig.2. 

Dbpinitio XIII. 

5dp. Angulus folidus C ille eft , qui contlnetur 
pluribus plnnis angulis in apicem umim coeuntibus;, 
Hujufmodi fuiit apices pyramiduni, prifmatum 

D t F I N I T 1 O XIV, 

Ifo. Angtili folidi funt aequales, qui angulls 
phnis numero , & magnitttdine aequalibus conti- 
nentur» y*- 

C O R O L L A R I V M. FigI 17» 

^71, Ttaque li angulus unus folidus ita poni in- 
telligatur iiitra alterum fibi nequalem , ut uniusver'» 
tex fupra alterius verticem cadat ; tunc finguli pla- 
ni nnguli qui (ibi mutud funt aequales , neceiTirio (ao) 
congruent inter fe » ideoquc^ & auguli folidi congfnane 
oporcebit» 

Db^ 
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D £ F I N I T I O XV^ 

Tab* )72« Sl ext^i planDm alicu}us circuli ASB 
VIL ceptum fuerit pundiim ab ccque ducatur indefi-» 
tiita RAF t iigens ci^cumm in A » qunepun£to A fi-* 
xo manente » circa perlnhefi ui ci^cuii convertatur 
donec in eum locumRAF redeatpunde movericoe-» 
perat ; fuperficies a refta Unea RAF defcripta rw/- 
appellatur,- folidum vero , quod a fuperiicie^ &t 
circalo ASE continetur, conus voc3tur« 

D E F I K I T 1 O XVL 

^73. y^xis ccni tfl reCta IIC ex verticc R acl 
bQfcos ceiitrum dud..} , quae fi pcrpen Jiciilaris ilc ad 
bafim ASE , conuni recium eiHciet i fin miniis oblifjuumi 

D £ f I I T t 6 XVIL 

Tab. 374* reclangulum ASHC clrGi immoram 

VII. HC in orbem ducntur, doncc nd etim redcat lo- 
FlG. 4« cum , unde movtri coepit ; folidum SR inde •rcni- 
tuni Cylhulrus dicitur. Cylindri axis cfl immoti reifta 
HC , quae fi perpendicu a-is fic ad bafnr. A VR | cy-r 
liudrum eiHcit reUum ; iin minus obliquum « 

D E * I w i T I o XVIIL 

• Ta«. 5 7<r. $i femicifGulus AliS rotctur circa inim6-» 

Vil. tnm di.mietrum ACS , inte^ra fida revolutione , pro- 
FiG. 5« ducit roiidum fphaera dictum , 5: ejus remipcinhc- 
ria ARS generat fuper£ciem » ^uae Jpbaerifa nuncu- 
patur # 

CoROLLARlUlV< 

Qiioniam dum rotatur femicirculus ARS, 
ilngula puiid ) ejusdimidiae ci-cumferentiae aequ^ili-» 
' ter ll m .e- didant a centro C ; finguia quoque min^al- 
fuperiiciei fpliaericiie ab illa ^enieae i aequidiilabunt 

a ce»« 
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a centT-oC, quod proinde erir triam ceHtrum fphae- 
r?e. Igitur omnes rcclae ex ceiuro C ad fuperficiem 
fph.e-oe ducl fe, mucup funt aequalfcSi &icieofphae- 
rae radii appeilaucur. 

Dbfikitio X!X» 

577. SimiUfs coni, ^cyllndri fuiir «quorum axef 
ftnt diamecris b iiura proportioniles • ac prieterea 
vel funt perpendicuia res ad «aidm bafeSf vel funt 
ad tilas aequalicer inclinaci , 

378. Figurae iblidac re£^ilineae funt JimiUflnxtt 
fe « quae iimiiibus pianis multicudiiie aequalibus con«* 
tinentur « 

Defikitio XXI, 

3Vp. Soliiie autem figurae reclilineae funt im^ 
tuo fimiles » £c aequales » quae fimilibus planis muiti«> 
tudine» & magnicudiiie aequaiibus ^ontiuencur. 

C A P V T II. 

Pe flanorum comurju intcrfc^ & cum lincis 

PROPOSITIOI, 

380. Q / per p$m&»m F dueatur reSa EF in uno Tab. 

i3 plano ACIH^ reBa vero FG in altero LSOR; VI. 
finea BFQ non erit reSa. riG.ip» 

» 

Cum re6h EF fic in plano ACIH, Iiac fane , 
Ht l|bec , ad Q p^-odufia , prodfbit (63) reda linea 
EF(^» ^Ergp fi re^a quo(][ac &ret iinea £FG > duae 

re6tae 
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re^ae EFQ» EFG tranfirent per duo piinda E , & 
F 9 quin mutuo coinciderent » quod eft (14) abfar- 
dum • Linea ergo £FG non erjt re£la • Q. £• IX 

COROLLARIUM !• 

39i. Igiturredae llneae pars una nequit eilein 
nno plano , pars vero aitera m aiio ; alioquin reda 
(3S0) nun eflet linea , contra hypochefim. Ergo in 
illo piano , in quo e(l pars una lineae re^ae 9 tota 
quoque rei^la linea fita eric^ 

CoR-OLLARllTM II. 

Vil* ^^"^ quodvis trianGTiilum RAC in uno ro- 

Va K pl'^no . Si enim ejufdem pars un.i , veluti 

16. 0. SAH, efTet in uno plano , reliqua vero RSHC in al- 
tero ; urique reclae AR pars una foret in uno pli- 
no, reiiqua vero SR in akero, quod eft (i^i) ab- 
furdum • 

COROLLARIUM IIL 

283« Igitur tria latera cujarvb triauguli in eo- 
dem prorfus jacebunt (382) plano 1 atque adeo per 
ipfa femper tranfire poterit planumtiiqae unicuni. 

CoROLLARIUM IV* 

Tar. 3^4- Ptriter duae redae CA » FS fe fecantes Iri 
VIL pntido Rf emnc poflcae in uno piano% Nam )unQst 
FiG. 7.CS, re^ae CR » RS funt in plano (383) trianguli 
CRS; ergo etiam totae C/l» FS in eodem (381} 
trianguU plano eruAt » ac proinde in uno plano ja- 
cebunt • 

CoROLtARIUM V. 

38>. Ergo per duas re£las in aliquo pun£lo in- 
vicem concurrentes , femper traiiiiie (5^4). poteric 
planum » idque ttnicam • 

PRO- 



Oigitized by Coogc 



Ge O M B T & I A E* 

PROPOSITIO IL 

JlV 4em flano; in nno tris c»m iUis flano. VI r. 

FiG. 8. 

Qfiia reda HI aliam AG fecat, utique iii eodem 
erlt cum illa (384) plir.o* Similiter eadem Hl le* 
caiis quQque alum FS^ ent (334) cam illa in eo* 
dem plano; ergo HI trrit in plano reftae AG, & in 

plano redae . Sed re£lae AG , FS funt [exhyp ] 
in uno plano ; ergo ctiam in lUiO erit cum iiiis 
plano» Q. 

CoROI.LAItIVM* 

387. Cum binne pnrallelae in uno femper efTe 
debeant (26) piai.o ; liquet , quamcunique redmi bi- 
na^ parau^ia^ fecantem 9 in uno cile cum iilis plaoo* 

PROPOSITIO III. 

Q/ duo plana AS^ ^^ ./^ mutm feccnt i commn» <p 
i3 nis Je&io CJt' iinea re&^ eri$ • yj|r 

Si fefiio communis CF non fit linea reda » uti- 
que ex pund^o C ad aiiud F duci poterit in plano 
AS re^a (62) Unea COF , Mmjiiterex pundlo C ad 
aiiud F ducere iictbit in plano VE re6am {6i) li- 
neam CHF; igitur duae reclae COF» CHF tranfi* 
bunt per duo pun£^a C , & F » quin mutuo coinci- 
4intf qupd eft (14J .ibiurdum« Qoare fe^io CF ii- 
Hea reda erit* Q« E« P« 

CpR0].I(ARIVM« 

Hlnp binae redae EI , EQ et eodem pun- Tab. 
fto G dttftae» aefueunt efle perpeadicalarea ad Idem VII. 

pla« FxGao» 
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planum Cf J . Nam nmbae fi fieri potefl: , ad Idem pla- 
num fint rcflae. Ergo fi per ipfas (luc:itur (^St;) 
planum GIOK, id priori otcur»-et in (388) redi ^jE, 
reiflufqtie (h^) ^^^^ f"*'" angulus OHG, qunm IFX); 
un ie nn(Tulus OEG at^quabicur lEGy tocuni paru> 
^uod eiV abiUrdum* 

P R O P O S I T I O IV. 

Tab. jpQ^ TTj /,7;;'/;;; EFHG fccans pnrallela plana AS > 
VII. j[ ^ y;^^^-^ fedioaes iit\ GH inviccm 

i^iQ^ii» faralUIas. 

Si fleri poceft » re£lae EF , GH non iint mutao 
parallelae; ergo cum ambie fmt in eodem (ecante 
plano EFilG, necefTirio alicubi (155) in I conve- 
rient . Sed quh redae EF , GH lunt in plnnis AS , 
CR, etiam toue £FI » GHi in eirdem pianis (581) 
produ^is erunt; ergo haec quoque plana in I con- 
venient, quod efl (355) abfardum* Faralleiae ergo 
criint EF,.GH. Q. £. D. 

PROPOSITiO V. 

T 3P'* H reSae quatcitmqwe JQ , OM a ^anss pa^ 
yjj' JD raUeits EF.CD^ AB ficaatar m eademra^ 

Dufla OK ad TG panHela» conveniente cfum 
plmis CD, AB in puntlis N, & K, jung.mtur lO» 
IIN , <^iK , qiiae erunt invicem parallelae (jpf^) » cum 
flnt fecUones plnnorum parallelorumcum plano OIGK; 
iinde qiiadriljtera OIHN, NHCjK orunt par illelcTram- 
ma, quorum proinde latera ON , NK aequnbunrur (176) 
lateribus IH , HG, Pariter (i jnngantur NL , K.VI, h e 
erujit €tiam (j^oj macuo parAUelie, quiafunt feaio- 
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ttcs plani OKM cum parallelis planls CD , AB. Cmn 
rrgo in triiiigulo OKM ilc NL paraiiela ad iacu9 
t]us KM, erit (262) ON ad NK, ut OL ad LM. 
Vidinris lutcm rcftas ON , NK aeqiiales efle ipfis 
TH, HG; ergo U IH erit ad HG, ttt, OL ad 
LMt £. £)• 

L E M M A. 

tur ad qtiodvis pwi&Mm h^s AC rsBa iinea VII» 
RSi quadrafm lateris RA aequabitur quadrato BS9 
Wfa €um reOangulo ASC 14» 

L Sit reAa RS perpcndlcQlans ad l>afim AC» xah. 
qunm propterea bifccabit (i8p) in pundo S» Clim yn. 
ergo aequcnmr AS, SCf crit qaadratum AS acqtu- FiOaxV 
lc re£langulo ASC ; unde addito binc inde quaara* 
to RS , tumma quadratorum AS , RS aequablmr 
quidrato RS, una cum re£langulo ASC , Sed iumma 
quadratorum AS , RS acquatur (311) quadrato RA; 
crgo quadratum RA aequabicur quadraco RS , una 
cuoi redangulo ASC, 

n. Si vero RS fecet oblique bafim AC in S , Tab. 
ad hanc deraictacur ex R perpendicularis RE , quae viL 
(i8p) biiecabic ipfara in punf^o E. Cum itaque re- Pjq^kJ, 
cia AC fit divi/a bifiriam in pundlo E,&; in partes 
inacqualcs in punflo S , quadratum AE (3i8)aequa- 
bitur quadrato SE , una cum re£langulo ASC ; unde 
adJito hinc inde quadrato RE, fumma quadratoruni 
AE , RE,reu quadracum (511) RA aequabitur qua* 
dratis SE , RE , una cum redlangulo ASC , feu ae- 
quabicur (511) qUadiatO Ri»> una cum redangulo 
ASC. Q. E. 



l PRO- 



130 



PaRS TElTIil 



PROPOSITIO VI, 

Tap» ^ff3a quaepiam AC fuerit pcrpendicularis 

\T \ ^ aJ binas OE , SK du^as per pun&um C in eo" 

iGflft^'^'^ P^^^^ -S^O/k^ ; etiam perpendicularis erit cuivis 

{ilteri VF fer idetn pun^um C in eqdem flano fra- 

duHae^ 

Sumptls nequallbus CE,CR,& jmiQ:i RE ,,quae 
ipfi VF occurrat in punctp H, ducintur AR , AH, 
AE . Qai.i duo btera AC , CR triangUii ACR ae- 
qunntur ( e>: conftr ) lateribus duobus AC , CE tri- 
tnguli ACE , & redus angulus ACR aequ:\iis eft re- 
Cto alteri ACE; eti:im reliquum iatus AR (io6)e- 
rit re'iquo AE :iequale , unie iib ^celes erit trian«^u-. 
luni rt AF, 'idtoque qu;idrntuui AH, uni cum rettan- 
gulo RHE aequabitur (^92) quadri^ro AR.feu (311) 
quadratis AC , CR . Sed in triangulo ( ex conjlr ) 
ifofcele RCE quadratum CR aequale (3p2) aua* 
dracp CH una ^um jedangub RHE ; ergo quaqra« 
ftim AH ,ana cam redlangulo flHE aequ fbitqr qua-* 
drntis. AC,CH, una cum re£^angmo ilHE , & abia- 
to liinc inde re£^ nirulo Ri E, quadratum AH ae« 
quabitur quadratis ACt CH » r^uique (325) proin« 
de erit angu us AC" , & aC perpendicoiaris ad re« 
^am. lineam VCF. Q* D. ' ' 

CORPLLARIUM L 

394. Hinc eadem reda hC ^ qaae perpet^dl^a-c 
laris efl ad bmaa OE » SK 9 perpendkmaris (}4^). 
quoque erit plano SQKE» nameftctiamperpfndicQ^ 
iaris(3P3) ad fingulas a^as redbf per pi)AiS^mi| CiAeo« 
deoiplanp (radttttait 



9 
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}p^/Unde fi aliqtia re£^a AC perpendlcularls Tai» 
Cc td tres redlas CE > CD , CF hae in eodem ja- Vll. 
cebunt plano • Nam (i per dats redas CE , CD tradu* FiQ^i^ 

(|95) pUno ECHB, non fic tertla CF cum illlf 
im Imc plano, crtducatnr perbiMs CF, CAaltemni 
«Itliaiii ACBG»qQod priori occarrat(388) iii CB re» 
Si, Cum itaque re(^a AC iit ( ^jr i;^ ) perpendicu^ 
taris^ad bioitCfi^ CD erif ()5h) qooqae ad redim 
CB iporiiMlif '» U ideo redus eric angufos ACB* Sed 
fcAas quoque ttt (0Jt kyp) ti^las ACF; igitur 
«Bgalos ACB aeqiitbitiir ACF» tocamptrci» qood 
ift akArdnot* 

' CorollarivmIII. 

i 39& Piriter ii fphterafli ttngat planam QN in ^^^^ 
Os tedaAO excencro adjconca^m dada» perpen- ^^^* 
^Hcalarif eric ad idem plaimm* Nam fi plaaam can- Ftot>^ 
gens QN , & (phaera lecencar dadbas plaiiis per ra* 
Siiim OA tradadis » quae tn Iphaera prodacent qui« 
dem cireulot OGP t ODP » in plano' aacem Q V re« 
Aas (388) CV , IS ; acique hae cangent cii^calos OGF^ 
ODr eodem in pun^o O > It ideo radius AO per< 
pendicularis (126) erit ad binas CV, IS, prop' 
cerea etiam (3^4) ^ plaoum QN • 

S C H O L I 0 K* / 



3^7. Hinc fi g]obu$ perfede levi^atus inciim- 
ftat horizontali pl.mo QN pariter levigato, ac teilu- vJf* 
rem tangenti in O; ift non quiefcer, nifi fierit coU p 
locatus ad pun£lumO, Ponatur enim globus ad pun- 
^uml»& jungatur AI . In trinngulo rcdangnlo AOI 
iatus AI angulo re^o oppofitum , majus efl (iSi) 

^fvm AO» ideoqae giobus coiiocatus ad punduni 

Iz I, 
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Tab. 
Vil. 



I , non potdl qui^erq in ^op Joco^ vi gravU 
tatis indelinenter roliicitatus ^ debebit' defcendere 
^r&Ls 09 uc Ust i^gh acctdat «(i. ccfmmm tfrrae* 

P R O |> O S 1 I O VII. 



ftmfh fiMmf 



Iff pFano A€ 4iiaa' ^tialikt rOk^ ¥t » ad kiMl 
expun&eOdeaiirtatttr perpeniiieiilnriaOH. Dcn li» 
plano • AO exckata .ild tFI^ ijerfteitdiciilari HS, adt 
ftafic demtitacar «x pti»6b O perp|oditelaiti» 0&-« 
dico » hanc quoqae efl^ pei^pendiciiiariMV |diaitfl|l 
AC. Jungantttr eoin» OL,, L^^.Qjii^ 9^u> eft (^^ 
ro'{/?/- ) angulus OlTL ^ qiiadratttnK OL aeguabltur 
(311) quftdratis OH , HL sftd ilfr re£hi»f <«rmj?r> 
quoque angulum ORH , quadraflW 0[i ae<|«da.eA 
(311) quadratis. OR , RH •, erga quadrata»' OL: aii» 
quahitur quadntis OR , RH , HL. B^nuin ob rr* 
&um ( ex ionftr ) angulum RHL , duo quidfatft RHr 
HL nequantur (311) qundrato RL ; ergo quadratuitt 
OL aequatur quadratis OR , RL , reclufque (315) 
proinde ertt an<julus ORL , Sed re6hi$ quoque fa^ 
cVjs ell -angulus ORH ; er<ro OR perpendicularis eft 
ad binas RL , RH , arque adeo erian» (394) perpeiw 
dicularis ad plaiium Jatunv hC^ (jL £. F. 

pRoposiTio viii; 



♦ »■ 



TAft» 35)5^. MJferpenfiictilaris' FI ex quoviy punSo F ^« ^ 
yi^ Jl planum CO du&a , breviffima eft omftium rr- 

FiG ^a^»^* % ftme €X e^dem^ gimSa' ad $dem fUmum duci 
pojpm^, ' • • , ^ 

Ducatur a paiidv Fad phmmi ^uaeviiP Alla^r^^ 
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£la FG, & r-tfi^^itj^ GI. Cuai FI nerpendicula-is Ht 
nd p!:!nuin CO , utiquL- reclus erit ;ingulu5 FIG, 

ac p^oinde acutus (i<^5)nlter anguIusFGIi unJe la- 
tus FT erit (181) nuriUs iate^e ;flio FG. Simili mo- 
do ollendani , perpendicuiarera FI minorem efle alia 
quacumque re£ia a pundo F ad pi^num da^i ergo 
omniuja brtfviiiiina eit FI. £• D. 

CoROLLAfttUM t» 

400« Cam cnid taiitum re^a omnium brevifnnia 
demitti queat ex pun^ fubiiml F ad pianum da^ 
tam CO; anica quoque e< punQo F ad idem pla- 
nam poterit dud perpendicubris FI • 

C O R O L L A R I U M IL 

4dt. SinuIItef quia diftatitia pundi F a plano 
CO eft re6la breviiHifia omnium» quae ex illo 
fXLnOo ad phnum duci poiHmt ; feqoitttr » perpendi« 
eularem PI efie diftantiam pundi F ab eodem pia« 
no CO. 

CoaoLLARIUM llh 

461« Quoniajil dititudo cttjttArii foUdi CFE A tft f^f^^ 
diftintia verticis Ca bafi FAE ; perpendicularii CS yu] 
ex vertico ad bafifn dufta • altitudiiitm foiida tAU Ftr / 
bebit M 

COKdttAkllTM IV»^ 

405» Cum planorum parallelorum diftantlne (3 54) 
fint aequ iles; aequabuntur redae omnes ex uho pU* 
no ad iibi paralieium perpendlculariter dudac 

« 

CoROLLARll/M* V» 

404. Et contra fi aeqlientur rc£^ne omnes cx ufro 
plano ad aiiud pcj^peodiculariter du&ae i duo haec 

J J ' pla* 
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plana eandem ubique (401) fervabur.t diHantiam in^ 
^ter re, atque^adeo eruru mutuo (554) paralleia. 

P R P P O S I T I O IX. 

Xjy* 405, T ineae reElae IG , OE y qf/ae eitjem plano CH 
•P Lrf funt fifirpendiculsres > funt^ qmaue invicem 

Jundla GE , ad hanc in plauo CH ducatur per- 
pendicularls EF aequalis ipil IG , junrranrurque EI > 
FI, FG. Cum iii triangulis IGE, GEF duo latera 
IG , GE aequentur ( ex eoftftr ) duobus FE 9 EG , U 
redns (348) anguius IGE aequatis ' Iit {ex confir) 
redo FEG, liquet rcliqua latera lE , GF aequali^ 
(106) etiam eile. Igitur triangula 1GF,IEF funtmu- 
tuo aequilatera , ac proinde ($3) anguU IGF» lEF 
aeqnales . Sed IGF reaus (348) eft , ergo redus quo- 
qur erlt lEF . Redi autem funt anguli ( ex eeifir ) 
GEF f (348) OEF \ ergo FE perpendicnlaris erit ad. 
tres redas EG » £1 » EO » atque adeo OE eft in pla- 
(3515) re£hruni ElyEG. Sed etiam IG in eodem 
e<^ plano (382) re£Urum El» EG^ ergo redae IG, 
' OE in eodem iunt plano 9 quae idcirco ob reflos (348) 
internos angulos IGE, OEG» erttnt(i4p) mutud pa- 
rallelae. (J. E. D. 

PROPOSITIO X. 

Tab. 4o(^. Q / paralietarum JG^ OE maKr perpendicularis. 
Vn» i3 fit ad planutn CH , etiam altera OE ferpen*. 

flG,io,dicularis erit ad idem planum . 

Per parallelas IG, OE traduclo plnno GIOE, 
quod (388) alterum CH lecct in rc£ia GE , jungatur 
lE, quae ctiam erit (387J in piano GIO£. Dein in. 

* ' pUno • 
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phno CH dac3tur ad re£l.im GE perpendicularis EF, 
ji^fi 10 aequ jjis, jundiique FI, FG,redus,ut luprn (405), 
uilenderur nn^ulus FEI.Sed rectus eft quoque {ex canjb') 
nngulus FEGi ergo erit FE perpendicularis ad binas 
EI , EG , atque adeo etiain(394) nd pljnum GI02, 
redulque proinde erir (348) anguius I EO , live OEF. 
Verum ob parallelas IG, 0E,& redum (348) angu- 
lum IGE , etiam reclus eric (132) anguius OEG; 
ergo OE perpendicuiaris erit ad bin:)s EF, EG , at- 
qae.adeo eciam (3^) ad planum CH« Q« £« D. 

C O R O L L A R 1 U M L 

407« Hinc t% punfto G ad phnnm CH excu^}' • 
birar perpendicularis GI f ii ex quoiib^ pnnQo O • 
extra planum demiiia (398) perpendicuiari 0E| ad 
fcand punclo G a^atuf parailela GI« 

CoHOLLARlUM 11« . 

40^« Si pef PA perpendicularem pIam>SB» trai« Tab. 
iciatur quodvis pianom GROL» Iioc quoque perpen-» VL 
diculaf e erit eidem plano « Nam fr ex quoiibet pun« Fig»3o* 
60 1 plani GROL demitcatur ad communem fec^io^ 
Aem GL perpendiculitris IH^ redU9 etit angulut 
iHAi Sed re£his quoque (348) eft angulus FAH^ 
quippe PA liipponitur ad planum feda; ergo duo- 
bus reditaequantuf dno interni ^nguli IHA , FAH, 
lc pfoincie parailelae (i4p) erunt FA > IH* Sed FA 
eft pf rpendiculnris plnno SE ; ergo eti^nl IH per- 
pendicuhris erit (406) eldem plano , atque idcirco 
planum GROL pcrpendiculare (351) eric ad idem 
planum SE* 

c o A 0 1 1 A s 1 1/ II nL 

40P* Similiter redae K0> HF ciLlem GR p^!- Tar.* 
rallelae , licet non fint cum illa in eoJcm planojfunt Vlf, 
ttiam mutuo parailelae* Nam fi iu plano parallelao PiG«ip. 

. 1 4 , rum 
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wm KO, GR da^a AL perpendiculiri (112) ad 
CRf hutc ex L excitctur (87) perpendjculari& LE 
in plano parailelaruni HF , GR • U jungatur AE ; 
iitique GR perpendicularis eric ad binas LA , LE ^ 
& ideo etia» (3^4) ad planam trimguU ALH . 
. Ergo ettaai redae KO » HF » qoae font eidem GR 
parallelae , perpendiculares (406) enut eidem plano» 
ac proindc etiaiii mtuo (405) parallelae. 

^ PROPOSITIJ) XI. 

Tab* 4Io« eadem re&a OB perpeniienlaris fie ai A§ 
VIL 3 pima MN, BSipUma bgee erimt mvieem pa» 
FiG% ZO0 raHfla . 

Sunatur in plano MN ^odlibet pun^him F » 
fttque ex hoc ad planum aliud RS demittatur per- 
pendicularis FH , quae (405) eric ipii OE parellela, 
ideoque etiam (406) perpendicularis plano MN . Igi- 
tur junftis OF , EH , re£li (348) prodibunt quituor 
anguli E, H , F,0, unde quadrllateruni EOFH e- 
i^it (4J) re£iangulum , & ideo refta FH , quae per- 
pendicubris eft plano RS , aequabitur (177) rcitae 
GE perpendiculari fimiliter ad idem planum. Pari 
^modo oilendam , eidem OE acquari alias reclas omnes 
a plano MN ad aliud RS perpendiculariter cuiftas; 
ergo haec duo^plana erunt (404) invicem parailela 

PROFOSITIO XIL ^ 

Tab. 411. C ihtnae reSaemutuo fe tangentes OA y OVai 
VII. i3 htms alias fe mutuo tangentes RI, KQ^fint 

F«i»*o» parallelae ; €tiam pkma per ipjas iaSat erm iuvieem 
paraiiela . 
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Ex O demifTa OE pcrpencHcuIari (^pS) acl pla- 
num KS , in hoc ducatur EL ipfi Rl pirallcla • 
Quia OA , EL lunt ciclem RI parallclac , urique (40^) 
piirallelae quoque inter fe erunt , ac proiiide duobus ' 
re<^is acqunbunmr (132) interni anguli AOI' , OEL« 
Sed quii OE eft reda ad planum RS • reaus cile debet 
(348)anguius OEL ; igitiir erit rctlus etiani reliquus 
AOE. Simlli modo duda EH ad RQparaiieln,ollendain 
rcclum elle angulum VOE ; igitur EO perpendicula- 
ris cfl ad duas OA , OV, atque adco perpcndicu» 
liris erit etiam (394) plano MN. Sed perucndicula- 
ris eft ( ex conftr ) quoque plano RS ; ergo pcrpen.' 
dicularis erit utrique plano, ac proinde plana AiIN» 
RS erunt (410) invkem parailela. Q. ii. 

L £ M M A. 

412* hhiae reUne OA9 OV fint parallelae ad hi" Tab. 

O nas HJt RSL etnlefn extftentes cum illis VII, 
flano} ae^uaks comprebtndent angulos AOV ^ IRQ:, FlG«2X* 

Du£ta per O » & R re^ OH , Intcrnus ang^* 
lus AOH aequalis erk (i34)excerno IRH . Pari mo» 
do oftendam» etiam internam angulnm VOH ae- 
quari externo QRH; ergo tottts angttlus AOV te« 
qoa^knr toti IRQ» Q. £• D. 

PROPOSITIO 5011. 

4x3« C/ hinae reBae OA^ QV fnt paraMae ad Bi- Taiu 
^ nas Rft RSL ^ i^* eodem exifienees cnm ^^H* 
ittis plano ; aefuatet compretendent angnlos MfV^ Fio.20« 

Quia binae OAp OV paratlelae funt ad binas 
RI, R(i, plana per ipfas 4u^> erunt (411) mutuo 
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^nllela , unde ex ponfiis quiboflibet O » F » O 
demitcantar adpIanumRS perpendicuUres OB » FHy 
^ GL, hae udque (403) aequales enint 9 & mutuo 

(405) parallelae > ac proinde aequ.iies (151) quoque , & 
'parilielae erunt illas jungentes OF & LH , FG & 
HL , OG & EL . Igitur triancruia GOF , LEH func 

inutuo neqiiilatera , 6c (83) an^ulus GOF , five AOV 
acquubitur LEIi . Jam vero ( ex hyp ) RQ cft id 
OF parallehi , & a.l eandcm pnralleln eft quoquc EFF; 
igitur parallclae erunt (409) etiam RQ, EH. EoJeni 
modo o/lendam , parallelns quoque efTe Rl , EL; er-# 
go an^ulns LEH (412) aequ:ibuur IRQ. Oftendi au- 
tem ann^uium AOV aequn»-i angulo L£H ^ ergoetiiim 
aequabitur aiceri IRQ. Q. £• D, 

C A P V T IIL 

/)e Taralklepipedmtm 9 ^ Trifmdium fymft0f 
mafis principalibus y eorunijuc folidi^ 
i $atibHS0^ ' 

P R 0 P O S I T I O XIV^ 

^Ai» 414, T fT qmvsf psralMepipednf RH piamm tranjlre 
VIL 1 pQtefi per adoerCwum piaaorum diagoualff 

In paralfefogramma FRCG eff CG parallela (49) 
ad RF , & in parallelogramma Jiltero RAEF eft AE 
ad (4p) eandem RF parallela ; ergo (409) paralle- 
lae etiam inter fe erunt CG , AE, qu.ie idcirco 
erunt in uno (26) plano. Arqui in eodcm cum il- 
lis plano 0^7) lunt quoque di 'gon iies AC , EG , 
quae illas lecant; ergo per diagoiiitles AC, EG pla- 
num trannre poceil. Q. E$ PRO^, 
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. P R O P O S I T I O XV, 

41 5, T) lanum tradti^nm per dtagonales AC , EG , 1^1?* 

J p^ralhlepipedum fscat in duo prifmata ae^ n 
quaUa , ir ftmliia . rvLll. 

Quia AC fecat p.irallelas AR , LC , angulus R AG 
aequaiis erit (132) alterno ACL . Pari moiio confta- 
bit ,etiam angulum ACR aequari alterno CAL ; ergo 
trianguium ARC, qnod (176) eft aequnie triangulo 
LAC , eriam ilnii'e (275) ipfi erir . Idem diccn .lum de 
trinigulis EFG, EHG. Sunt vero aequalia , & tlmilia pa- 
rallelogramma (362) oppofita RAEF , CLHG , nec non 
RCGF , ALHE ,& denium parailelogramnuim ACGE 
iitrique prifmati eft commuiie; ergo prifmata AR- 
CGFE, AI.CGH£ fimllibus planis multitudine , & 
magmtudiRedequalibus continentur , ac proinde(37p) 
eruiit aequali.i , ta iia»iUa • Q. £• O. 

CoROLLARIU M. 

• « 

4X<$. Hinc prifma alteTutrum ARCGFE dinu- 
dinm eHc paraiielepipedi RH« 

PROPOSITIO XVL 

■ 

417. ryaralieiepipeda FPKHLOGA , FRQHiyEA , Tab. 

Jl q»ae eaidem babent hafim AFHL > wm^ VII. 
dem pariter aieitudinem , ac preinda exifiimt imir Fig* 23» 
paraiieia piana AFHL p GPQV , funt aequaiia ktter fe^ 

ParallepipedamFPKHLOGAinduo atia divida- ' 
tar ope plani SCRE adverfts planis AFPG» LHKO 
paralleli , junganturq»i^ HH , EL . Prifma FRCSEA 
dimidium eft (416) parallelepipedi FPRCSEGA. Simi- 
liter prifma CRHLES <limidium eil (416). paralie-. 
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lepipedl CRKHLOES; ergo totum prifmaFRHLEA 
diroiiium erit parnllelepipedi FPKHLOGA . Eft au- 
tem dimidiuni (416) quoque pirallelepipedi FRQH- 
LVEA; er<ro narnllepipedum FPKHLUGA aequatur 
alteri FRQHLVEA. Q, E. D. 

CoROLtARlUM* 

418« Si panilelograinimim AGOL famataf pro 
bafi parallelepipedi FPKHLOGA p aicerum vero pa-» 
sallelogrammum A£VL prlori (20$) aequale» fnma* 
tar pro liaii alteriut parallelepipedi FRQHLVEA; 
haec parallepipeda aequales balts habebunt t eruntque 
aeque (403) alta , cuni fmt inter piana parallela FP- 
QH , AGVL . Ergo etinm acquaiia (41 7) erunt paraile- 
lepipeda acque alta , quo/ am baies iiinr parniieiogram* 
laa aeq[ualia inter paraiieias lineas coiiilituta. 

PROPOSITIO XVlh 

4ip, Q oliditas cu]ufvis parrdlelcpippdi re^i RG ha* 
Tab« i3 bentis rchangulam hafim AROE ^ aeqifaturja^ 

ex bafi eadem in aUitudincm KL dtdia* 

F1G.24. 

Latera RA, RO , & altitudo RL in partes quot- 
cumque , veluti in pedes , divifa ccncipiantur , Ho- 
rum pedum trcs lunto ex. jrr. in RL , duo in RO > 
lc quatuor in RA , ut inde bafis AROE conftet pe- 
dibus quadratis brs quatuor , nempe oQto . Deinde 
eadem baiis AROE ferri intelligatiir verius LSG ea 
lege , uc £bi ipii feoiper maneat paraileia • Saneduni < 
abibiveric pedemunum £P , iiquet ftngulcs ejus pede^ 
quadratos umim pedem cubicum deibripiifTe t baiim 
▼ero ipfam odo . Rurius ubi ablblverit fecun- 
dum pedem FH t * iiii^uii pedes qaadrati bafis 
prodaxerunt denao pe£m cubicam ahum » baH^ 
.vero 0^0« Demum quaudo baiis pcfteiierit jnLSG» 

hoc 



y 
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boc ellf vbi tomm parallelepioedam dcfcripferit » mt« 
nifeftuffi cft » ipfam pedes cubicps ter ocio , fcu vi- 
ginti quatuor produjdifie . Igitur pedes cubici paral«. 
Wepipedo redo RG cdntenti , vis^inci quatuor enintt 
quot ncmpe emcrgunt^^ fi numerus pedum quad a- , 
torum bafeo» ^OB per ^>ittmerum pe Uim aiticudi* 
m$ RL multipticetur . Quare (jW) foiilitas paral:e- 
lenipedi reai RG aequuur fado tX M caiem m 
idticudinem dofia , Q. B. D* ^ 

410. Eademdemonftratiohabetlocum etiamdum 
reaae II \ , RO , RL incommenfurabiles fupponnnturf 
dummoio numcrus pr^rtium aequalium, inquts iiUc 
diviriie Tunt ,augeatur,& magnitudo mlnuatur v\ in** 
fnitum, uc ea quie fu jerfuut, 6f concemnunciii: , in- 
d^iiiuc^ pafva eyadiint» 

COROLLAUIVM 1« 

• 

421. Q:iia cubus SO eft parallepipedum , cu- Ta»/ 
}us alticudo \S (363) adaequat latus AE bills qua- V T. 
dratae AROE; hujus q-^oque foliditas erit aequaiis fiQ.z$, 
faao ex quadraco AROE in aUitudincm AS , five m ; 

latus AE. Igitur pofica AE 3 pedum , 9 pedum 
qnadratorum erit qu?dracum AROE, ^ cubu* iiO 
^7 pedes cttbicos coacinebiCf 

CoROtLARIUM n* 

422. Liquet ex di£lis dimenfio muri , cujus ubi- 
que eadem eft craflitics . lile fiquidem hibenduseft 
veluti parallelepipedum redum, cujus longitudo ,la- 
ficudo , acque pro^dicas iit prorius eademt quae 
in nuirp. , 

CoRotLARiiriini. 



BinQ C^iiiw corporis tttcuinqac irregu* IX^. 
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laris feqnenti mcthoclo innotefcet. Imnierge cor- 
pu$ pariillelenipedo lA reclo,&cavo, atque ipfl af- 
tula aqua,probe obferva altirudinem LE aquae »cui to- 
tum corpiis immeriqni eft. Deinde extra^o corpore^o- 
ta denuo altitudinem aquac LG. Demam ex LEiubtrah^ 
LG redam , uc fuperftes fit G£ : dico t foUdi^tein cor- 
poris quod aquae imn.erfum erat, efle aequalemfa- 
&o ex area reclanguii FCG duda in redam G£ , 
Nam hujurmodi corpus aequitur pv^Helepipedo rc- 
£tO DFCGE habenti pro bnil aream reclanguii FCG» 
& pro altitudine redam GE : fed foliditas hujus pa- 
ralleiepipedi aequatur £i6to ex ejus baii FCG in ai- 
f itudinem GE (41P) duda ; ergo etiam fblidicas cor- 
|K>ris (tari eidem £ido ae^ualis erit ^ 

PROPOSITIO XVIII, 

Tab. 414. Q oliditas parallelepipfdi reffi SO hab^ntis pa^ 
VIL ,3 ralMogrammam bafim AkOE ^ afquatur fa&9 

fMdfm bafi in aUii^udinem ASdu3a*, 

Ex A , 6^: E demiflis (112) ad RO perpendicu- 
laribus AF , EV, intelli^atur fuper rectangulani ba- 
lim AFVE conllicui pa';>llelepipedum r^dum, & 
aeque altuin, quod redo SO erit (41 7) aequale. Atqui 
folidiras illius p^rallelepipedi aeqmtur (419) fado 
ex re£l;inguia baii AFVE in alticudinem AS ; ergo 
& foliditas paralleiepipedi SO erit aequa.is fa£to ex " 
eadem bafi AFVE in alritudineln AS . Scdbafis AF- 
VE (203) aequatur bnfi AilOE; ergo eti;im iolidi- 
tns Dirallelenipedi SO erit leqmlis fa*^o ex bali 
AROE in altitudinem AS . Qr U 

r 

PROPOSITIQ XIX.* 

^AB, A25. Q olidttas pardUelepipedi obliqui CE aequatur 

Vlh Ofa&^ ex kafi QHBP 99 tt^M^mM 
Ft€.a7y Si4* 
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Supr.1 baiim GHEF conftimi intelllgatttr paral- 
Wepipedum rcdum, & aeque altum,quod erit^^i^) 
obliquo CE aequale . Sed redl illius foliditas. (419, 
424} aequ.itur flicto ex bifi GHEF in altittidinem RV 
ereo & i blidicas obliqui C£ eidem fa^o fKquaiis eric 
Q. E. U ^ 

JPROPQSITIOXX, 

^26» Q Olidhas eujufvisjprtfmath trhnguiarh CAR^ 



kJ a^qmitur fa^p tx pa/t QFJ^ in aUha* 



AB. 



VII. 



Completo parallelpfframn» GHEF^ ^upra fllud. 
^rigi concipiatur ' paralieiepipeduni aequealtum CE« 
Priimt CAkFEG aimidiu9i eil (^16) parailelepipedi 
CE: led hu jus ibiiditas aequatnr (41 p.424.42 5 ) fa6to ex 
|)afi GHEF in altitudinem K V « ergo & loiiditat priA> 
maeis aeqn-ibitur fjdo ex climldia bafi GHEF in al* 
tituiinem RV , Atqui tripnguium CFE , quod bafi* 
eft priimatis , dimidium eft parallelogrammi GHEF; 
crgo roiiditas prifmitis CARFEG aequabitur fa^p 
bafi GFE in aititt>dinem RV. E, D, 

CoROLLARiyM If 

427. Hinc foliditis cujufvis prifmatis polygoni Tab. 
AH aequatur fa6lo ex ejus hafi in nltitudinem ducl.i. VII. 
Nam hoc p^-iOna polygonum in trianguLiria aeque Fic. 
alta refolvi potefl: , quonim bifes ium triangula SVO, 
OVH , HVG. Cum erijo horani pri matum foh^dita- 
tes adaequent fic>i ex fingulis bafibus ifi communem 
altitudinem {426)duftis, evideris eft, foli iitatem il- 
lorum fummae , leu pri''matis polyfro^ i AF-I effe ae- 
qualem f'6lo ex baii poiygona SVCitiO in altiuidi» 
|ie9i4u^» 



Co- 
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^.8 Si bafis SVGHOfuerk polygotmm rcgula- 
„ dreulo circumfcriptum , cujus laterum nume. 

Vto circulo,& prifm» polygonum pro cylmd.o po. 

lis fifto ex bafi in altitudiaem dufta. 

CottOI,LARIUM ni. 

Ato. Com foHditas prifmatis cujufvis habcatur 
„ bJs, areain altimdinem(4»7) duaai liquet, qu.ie- 
"mquc prifmata fore aeqnaUa. fi foetutt ae^ue aUa, 
4( «^ualei bafes habqerinc ^ 

PROPOSITIO XXI. 

PAralMeptpti» , prijmata^if lyliniri funt^ 



Tab. 4J0 
VUI. 



Sunto dno paralleleplpeda AF , EV , quorum 
faafes L, S, a.titudincs vero AH, EG.Ratjo com. 
Sof ta b fis L ad b.fim S . & altitudiiu. AH ad d- 
irtudinem EG eft iHa , quam habet 5*«» « 
antecedcntibus, r.imirumex bafi L in alutudwM» AH, 

ad faaum ex cc.nlequentib«s . r*^'^. ««yX». 
altitudiuem EG. Sed parallelep.oed. AF fi^.^e» 

AH , & foliditas parallelepipedi EV 
ev bafi S in altitudinem ,EG ; ergo rat» 
bafis L nd bafim S, & akirudinis AH «d 
EG eadem eft ac ratio P"allelepipfdi.AF ad p««U 
vWioedum EV, ideoque haec folidamter fe eru«r 
Salem compofita ratione . Eadem denjonftm.a m 
cylindrii, & ptifmatibtts tocftW habet. <* 
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CoROLLARIUM. I. 

4)1. Cum etiam cubi AF, £V iint parallelepi- Tab. 
peda 9 ilii quoque (430) erunt in ratione cofflpofita V ilL 
itiium L » S » altitadinttm AH f £G« Fig»3.4* 

COROLLARII/M II* 

432. Et qiiia ratio baflim I^» S componitur 
(329) ej^ rationibus HR ad GF9&HO ad GI; con- 
lequeni eft tUt ratio cubi AF ad cubum £V compo- 
fita (431) fit ex tribus aequalibus rationibus hR ad 
GP» HO ad GI,«c AH ad £G» feu tripUcata(237) 
iic rationis lateris HO ad latus GI* 

CoROLLARIUM III* 

433. Ratio itnque triplicata duarum redarum 
quarumiibet HO , Gl eadera eft,(432) ac ratio cu- 
borum AF , EV fuper illas redias , veluti fuper la- 
tera defcriptorum • 

PROPOSITIO XXIL 

N 

ubus AF eft ad ciibum EV in rattone eom 
pojita quadrati lateris HO ad qnadratum la 
fcris GI9 & cj^ufdem Utcris HO ad latus GI . 

Cubus AF eft ad cubum EV iii ratione (431) 
compoftta bafis L ad bafim S , & a titudinis AH ad * 
altitudinem EG . Sed bafis L cft ad bafim S , ut qut- 
dratum lateris HO ad quadratum lateris GI, & al- 
titudo AH eft ad altitudinem EG , ut btus HO ad 
)atusGI;ergo etiam cubus AFeritad cubum £V in 
ratione compofita quadrati lateris HO ad quadratum 
laterisGI, lc ejtt^Ucm hteris HO ad latus GX. Q* 

. ' ' K PRO^ 



- Tab. 

- vin. 

FiG.3*4* 
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PROPOSITIO XXIII. 

vLli. ^ portionales f ilUnrmm quoqve cubi propifrtifKM- 
5» matub erun( , 

Qula A ell ad E , ut (^;^ C ad F , ratio A 
ad F e:idem erit cum raiione C ad F , & rntio 
qunclr ti A ad quadratum E eadem erit cum ratio 
lit' (359) quadr;^ti G ad quadratum F. Il^itur ratio 
compolita qua.lriti A ad quidratum E , & re£lae A 
ad E , e<i leiii erit cum rjtioiie tompollta quadrati 
C n i ou.idr;uum F , & **ed.ie G ad F , Sed cubus 
A efl: ad cubum E in ratione compofita (434) qui- 
drati A ad qu^rl^-uum E , & redae A ad E , £i 
cubus C eft ad cubum F in iMtione compofita (454) 
quadrati C ad quadr^tum F , & re£^ae C ad F ; 
er»o etiam cubus A e^ it ad cubuxQ £ 1 ut Gubus C 

(iUbum F« Q. P« 

P R O P O S I T.I O XXIV • 

436. T) ropeirtimem paralleleplpedorum , cyiindrorum 
Jl 0e prifmatum reQi$ ii&eis exbibare • .'. . 

Tab^ Sunto duo piarall^elepipeda AP , E V , in quibus ba* 
VIIL ^ ^355) hA^m S, ttt refta CO ad Z».& 
Fic I 2 d^^^tvdo AH ad altkvdinem EG, ue reda Z ad M: 
''^'•'^•^* drco » foUdum AF efle Bd aliud EV , ut reda CO 
. ad M. Nani ibiiduoi- AP eft ad folidum EV }n ra* 
tione (430) compofita bafis L ad baiim S, & altitu- 
dinis AH ad altitudinem EG • Sed ratio ba& L ad 
• bafhai S eadem eft ac {ex conjlr) ratio CO ad Z » & 
mio altitudinis AH ad altinidinem EG eadem. eft 
ac (ex covjh ) ratio Z ad M^ ergo eciam roliduoi 

AF 



r 
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AV crit ad folidum EV in ratione compofita re£lae 
CO ad Z , & ejufdeni Z ad M , hoc eft (332) ut 
reda CO ad M . Idem de cyiiadris 9 ^ priiaiaci- 
bu« e(l diceaduin • Q. £• D* 

GOEOLLARIUM L 

437. Hinc aeque alta parallelepipcda AF , EV r.i- Tas. 
tionem bafium habent . Nim cum (ex conftr) AH Vlll. 
fic ad EG 9 uc Z ad M, (incque {ex hyp) ae^aaies Fig*6*7 
AH y EG ; ttcique etiam redae Z , M aequari mn- 
tu6 debent I atque adeo CO eritad Z, ut (224) ca- 
dem CO ad M . Sed ibliduni AF eil ad aliud EV , 
ttt (4$<^) reda CO ad M ; ergo etiam folidum AF 
eric ad aiiud EV , ut redia CO ad Z , five ( ex 
conflr) ut baHs L adbaiim S« Eadetii demonftratio 
prilinatilNis quoque conveiiit» ac cylindris» 

CoROtLA&IUM IL 

438. Si parailelepipedum SO» & prifma trlan-* Tab* 
gulare CRAEFG aequales habeant alticudines SA » VII» 
RV; enint ipfa inter fe» ut bafes AROE» GFE, ¥10.260 
Nam completo paraltelogrammo GHEP , fupcrque iU 27« 
lud eredo parallelepi pedo CE eiufdem cum prifmate 
altitudinis, utique (437) paraUelepipedum SO ad 
CE erit, ut bafis AROE adbaiin GHEF.Sed (4,16) 
parallelepipedum CE eft ad prilma CRAEFG , uc z 
ad f , five (176) uc illius bans GHEF ad hujus ba* 
fin GF^ ; ergo ex aequo , parallclepipedum SO erit 
ad aeque .iltum prifiua CRAEFG» uc biils ARO£ 
ad baiim GFF . * 

COROLLARIUM III. 

4^9. Hinc fi areie parailelogrnmmi AROE, & 
trianguii CjF£ aauicipacencur per re^as aeuuaiesSAj 

K i RV, 
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llV,quae perpendiculares fint ad areas illif ; fa&a 
erunt » ut iplhe areae niulti liicatae . Sunt fiquidem 
haec fida , ut foli la SO , CRAEFGaeque alta, ^uac 
(43 8j iunt ut bdfes, five areac AKOE, GFE. 

P R O P O S I T l O XXV. 

440, A Equalia paralUleptpeda , prifmata , ^ cyitn- 
x\ lindri reciprocant bajes , & altitudines • 
JEt fi rfciprofaiu kafes » & sititudiacs » funt ai* 
quaiia • 

Tar. Sunto parallelepipeda AF , EV quoram ba« 

Vlll. fe? L, S fint, ut redacCO, Z, & altitudineg AH, 
Fifi.fi.pE^» ut redae Z, M; eritnue folidum AF ad aliud 
£V , ut (43 (^) reaa CO ad M . Sed folidum M al- 
tcri (ex hyp ) EV eft aequale ; ergo & CO acqiia- 
bitur ipfi M. Igitur (2^3) CO erit ad Z , ut M ad 
Z : led CO eft ad Z {ex ^mtfir ) , ut bafis L ad b^- 
fim S, & M eft nd Z (w confir)^ ut altitudo EG 
ad aititudinem AH; crgo ctiam bifis L erit ad ba- 
fim S t ut altttudo EG ad iiltitiidineiit AH • 

IL Bafis L eft ( r^r hyp ) ad bafim S • ut altitu- 
do HG !id nltitadinem AH: led biiis Left(^Ar ^a^- 
j?^ ) id bafim S» nt reaa CQ ad Z, & (r;r ) 
altitudo BG ad altitudim m AH , ut M ad Z; cfgo 
ctiam CO crit ad Z, ut M ad eandcm Z » ac proin- 
de CO aeqaibitur (225) ipfi M« Sed folidum AFeft 
(456) ad EV, ttt refla GO ad M; crgo etiam foli- 
dum AF foiido EV eritaeqnale. Eadem demonftra- 
tio in cylindrls > ac prifmiitibus iocum habct . 
E. D, 
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Dt Tyramidum , Conorumqw: fymptomatls ^ 
4tqu€ jolidit*ttbui • 

.PROPOSITIO XXVI. 

441. £^ vaevh feQh triangularts pyramidis fa&a 
V flano ad bafim paralUlo > efi figura Jtmilts 
ejas bafi^ 

Pyramis AGCF Iccen/r plano SOE ad bafim TAji. 
GAC parallelo : dico » re^ionem S0£ efle iimiiem VIII. 
cjiis b.?(i . Nam cum pianura GFC fecet paralleiji pla- FiG. lo» 
tia SOE , GAC , e/Hciet (35>o) feOiones SE , GC pa- 
ralleias. Eandcm ob caufam re£tae OS ,0£ piirnllelae 
ernnt reQh AG > AC » ideoque iinguii anguii E , O » 
S criangitli SO£ aequantar (413) finsullj; C , A, G 
triangnli GAC. Igicur triangularis itGdo SO£ fimi« 
Cs(274) baii GAC. Q. E. 

COROLLARII/M. 
« 

442. Hlnc feaio SOE erit ad bafim GAC^ tx( 
qnadratnm FE ad qnadratum FC. Nam quia in tiU 
angulo GFC eft Sfi paralleU adejuslatus GC, erit 
(267) GC ad SE» ttc FC ad FE> ^ quadratum GC 
erit (33p) ad quadratum SEt ut quadracum FC ad 
quadracum FE. Sed criangulum GAC e(l (j3<5} ad 
nbi fimile SOE , uc quadracum GC ad quidratum 
SE; ergo & triangulum GAC eric ad aliud SOE , ut 
quadratum FC ad quadratum FE , & inverten lo , 
trianguium SOE erit ad trijjnguium GAC , ut qua- 
dratum F£ ad quadratum FC . 

K 3 PRO^ 
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P.ROPOSITIO XXVII. 

Tab. 445* Q i Idtera FC , LQ^ trlangnlarlum pyramldum 
Vlir. O AGCF , IVQL ftc dividantur in B\&Z> ut' 

FlG. XO. FE fit adFC in rattone LZ ad LQ_f indeque per E,& 
XI* Z fecentur pyramides duobus planis SOE , XRZ pa- 
ralielis ad earum bafes } ermt bae JeSiones iifdem 
bafibus proportiwales • 

Qiia {ex byp) eft FE ad FC , ut LZ ad LQ, 
etiam qundracum FE erit (339) ad qu:uln>tuni FC , 
iir qund^itum L7 ad quadratum LQ« Sed fefiio 
JOIi eft (442) ad bifim GAC , ut qujdratum FF ad 
quadratum FC, & feaio XRZ efl id bifim VTQ , 
■ ut quid^-atum LZ ad quddratum LQ; er(?o fcaio SOB 
erit ad bafim GAC , ut feaio XRZ ad bifim VI Q, 
permutin lo , fedio SOE erit ad fedionem XRZ » 
fit ba& GAC ad bafim VIQ. Q. E. D. 

PROPOSITIO XXVIII. 

Tab. 444- C ' pyramiiR triangiaari ZCAF fim fine prif 
VI fj. i3 mAta.infcribantur.; iUoram Jkmma proxiiae 
F1G.12. (^f pyramidi ipfi aequaiis. 

Dividatur latus AF in quotcumque aequales 
partes AS , SG , GF , & per punaa S , G fiais fe- 
aionihus SER , GLQ ad bafim AZC paralleiis , in- 
lcrir^ta inteilig ntur pyramidi prilmata trian^ularia 
VESA , KLGS , quibus deinde extra pyramidem 
produdis, prodibunt py^^^midi circumfcripta prif- 
CISA , ROGS , QHFG . Exceflus autem ho- 
run» '.viirnitum fupra inlcripta , func rria foli-ia HG , 
OK , IV , qii.ie fimul fumpta .lequantur prifmati CI- 
SA • Nam prifma HG ac^uale (42^) eil LS 1 ac pro- 

inde 
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rnde H3 cum OK neqiiatur ROGS , hoc eft (42^) 
VLSA; qiiare tria foiida HG , OK , I V . aeqttaiicar 
prumaci CiSA • Jam vero fi latus AF .in plures fi^ 
ne Rne partes aequales dividi concipiatur» ita ut 
in infinitum pnTm:itum numcrus augeatur, tunc re- 
d.i ASevaJet qualibet data minor;unde etiam prin» 
mi CiSA fiet (42(5) quolibet dato minus. Igicu«* prii* 
matum circamicriptorum (multoque mogis pyrami* 
dis ZCAF » quae par^ eifc prifmatum iibi circum- 
fcriptorum) excefliis (upra infcripta prifmata » eva» 
det quoiibet dato mhior » ideoque pro nihilo repu* 
nndus* SQmma ergo prifmktum iine fine pyramidi 
infcriptorumt proxime erit pyramidi ipfi aequalis-* 

q. E. D. 

PROPOSITIO XXIX. 

^S^Tyyramides ttiangtflares ae^u^ alu»\QjRAC ^ TaP.* 
A SFEZ funt inter Je , ut iafes S^RA ^ SFB. VIIT. 

Pyramidum nltitudincs nequalcJ refefant latera i^* 
CA , ZK > quibiis in quot plicuerit aequ^Ies pnrtes j 
6i nc.|ue iriiitns (.livitis , fa di rqiie per divifionuni pun- 
€ta fedioriibus ad luiirn pnralleiis > inttiligantur utri- 
que pyramiMi infcripta prifmata aeque nml ta , & ae- 
que alta. Quis latera CA , ZE iic funt divila in V, 
& H , ut (cx conftr) CV fit ad CA in ratione ZH 
.id Zti , rectiones LOV , IKH crunt (44?) ut b.ifes 
QR A, SFE . Sed (437) prirmua aeque aita LOVA, 
IKHE fup.t ) ut fecliones LOV^TKH; ergo erunt 
quoque utb.ifes QR A , SFE . Eodem modoetiim con- 
ft:ibit , prifma GPNV efle ad .iliud CDTH , ut 
bnfisQRA ad bafim SFE j ergo (226) prifmn LOVA 
erit ad prilma IKHE> ut prifma GPNV ad prifma 
CDTH , & flc porro in infinitum > fi pyramidibus 
fiue £iie prifmata fiiit infcripta. £rgo (2$p)& fum- 

K 4 toik 
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j|i4omnittm prifmamm inrcriptornm pyrtmidi QR*- 
AC erir ad fummam omnium infcriptorum pjrr^ 
midi SFEZyUC prifma unum LOVA ad alterum 
IKHE f five ut baiis QR A ad baiim SFE. Sed fum* 
mae prifmatum infcriptorum aequantur proxime 
(444) pyramidibus^ ergo etiampyramis QRAC erit 
ad aiiam SFEZ • ut bafis QRA ad bafim SFE . 

PROPOSITIO XXX. 

'^^^* 4j^6.'nyramh qvairllaiera HGRSK efi Md aeque 
VIII. attam triaff^uiarem ECJ^A » at kafs HGRS 

F1G.15. ad bafim ECF. 

Bafif HGRS refolvcniir In triangula L, V,* 
pyramis autem tota HGR5K in triangulares HSRK> 
HGRK . Pyramis HSRK eft (445) ad aeque aitam 
HGRK , ut bafis L ad b;ifim V; igirur componen' 
do , fumma pyramidum HSRK, I jGRK, feu tota 
pyramis HGRSK erit . ad pyramideni HGRK , ut 
fumma bafium L , V , feu tota bnfjs HGRS ad bjfini 
V. Sed (445) eadem pyramis HGRK ell ad aiiam 
aeque altam ECFA , ut bafis V ad bafim ECF ; er- 
go ex aequo > pyramis HGRSK erit ad pyramidem 
JbCEA » ut bafis HGRS ad bafim ECF . (i* E. D. 

Coroli.arii;mL 

447. Hinc etiam pyramides qundribterae aeque 
Tab. altae HGRSK,QZLOI funt.ut bales HGRS, QZLO. 
VIH. Nam pyramis HGRSK eih (^6) ad acque altam tri- 
FiG. 15. angularem pyramidem ECFA^ ut bafis HGRS nd ba- 
i^. 27. fim ECF. SimilitT pyramis eadem ECFA eft (44<^) 
ad aeque altam QZLOI» ut bzfis FCF ad bafini QZ- 
LO ; ergoexaequo, pyramis HGRSK erit adaihni 
QZLOI , ut b.)fis HGRS ad barun QZLQ . 
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CoROLLAkruBC n* 

« _ 

448. Cum pyrnmides qaadrilnterae aeque alttt 
fint ut bafes ; inde Ht» ut etiam invicein fiiic aequ^ 
lei^t fi aequales quoque bafes habuerint* j 

PROFOSITIO XXXI. 

44P« Ctad centrum l cuhi GL fiat qwtitM py Tai. 
O ramis QZWl ; bat^ erif ffxta pars cM. VIIL 

■ Fia.17. 
Si ex eodem centro I ad fingulps cubi angalos 
du^lae lineae conciperentup » cubus tn fsx pyfamides^^ 
quadrilateras aeque altas» ic aequaUum bafinm» at* 
que adeo (4f aequales divideretur ; illaram quip- 

raltitadines forenc dift^ntlae (367) aequales centri 
t fex quadratis ambieiitibas cubum, bafes vero 
eilent aequalh quadrata eadem . Ergo illarum quae- • 
libetf veluti QZLOI, erit fexta pars cubi. Q. E. 

Co ROLL ARIUM. 

450. Cum fbUditas cubi GL fit (421) aequalis 
fi£b ex b^ QZLO in altitudinem GQ, vel HP; 
liquet, foiiditatem j>yramidisQZLOI,quae eft (449) 
fexta parS cubi, efte aequalem fac>o ex bjfi QZLO 
in fextam parceni re^lae HP 9 five in tertiam par- 
tem aiticudinis fuae IP • 

PROPOSITIO XXXIL 

451. Q Oliditas cujufvis triangularis pyramrdis 

i3 ABCO aeiiuacur ftitio ex ejus bafi ABC V*"* 
ift tertiam partemj aLtnudinis fuae DE% FlG.i8» 

Fiac cubus GL , cujus latus GQ, vel HP du- 
plum fic aiticudiius iJE triangularis pyramidis ABCD. 

K f Pein 
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Dein excentro I duclis ad fingulos bafis .ing^ulos re»* 
£\is IQ, IZ , IL, lO, fiat quadrata pyraniis QZLOI. 
Quoniam fingulae IP, DE dimidiae funt GQ, vel 
HP, aequaiev pariterefse debent , ideoque aeque al- 
tae erunt pyramides QZLOI , ABCD . Igitur pyra- 
mis quadrilitera QZLOI crit (446) ad triangularem 
ABCD, ut bads QZLO ad bafim ABC , five (439) 
Ut fadumexbafi QZLO in terriam partem redae IP 
ad faflum ex bafi ARC in tertiam partem ejufdem 
IP , vel DE. Sed foliditas pyramidis QZLOI aequa- 
tur (450) fado ex bafi QZOL in tertiam partem re- 
€tae IP; ergo (255) foliditas quoque alterius AGCD 
aequabitur u£U> ex bail ABC in terciaiu partem re- 
aae DE . 

CorollariumL 

Tab. 4^-' ^*"^ foliditas polygnnae pyramidis SVO- 
VJII. W*G cft aequalis fa^o ex bafi in altitudinis tertiain 
ticip» partem. Divifo eniin In trianguia polygono & VORL» 
pyraniis polygona in triangnlares pyraniides divide- 
tur* Sed iingalaram harum pyraoiidura ioliditates 
adaeqaane (451) ^Gta ex fingulis baiibus in cQnuiui-» 
V nis altitudinis tertiam partem *, ergo & fbliditas- iUa-* 
rum iummae» (eu polygonae pyramidis SVORLG 
ftequabitar hOo ex bafi SVOIu« in altitudinls ter- 
'*am partem. 

Co&OLLARIUM 11« 

Quia (427) cujufvis prifmatis AR foliditas 
faao €t bafi SVORL in altitudinem duda, 
Js autem SVORLG ejufdem bafis , & aeque 
foliditas aequatur (452) fado cx eadem baft 
JRL in ejuidem altitudinis tertiam partem; li- 
^det, pyramidem SVORLG efTe tertiam parte» 
prlimacis AR ejufdeiQ h^fis, ^ aeque aiti. 

C-f C#- ' 
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COROLLARIUM IIL 

4S4, Sl balis SVORL iit polygonam regolare 
drcttio circttmrcriptam f ciijus tateram numeras an- 
geatur in infinitom » & magnitudo minoatar in infi- 
nitttA}; utiqne (211) polygonttmpro circttloy prifma 
ptro cylindro » & pyramis pro cono poterit ularpa- 
ri. Ergo (453) etiam coiias tertiapars erie cylindri 
^ e>usdem bafis « & aeque alti • 

CoROLLARIUM IV, ' 

4SS' Cum cylindri foliditas (42S) fit aequnlis 
fnAo ex bafi in altitudinem duda ; liquet, (454) foli- 
ditatem coni ejufdem bafis, & aeque alti lequilem 
eiie fado ex bail in altitudiui^ tcrtiam partcm . 

C O R O L L A R'I V II V- ^^" 

45<^. Qin\i pyramls tcitia pars (453) cH prjf- 
in.itis ejuf icm b ilis , 6c ncque alri , (icuti ccinin co- 
iius tertin pars(454) cylindri ; patet , duas pyrami-; 
dcs , & duos co':os inter fe eile , ttt^ correrponden- 
eii^ priraiafa,& cyiindri. > ,Z 

i fvT' C0R0LLA«IUM. VL ' 

4.<r7, Igitur quemadmodum (430) prtfmata , & 
cylindri , ita pyramides , & coni eruftt in ratione 
compoiita bafium»^ attitadinum^* ' ' •-^ 

C o R^ d L L A R ru M Vllt ^^-^^^ tfd' 

4fS. SiiQiliter cum aequalia prifmata, & cylin- 
dri recipr(H3|j^ altitttdtoea > ▼icif- 

fin; id cottis;(45d)/i6c b^iNMitidi^ 

-^^1 ' Oo- 
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COROLLARIVM Vni. 

45p. .Demam cum in ratione baiium iint apqne 
tln (437) prifmata, & cyiiudri; in cadcm quoquc 
rationc erunt d«ac pyramidcs» & duo coni eandem 
.aiticttdinem liabcntes • 

C A P V T • • . 

Dc foHdorum fimiliutm mutM frofortione. 
P R O P O S I T l O XXXUL 

460. C '^"'^^"^ parallelepipeda , prifmaiit^ t pyrami^ 
i3 des funt inter Je , ^ M/«riH* bomo^ 

logorutn % . . 

T^.p 1. Sunto paralleleplpeda re^a AF, EV .mutud- 

Viii fimilia : dico , hacc inter fe eiTe , ut cubui latcris 
P • HO ad cubu.Ti lateris GI , Soiidum quippe .AF clt 
ad EV in ratione (430) compofica bafis L ad bafim 
S, & altitudinis AH ad altitudinem EG. Sed (378) 
propter bafes fimiles L, & S , ratio bafis L ad bafim 
S eademeft cum ratione (337) quadrati HO ad qua- 
dratum GI , atque ob fimiiia(^^ hyp) plina AO , 
JEI ratio altitudinis AH ad altitudinem EG eadem 
cft'cum ratione lareris HO ad latus GI . Eriror eti- 
am foUdum AF erit ad aiiud EV iu ratione compo- 
Hta quadrati HO ad quadratum GI , & lateris HO 
' ad latus GI • five (454) ut cubus. lateris HO ad cu- 
bam lateris GL 

. • IL SuntO. parallelepipeda obliqua AF, EV^ quo- 
'^^^* Bum altitudines referant reaae AH,EG. Qii:^h:iec 
{oXi^n^iex hyp)^\ait fimiJia , plina AR , RO , OA 
Fj,4i.i.i. (37«) erunt planis £P,PI, lE, ideoque trc^ 
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phni nn^uVi ACR, RCO, OCA aequantur tribus 
EQP, PQl, IQE. Ergo anguli foUdi C, & Q func 
C370) aequaies; ideaque fi incra iiiTicem poHti con- 
cipiantur» mutud (371) congruenty coincidentque 
proinde latera AC , EQ, quae idcirco ad bafes L p 
S erunt aequalicer jnciinaca • Itaque jundis CH , QG» 
anguius ACH aequabitur (349) EQG: fed redi , leii 
aequales funt quoque mguli H, G; igitur (imiiia 
erunt (275) trimguia AHC, EGQ, & ratio AH ad 
£G eadem erit cum ratione AC ad EQ» feu cnni 
rdtione (i$B) 00 ad QI , ob iimilia {ex byp) plan* 
AO, EI. Sedetiam ratio baiisL ad ^bi itmilem bai- 
fim S eadem eft cnm ratione (337) quadrati GQ ad 
Qttadratum QI ; ergo ratio compofita baiis L ad ba- 
fim S » & altitudinis AH ad aititudinem £G» feu ra^ 
tio (43o)folidi AF adiblldum £V,eademerlt cnm 
ratlone compoiita quadratt CO ad quadratum QI , 
fi lateris CO ad iatus QI , iett eadem erit cum «*a* 
tione (434) cubi lateris CO ad cubum lateris QI • 
Ergo foiidum AF erit ad aliud EV , ut cubus late- 
ris CO ad cubuni lateris QI. Eadem demonllrfitio 
in prifmatibus quoque , & pyramidibus habet locunt 

Q. E. a 

GoROLLARIVM» 

461, Igitur fimilia parallelepipeda , prifmata,& 
pyramides funt in ratione (433) triplicata laccrum ho- 
mologorum • 

PROPOSITIO XXXiV^ 

^6l^ ^ ylindri Jimiles funt inter fe tUt tttbi eUame* 
trorum Juarum bafium^ 

I. Sunto cylindti redi VS,GI, quorum altitu- Vill» 
dincs rcferant axes .AC , . Cum ilmiles iint cj- FiG^ao 

lin*^ 21 > 
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lindri, ratio altitudii.is AC nd altitudineni Flt en- 
dem (577) erit cuni r: tione dianietrorum TS , QI, 
& ratio bafis FLS nd bifim QPI eadem (33 >) til 
cum ratioiie quadrni FS :id qu:?d'-.itum Ql . Itjitur 
ratio compofif3 bilis FLS nd b.ifimQPI, & altitudi- 
nis AC 3d altitudinem IsK , ieu (430) ratio cylin- 
dri VS ad cy^iiidruni GI , eadeni erit cum ratione 
compoflta qu ulrari FS ad quad«*atum QJ » 6t lateris 
FS ad latus Q^ , feu en lem (434) erit eum ratio- 
ne cubi dinmetri FS ad cubiira diametri Ql* Ita- 
que cyiindrus VS erit ad aiium GI » at cubus dia« 
metri FS ad cnbum diametriQI. 
Tab. II. si vero cyiindri fimiies VS , Gl fint obliquif 
v^IIi. ^ illorum altitudines referant re^e AH, EO; uti- 
FiG.22« que kxes AC, EK cfunt ad bifcs aeqnaliter (577) 
^3* inclinati, ideoque )vinGtis CH, KO, angulus ACH 
(349) acquabitur EKO. ReGtl autem ilint, feii aequa-* 
les anguU H , O ; ergo fimilia (275) funt trhngula 
ACH, EKO, & ratio altitudinis AH ad altitudinem 
EO eadem erit cum ratione ACad EK, vel (377) 
FS ad QI . Sed ratio bafis FLS ad bafim QPI eadem 
(345) eft cum ratione quadrati FS ad quadratum QI; 
ergo ratio compofita bifis FLS ai bafim QPI, ^nl- 
tirudinis Al l ad altitudinem LO , feu (430) ratio cy- 
lindri VS ad cylindrum GI eadem erit cuni ra- 
ttone compofita quadrati FS ad qiiridratum QI , & 
lateris FS nd latus QI, fcu e.Klem (434) cnt cum ra- 
tione cubi FS ad cubam QI . Igitur cylin Irus VS 
eft ad cylindrum GI , ut cubus diametii FS ad cu- 
bum diaxnetri QI. Q. £ D* 

COROLLARIUM I. 

Tab. 4<53. Qjoniam coni FAS , QEI cylludris fimili* 

VI !L bus inlcripti , lunt eorum (454) tertiae partes & ii- 
' Fifi^. 20. niiles (377) inter fe ; liquet, etinm conum FAS elle ad 
zu 22. fibi fimilem QEi , ut Cttbus diametri Fi> ad c ibum 
23. diametri Ql . 
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CoftOtLARIVM 11* 

464. Igitur cyiindri , & coni fimiles inter fe 
funt in mione cripiicica duinecrorunuudruixi 

bafnim. 

L E M M A. 

« 

4^5» C ' quadranti circnlt NAG fne fme re^angula -p^^^ 
i3 injcribantur p borum Jumma ^uadrattti froxi^ VilL 
m0 erit aequalis. FlQbi^» 

Radio AN in quotvis lequales partes divifo » in- 
fcribantur qnadranti retoigula MCDH » AMBR , qui- 
bus deinde excra quad^antem continuaiis, prodibunt 
circumfcripta rea^ngttU CN£D , MCVU > AMTG « 
Excefliis aucem horum re£lnnguIo^um fupra in«. 
fcripta, funt reaangula CNED, HDVB, RBTG^ 
quae nmul fumpta aequatitttr cirrumfcripto redan- 
guio AMTG. Njm redangulum CNED aequatur (202)' 
aiteri MCDH , unde hsnc inde addito re£t ngulo 
HDVB , dtto ftmui reatmgula CNED, HDVB ae^ 
quabuntttr re^langQlo MCVB » vel (201) AMBR ; 
& prepterea tria reaangala CNED , HDVB , RBTG 
iimttl ^ampta aeqttabanmr circainfcripto reaanfftt» 
lo AMTG. Jam vero ii radius AN in plures nne 
£ne partes aeqaales dividatar» atque ita reaango* 
forttm qaadranti* inlcriptorum nanieras augeator in ia« 
finitum, tanc altitado MA reaangali AMTG iiet 
qualibet data minor ^ ideoque & reaangulum AMTG 
(fvadet (ip3) quo.ibet dato minus; ergo etiam ex* 
ceilus reaangulorum circumfcriptorum ( muitoque 
magis quadrantis NAG^fupra infcrinta , fiet tandem 
quolibet dato minor , ideoque pro nihiio reputandus. 
Q^iare reftangulorum quadranti finc fine inlcriptorum 
iumnia eidem quadranti proxime eft aequalis. 

Co- 
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4^(^' Quia dum quaclfans circuli NAG circa ra- 
diam NA rotando» dercribic (575) heoiilbhaeriuni f 
redan^la iiii infcripta » cjrilndros heniirphaerio in-« 
fcripros (374) generant^ liquer» qaod ficuci fummt 
redangulorum iine fitie quadranti circuli infcripto* 
rum , eidem quadranti proxime (465) eft aequaus» 
* ita fumma cylindrorum finc £ne hemifphierio in- 
feriptorum , hemifphaerio proxime aeqQari debet. 

PROPOSITIO XXXV. 

Tab. 4^7« C / rsiSis AMf W inqmivh seqmUes parust 
Vlir. 3 it ^qur tm/isas divifis » qiHtdrantibns AMN^ 
FlG.25. ByYinfcribi inSeUigantnr reSangula aeqtte mnisa » qnaa 
z6» sirca imnuaos ra£os sirenmaSa ^ infcribanr ntriqna 
bemirpbaerio cylindros aeqne mnltos ^ Jtoi invicem infi^ 
fientes i cylindrns gemtns a reBangnh DCEF^erit ad 
alinm genitnm a reBnngulo TSIZ^ nt cnbus diame^ 
tri AQ^ad cnknm tSametri BB* 

Qwoniam re^ae AC , RS aeqoe , Ceu eodem mo* 
€o(ex byp) continentur in radiis AM , RV, fiye 
in diametris AQ^, RB ; utique QA. ad AC erit,ut 
BR a l RS, & dividendo, QC erit ad CA , ut BS 
ad SR. Sed propter QC, CH , CA continue (282) 
proportionales , efl (538) QC nd CA , ut quadratum 
CH ad quadr.itum CA , finiiliterque ob reclas BS , 
SL , SR continue (282) pfopoTionnles, tfl: (5 3 5) BS 
ad SR , ut quaJratum SL ad SR. quadrntum. Ergo 
cum QC C\t nd CA , ut BS nd SR , etiim qundra- 
tum CH erit nd qundratum CA , ut SL quadratum 
ad quadratura SR , & (339) CH e^it ad CA , ut 
SL ad SK, atque ndeo permurnndc, CH ad SL erit, 
uc CA ad SR , £ve {.ex byp ) uc CD ad 5T . Er^o 
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ic HE dupla CH, erlc LI duplaiu SL in eadegi 
ratione CL) ad ST, Itaque cyiindri re^i geniti ab 
Inrcriptis rifdmgulis DCEF» T5IZ erunt (577) (i- 
tniles incer fe ^ h ^bi nt enini axes CD t S T p*-opor- 
tionales redis H£ » Ll » quae /unt diametri fuaruin 
bafium* Igioir (402) cyliiidrtts gKenitns a re£lan«^u«» 
lo Dt..£F erit ad genitnm a redanguio TSIZ, ut 
cttbus H£ ad cubum LI« Verum cum* fit HE ad 
LI p ut CD ad ST, (ive ut AC ad RS, aut ut AD 
td Rd; etiim cubus HE (4^5) erit ad cubQm* Ll > 
ttt cabus AC^ ad cubum RB. £reo cyiindrus quoque 
genitus a rtdangula DCEF tnt ad genitum a re« 
d.ngulo TSIZ»*^ ut cttbas diametri ad cubum dia* 
metri RB« Q. £• D. 

PROPOSITIO XXXVL 

46». C pbaerae PANQ^y GRYB funt inter fe^ ut ^u- Tar, 
O bi juarum diametrurum * Vllf. 

F1G.25. 

Cylindrus genitus rot:itione ref^anguli DCEF, eft 26. 
(466) .id cy ind^un» genicu ji a rectanguio TSiZ, uc 
cubas AQ^.id cubum R3. Siniiiiter cyiind»*us geni- 
tus rotuione rtxl .niruii W .)cf eft (466) ;id genitunx 
a red.n^u o XT/^, uc cubus AQ^ ad cubum ilB. Er« 

fo (^16) cyiindrus gwnitus rotatione redjiiguii DC- 
F eftvid aiium genitum rotntione rtctnn^ruii TMZ, 
Ut cy indrus genitus 1 vedlangulo WDef i)d alium 
genituma re£ljngu.o XT/z, & fic porro in infinitum > 
fi fine ^ne cy ind-i hemiiphaerio fint infcipti . Igi- 
tur (259) omnes fimul ty inda inrc-ipti hemirphwio 
PAN e^-unc adomnes nmui infcripcos hcmirphaerio al- 
teri GRY » ut cylinirus genitus a redangu o DCEF 
ad genitum a reitmguio TSlZ» five (466) ut cu- 
bus AQ^ad cuhum R3. Sr i omnts fimul cylindri 
/uicripti hemiiphaeriis FAN , GRY f projume hemif« 

phae« 
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phaeriis fom (}6$) qiiales ; e^go etinm hemifphae- 
xium PAN c ir iad aliud GRY , & propterea tti^m 
Inhnera l^ANQeiit ad rphaeram ORYii^uc i;ubus 
4iamecri AQ^ ad cubum diainecri « 

C0ROLLAR.1UM L 

46p. Tgltur fphaerae iiifit quoqoe in MdoQe 
criplicAtaAiarumdiainetrorum^ 
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